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ÏÐÅÄÈÑËÎÂÈÅ

Â 1967 ã. â èçäàòåëüñòâå Òîìñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà
áûëà âûïóùåíà êíèãà «Èñòîðèÿ ðàçâèòèÿ ìàòåìàòèêè â Òîìñêå», â êî-
òîðîé áûë äàí îáùèé î÷åðê ðàçâèòèÿ ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëåäîâàíèé ñ
íà÷àëà äåÿòåëüíîñòè ó÷åíûõ-ìàòåìàòèêîâ è âûñøåãî ìàòåìàòè÷åñêîãî
îáðàçîâàíèÿ â Ñèáèðè.

Èçäàíèå êíèãè ñîâïàëî ñ 50-ëåòèåì îòêðûòèÿ â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå
ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà, íà áàçå êîòîðîãî âûðîñëè ñîâðåìåí-
íûå ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêèé, ôèçè÷åñêèå è åñòåñòâåííûå ôàêóëüòåòû.

Èñòîðèÿ ðàçâèòèÿ ìàòåìàòèêè â Òîìñêå ñîñòàâëÿåò îñíîâíóþ ÷àñòü
èñòîðèè ìàòåìàòèêè â Ñèáèðè, òàê êàê áîëåå ïîëóâåêà ýòîò ñòàðåéøèé
óíèâåðñèòåòñêèé ãîðîä áûë îñíîâíûì öåíòðîì ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëå-
äîâàíèé â Ñèáèðè.

Ðàçâèòèå ìàòåìàòèêè â Òîìñêå ñâÿçàíî ñ äåÿòåëüíîñòüþ ðàçëè÷íûõ
âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèé, ïðåæäå âñåãî Òîìñêîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî
èíñòèòóòà (òåïåðü ïîëèòåõíè÷åñêîãî óíèâåðñèòåòà), îòêðûòîãî â 1900 ã.,
è Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà ñ ìîìåíòà îòêðûòèÿ â íåì ôèçèêî-ìàòåìàòè-
÷åñêîãî ôàêóëüòåòà â 1917 ã.

Èñòîðèÿ ðàçâèòèÿ ìàòåìàòèêè â Òîìñêå áóäåò íåïîëíîé, åñëè íå ðàñ-
ñìîòðåòü ðàáîòû ïî ïðèêëàäíûì ìàòåìàòè÷åñêèì íàóêàì, ïðåæäå âñåãî
ïî ìåõàíèêå è àñòðîíîìèè. Ïîýòîìó â êíèãå ðàññìîòðåíû íåêîòîðûå âîï-
ðîñû ðàçâèòèÿ ýòèõ íàóê, ñâÿçàííûõ â íà÷àëüíûé ïåðèîä ñ äåÿòåëüíîñ-
òüþ ìàòåìàòè÷åñêèõ êàôåäð è ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà.

Çà ïðîøåäøèå ãîäû ïîñëå èçäàíèÿ êíèãè ïðîèçîøëî çíà÷èòåëüíîå
ðàñøèðåíèå íàó÷íûõ èññëåäîâàíèé ïî ìàòåìàòè÷åñêèì íàóêàì, îñîáåí-
íî â ïðèêëàäíûõ îáëàñòÿõ (èíôîðìàòèêà, êèáåðíåòèêà).

Â ýòîì, âòîðîì, èçäàíèè êíèãè ïðîäîëæåíî èçëîæåíèå èñòîðèè ðàç-
âèòèÿ òðàäèöèîííûõ ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëåäîâàíèé, ïðîâîäèìûõ ñî-
òðóäíèêàìè ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà Òîìñêîãî ãîñóäàð-
ñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà.

Áèáëèîãðàôèÿ, ïîìåùåííàÿ â êíèãå, íå ñòàâèò öåëüþ ïåðå÷èñëèòü
âñå ðàáîòû, îïóáëèêîâàííûå òîìñêèìè ìàòåìàòèêàìè, à ñîäåðæèò ñïè-
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ñîê èñïîëüçîâàííîé ëèòåðàòóðû, âêëþ÷àþùèé, êðîìå èñòîðèêî-ìàòå-
ìàòè÷åñêèõ ðàáîò, îñíîâíûå òðóäû îòäåëüíûõ ó÷åíûõ.

Áîëåå ïîëíàÿ áèáëèîãðàôèÿ îïóáëèêîâàííûõ ðàáîò òîìñêèõ ìàòå-
ìàòèêîâ ñîäåðæèòñÿ â òàêèõ èçäàíèÿõ, êàê «Ìàòåìàòèêà â ÑÑÑÐ çà 40
ëåò», «Ìàòåìàòèêà â ÑÑÑÐ» (1958�1967), «Ïðîôåññîðà Òîìñêîãî óíè-
âåðñèòåòà».

Çà ïîìîùü ïðè ïîäãîòîâêå ïåðâîãî èçäàíèÿ êíèãè àâòîð ïðèçíàòå-
ëåí ðåäàêòîðó êíèãè � ïðîôåññîðó Ï.Ï. Êóôàðåâó, à òàêæå Ð.Í. Ùåð-
áàêîâó, Ã.È. Íàçàðîâó, À.À. Ñèâêîâó, Ý.Ô. Ìîëèíîé è Í.Ë. Âèøíåâñ-
êîé çà ïðåäîñòàâëåííûå ìàòåðèàëû.

Âûðàæàþ áëàãîäàðíîñòü èíèöèàòîðó íîâîãî èçäàíèÿ è ðåäàêòîðó
êíèãè ïðîôåññîðó È.À. Àëåêñàíäðîâó; çà ñîäåéñòâèå è ïîìîùü ïî èç-
äàíèþ � äåêàíó ÌÌÔ Â.Í. Áåðöóíó; çà ñäåëàííûå çàìå÷àíèÿ è äîïîë-
íåíèÿ ïî òåêñòó � ïðîôåññîðàì Ñ.Ï. Ãóëüêî, Ï.À. Êðûëîâó, Ã.Ã. Ïåñ-
òîâó, À.Ì. Ãðèøèíó, Ñ.ß. Ãðèíøïîíó; çà òåõíè÷åñêîå îôîðìëåíèå �
ß.Ñ. Ãðèíøïîíó è ìîåé äî÷åðè Î.Í. Êðóëèêîâñêîé.

Ïîëüçóþñü ñëó÷àåì âûðàçèòü áëàãîäàðíîñòü êîëëåêòèâó ìåõàíèêî-
ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà çà âíèìàíèå è ïîä-
äåðæêó ïðè ðàáîòå íàä êíèãîé.
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ÂÂÅÄÅÍÈÅ

Ñðåäè ïðîáëåì èñòîðèè ìàòåìàòèêè â íàøåé ñòðàíå çíà÷èòåëüíîå
ìåñòî çàíèìàþò âîïðîñû èçó÷åíèÿ äåÿòåëüíîñòè íàó÷íûõ îáùåñòâ, íà-
ó÷íûõ ó÷ðåæäåíèé è âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèé [1�3]. Çà ïðîøåäøèå
ãîäû ïðîâåäåíû èññëåäîâàíèÿ î ðàçâèòèè ìàòåìàòèêè â Àêàäåìèè íàóê
[4, 5, 40], íåñêîëüêèõ ìàòåìàòè÷åñêèõ îáùåñòâàõ [6�10], ðÿäå óíèâåðñè-
òåòîâ è â äðóãèõ âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèÿõ. Åñòåñòâåííî, ÷òî âíèìà-
íèå èññëåäîâàòåëåé ïðåæäå âñåãî áûëî ïðèâëå÷åíî ê èñòîðèè ïðåïîäà-
âàíèÿ ìàòåìàòèêè è ðàçâèòèÿ ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëåäîâàíèé â ñòàðåé-
øèõ óíèâåðñèòåòàõ ñòðàíû � Ìîñêîâñêîì [11�15], Êàçàíñêîì [16�19],
Õàðüêîâñêîì [20], Òàðòóñêîì [21, 22]. Ïîçäíåå ïîÿâèëèñü ðàáîòû ïî
èñòîðèè ïðåïîäàâàíèÿ ìàòåìàòèêè è äåÿòåëüíîñòè ó÷åíûõ-ìàòåìàòè-
êîâ â Îäåññêîì (Íîâîðîññèéñêîì) [23], Ðîñòîâñêîì [24], Ëåíèíãðàäñ-
êîì (Ïåòåðáóðãñêîì) [25], ñòàðîì Âèëüíþññêîì [26, 27], Ëüâîâñêîì [28],
Êèåâñêîì óíèâåðñèòåòàõ [29, 30], Êèåâñêîì ïîëèòåõíè÷åñêîì èíñòèòó-
òå [31], Âîðîíåæñêîì óíèâåðñèòåòå, Ëåíèíãðàäñêîì ãîðíîì èíñòèòóòå
[32], Óðàëüñêîì ïîëèòåõíè÷åñêîì èíñòèòóòå, Óçáåêñêîì óíèâåðñèòåòå
[33]. Îòäåëüíûå èçäàíèÿ áûëè ïîñâÿùåíû ðàçâèòèþ ìàòåìàòèêè â ñî-
þçíûõ ðåñïóáëèêàõ (Óêðàèíà [34, 35], Àçåðáàéäæàí [36, 37], Êàçàõñòàí
[38], Ãðóçèÿ, Ïðèáàëòèéñêèå ðåñïóáëèêè [39]). Ìíîãèå êíèãè ðàññêàçû-
âàëè î æèçíè è íàó÷íî-ïåäàãîãè÷åñêîé äåÿòåëüíîñòè íåêîòîðûõ ó÷å-
íûõ. Â áîëåå ðàííèõ ðàáîòàõ ïðåèìóùåñòâåííî îñâåùàëñÿ ïåðèîä äî
êîíöà XIX â. [11, 12, 21], à ïóáëèêàöèè 1955�1965 ãã. âñå ÷àùå ðàñïðîñ-
òðàíÿþòñÿ íà íà÷àëî XX â. è ñîâåòñêèé ïåðèîä [9, 14, 35, 39].

Îáçîð èññëåäîâàíèé ïî èñòîðèè îòå÷åñòâåííîé ìàòåìàòèêè áûë äàí
íà III Âñåñîþçíîì ìàòåìàòè÷åñêîì ñúåçäå â 1956 ã. è íà IV Âñåñîþçíîì
ìàòåìàòè÷åñêîì ñúåçäå â 1961 ã. [3]. Îáøèðíûé áèáëèîãðàôè÷åñêèé ìà-
òåðèàë ñîäåðæèòñÿ â óêàçàííûõ âûøå áèáëèîãðàôè÷åñêèõ ñáîðíèêàõ.

Ìíîãî ìàòåðèàëîâ î ðàçâèòèè ìàòåìàòèêè â ðàçëè÷íûõ íàó÷íûõ öåí-
òðàõ îïóáëèêîâàíî â ñáîðíèêàõ «Èñòîðèêî-ìàòåìàòè÷åñêèå èññëåäîâà-
íèÿ» (1949�2003 ãã.). Ðåçóëüòàòîì ðàáîòû áîëüøîãî êîëëåêòèâà èñòîðè-
êîâ ìàòåìàòèêè ñòàëî èçäàíèå «Èñòîðèÿ îòå÷åñòâåííîé ìàòåìàòèêè» â
4 òîìàõ [2].
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Èñòîðèêî-ìàòåìàòè÷åñêèå èññëåäîâàíèÿ óêàçàííîãî íàïðàâëåíèÿ ââå-
ëè â íàó÷íûé îáèõîä îãðîìíûé ôàêòè÷åñêèé ìàòåðèàë, ïîçâîëèëè îò-
÷åòëèâåå óâèäåòü âêëàä â ðàçâèòèå ìèðîâîé íàóêè, âíåñåííûé îòå÷åñòâåí-
íîé ìàòåìàòèêîé, è îöåíèòü âàæíîñòü áîëüøîé ïîäãîòîâèòåëüíîé ðàáî-
òû, ïðîäåëàííîé â íàó÷íûõ ó÷ðåæäåíèÿõ, îáùåñòâàõ è ó÷åáíûõ
çàâåäåíèÿõ, ïðåæäå âñåãî â óíèâåðñèòåòàõ, ïî ðàçâèòèþ è ðàñïðîñòðàíå-
íèþ ìàòåìàòè÷åñêîé êóëüòóðû, ÷òî îáóñëîâèëî ïðîãðåññ ìàòåìàòèêè â
íàøåé ñòðàíå. Èñòîðèêî-ìàòåìàòè÷åñêèå èññëåäîâàíèÿ î äåÿòåëüíîñòè
îòå÷åñòâåííûõ íàó÷íûõ ìàòåìàòè÷åñêèõ öåíòðîâ èìåþò çíà÷åíèå äëÿ ñî-
çäàíèÿ è ðàçðàáîòêè èñòîðèè ðàçâèòèÿ ðàçëè÷íûõ îòäåëüíûõ ìàòåìàòè-
÷åñêèõ äèñöèïëèí, øêîë è íàïðàâëåíèé. Ñîçäàíèå ìîíîãðàôè÷åñêèõ ðà-
áîò ïî èñòîðèè ýòèõ äèñöèïëèí è íàïðàâëåíèé ÿâëÿåòñÿ îäíîé èç ãëàâ-
íûõ ïðîáëåì èñòîðèè ìàòåìàòèêè â íàñòîÿùåå âðåìÿ è âûçâàíî
ïîòðåáíîñòÿìè íàñòîÿùåãî è áóäóùåãî ðàçâèòèÿ ñàìèõ äèñöèïëèí.

Íàêîíåö, èñòîðèêî-ìàòåìàòè÷åñêèå èññëåäîâàíèÿ ðàññìàòðèâàåìîãî
íàïðàâëåíèÿ ïîçâîëÿþò ñîçäàòü èñòîðèþ îòå÷åñòâåííîé ìàòåìàòèêè â
äîðåâîëþöèîííûé è ñîâåòñêèé ïåðèîäû ñ ðàñêðûòèåì çàêîíîìåðíîñ-
òåé åå ðàçâèòèÿ â ñâÿçè ñ îáùåé èñòîðèåé ãîñóäàðñòâà è êóëüòóðû.

Â ýòîì ñâåòå ìîæíî îòìåòèòü, ÷òî èñòîðèÿ ðàçâèòèÿ ìàòåìàòèêè â
ñòàðåéøåì êóëüòóðíîì öåíòðå, êàêèì ÿâëÿåòñÿ ãîðîä Òîìñê, äî ñåãî
âðåìåíè íå ìîæåò ñ÷èòàòüñÿ äîñòàòî÷íî ðàçðàáîòàííîé. Ñîçäàíèå íî-
âûõ íàó÷íûõ öåíòðîâ â Ñèáèðè, â òîì ÷èñëå è ìàòåìàòè÷åñêèõ, ñîçäàëî
íîâûå óñëîâèÿ äëÿ äàëüíåéøåãî ðàçâèòèÿ ìàòåìàòèêè, ìàòåìàòè÷åñ-
êèõ èññëåäîâàíèé è ìàòåìàòè÷åñêîãî îáðàçîâàíèÿ â Ñèáèðè, ïîýòîìó
ðàçðàáîòêà âîïðîñîâ èñòîðèè ðàçâèòèÿ ìàòåìàòèêè â Òîìñêå äîëæíà
ïðåäñòàâëÿòü èíòåðåñ è ñ òî÷êè çðåíèÿ ïåðñïåêòèâ è íàïðàâëåíèé áóäó-
ùèõ íàó÷íûõ èññëåäîâàíèé ïî ìàòåìàòèêå.

Â äàííîé ðàáîòå ðàññìîòðåíî ðàçâèòèå ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëåäîâà-
íèé â Òîìñêå ñ íà÷àëà âûñøåãî ìàòåìàòè÷åñêîãî îáðàçîâàíèÿ â Ñèáè-
ðè. Ýòîò ïåðèîä öåëèêîì îòíîñèòñÿ ê XX â. è äàòèðóåòñÿ 1900 ã.

Äëÿ õàðàêòåðèñòèêè äåÿòåëüíîñòè òîìñêèõ âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäå-
íèé èñïîëüçîâàíû äàííûå ðàçëè÷íûõ ñïðàâî÷íûõ èçäàíèé ïî ýòèì ó÷åá-
íûì çàâåäåíèÿì [1, 77] è ìàòåðèàëû, îïóáëèêîâàííûå â ñâÿçè ñ ïðàçä-
íîâàíèåì ðÿäà þáèëåéíûõ äàò [46]. Ïî èñòîðèè Òîìñêîãî ãîñóäàðñòâåí-
íîãî óíèâåðñèòåòà èìåíè Â.Â. Êóéáûøåâà ïðèâëå÷åíû ìàòåðèàëû èç
êíèãè Ï.À. Çàé÷åíêî «Òîìñêèé ãîñóäàðñòâåííûé óíèâåðñèòåò èìåíè
Â.Â. Êóéáûøåâà. Î÷åðêè ïî èñòîðèè ïåðâîãî ñèáèðñêîãî óíèâåðñèòå-
òà çà 75 ëåò (1880�1955)» [47], «Òîìñêèé óíèâåðñèòåò. 1880�1980» [44].
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Îðãàíèçàöèè ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî îáðàçîâàíèÿ â Òîìñêîì òåõ-
íîëîãè÷åñêîì èíñòèòóòå è íà Âûñøèõ æåíñêèõ êóðñàõ â ïåðèîä 1900�
1925 ãã. ïîñâÿùåíà êíèãà Â.Í. è Ë.À. Áåëîìåñòíûõ [94].

Ñâåäåíèÿ î ðàçâèòèè ìàòåìàòèêè â Òîìñêîì ïåäàãîãè÷åñêîì èíñòè-
òóòå (íûíå óíèâåðñèòåòå) ïîìåùåíû â êíèãàõ ïî åãî èñòîðèè [306].

Áèáëèîãðàôè÷åñêèå ìàòåðèàëû î ðàáîòàõ òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ íà-
õîäÿòñÿ â êíèãàõ: «Òðóäû ó÷åíûõ â èçäàíèÿõ Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà (1889�
1958)» [48], à òàêæå â ñáîðíèêàõ «Ìàòåìàòèêà â ÑÑÑÐ çà òðèäöàòü ëåò
(1917�1947)» [41] è «Ìàòåìàòèêà â ÑÑÑÐ çà ñîðîê ëåò (1917�1957)» [42],
«Ìàòåìàòèêà â ÑÑÑÐ (1958�1967)» [43]. Áèáëèîãðàôè÷åñêèå ìàòåðèàëû
î ðàáîòå ìàòåìàòèêîâ, ðàáîòàþùèõ â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå, ïîìåùåíû
òàêæå â îáçîðàõ íàó÷íîé äåÿòåëüíîñòè Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà çà 1959�
1964 ãã. [49]. Ñâåäåíèÿ î äèññåðòàöèÿõ, çàùèùåííûõ â Òîìñêîì óíèâåðñè-
òåòå, èìåþòñÿ â óêàçàòåëå [50], èçäàííîì â 1955 ã.

Çíà÷èòåëüíàÿ ÷àñòü òðóäîâ òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ îïóáëèêîâàíà â Òîì-
ñêå â ðàçëè÷íûõ èçäàíèÿõ Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà («Èçâåñòèÿ» [51], «Ó÷å-
íûå çàïèñêè» [52], «Òðóäû» [53]), Íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêîãî èíñòèòóòà
ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè ïðè Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå [54, 55], Ñèáèðñêîãî
ôèçèêî-òåõíè÷åñêîãî èíñòèòóòà ïðè Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå [56], èçäàíè-
ÿõ äðóãèõ âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèé ã. Òîìñêà [57�61], ñáîðíèêàõ äîêëà-
äîâ ïðîõîäèâøèõ â Òîìñêå íàó÷íûõ êîíôåðåíöèé [62�66].

Áîëüøîå ÷èñëî ðàáîò òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ îïóáëèêîâàíî â äðóãèõ
ñîâåòñêèõ è çàðóáåæíûõ èçäàíèÿõ (ðàçëè÷íûå æóðíàëû, ñáîðíèêè ìà-
òåðèàëîâ ìàòåìàòè÷åñêèõ êîíôåðåíöèé, ñúåçäîâ, ñèìïîçèóìîâ è ò.ï.)
[67�71].

Äëÿ õàðàêòåðèñòèêè îòäåëüíûõ ðàáîò òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ, êðî-
ìå íåïîñðåäñòâåííîãî îçíàêîìëåíèÿ ñ ðàáîòîé, ïðèâëåêàëèñü ìàòåðè-
àëû ðåôåðàòèâíûõ æóðíàëîâ [72�74], îáçîðíûõ ñòàòåé (íàïðèìåð, ñáîð-
íèêè [41, 42]), àííîòàöèé [49], ðàçëè÷íûõ áèáëèîãðàôè÷åñêèõ óêàçàòå-
ëåé [75, 76].

Ïî íåêîòîðûì ðàçäåëàì èññëåäîâàíèé òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ (äèô-
ôåðåíöèàëüíàÿ ãåîìåòðèÿ, òåîðèÿ ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííî-
ãî) îïóáëèêîâàíû îáçîðíûå äîêëàäû èëè ñòàòüè [105�115].

Îá îòäåëüíûõ ó÷åíûõ îïóáëèêîâàíû íåêîòîðûå ýïèçîäè÷åñêèå ìàòå-
ðèàëû â ãàçåòàõ è æóðíàëàõ. Çäåñü ñëåäóåò óïîìÿíóòü ñòàòüþ Ã.Ä. Ñóâî-
ðîâà î Ï.Ï. Êóôàðåâå ñ àíàëèçîì åãî íàó÷íîãî òâîð÷åñòâà [78] è ñòàòüþ î
Í.Ï. Ðîìàíîâå [79].
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Â 1997�2004 ãã. ïî ðåøåíèþ ñîâåòà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôà-
êóëüòåòà áûëà èçäàíà ñåðèÿ áðîøþð-áèîãðàôèé ñ óêàçàòåëÿìè òðóäîâ
ó÷åíûõ ôàêóëüòåòà: Ï.Ï. Êóôàðåâà, Ç.È. Êëåìåíòüåâà, Å.Ä. Òîìèëîâà,
Ð.Í. Ùåðáàêîâà, Å.Í. Àðàâèéñêîé, Ô.Ý. Ìîëèíà, Ã.Ä. Ñóâîðîâà,
È.Õ. Áåêêåðà, Â.Â. ×åðíèêîâà, Ð.Ì. Ìàëàõîâñêîé, Ë.À. Âèøíåâñêîãî,
Â.Â. Ñëóõàåâà, Í.Í. Ãîðÿ÷åâà, Á.Ï. Êóôàðåâà. Â ñîçäàíèè ýòîé ñåðèè
ïðèíÿëè ó÷àñòèå ìíîãèå ñîòðóäíèêè ôàêóëüòåòà. Èíèöèàòîðîì, àâòî-
ðîì è îòâåòñòâåííûì çà âûïóñê áîëüøèíñòâà áðîøþð ñòàë ïðîôåññîð
È.À. Àëåêñàíäðîâ.

Â ñòàòüå Â.Â. Ãóññîâà [80] ðàññìîòðåíû ìàòåìàòè÷åñêèå ðàáîòû
Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî. Ô.À. Ìåäâåäåâ â ñâîèõ ðàáîòàõ ïî èñòîðèè òåî-
ðèè ìíîæåñòâ [81�83] îòìå÷àåò çàñëóãè Â.Ë. Íåêðàñîâà.

Ïðåäìåòîì ñïåöèàëüíûõ èñòîðèêî-ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëåäîâàíèé,
ïðåæäå âñåãî, ñòàëà äåÿòåëüíîñòü ïðîôåññîðà Ô.Ý. Ìîëèíà, ïðîðàáî-
òàâøåãî â Òîìñêå 40 ëåò. Èçó÷åíèå àëãåáðàè÷åñêèõ ðàáîò Ô.Ý. Ìîëè-
íà áûëî íà÷àòî â 1952�1955 ãã. Í.Ô. Êàíóíîâûì. Ðåçóëüòàòû ýòîãî èñ-
ñëåäîâàíèÿ îïóáëèêîâàíû â ðÿäå ñòàòåé è êíèãå «Ôåäîð Ýäóàðäîâè÷
Ìîëèí», èçäàííîé â ñåðèè íàó÷íûõ áèîãðàôèé èçäàòåëüñòâà Àêàäåìèè
íàóê [92]. Ê.Ô. Àãàïîâà [93] èçó÷àëà íàó÷íî-ïåäàãîãè÷åñêóþ äåÿòåëü-
íîñòü Ô.Ý. Ìîëèíà â Òîìñêå. Êðàòêèå áèîãðàôè÷åñêèå ñâåäåíèÿ î
Ô.Ý. Ìîëèíå èìåþòñÿ â ðàçëè÷íûõ ñïðàâî÷íûõ èçäàíèÿõ (Áîëüøàÿ
ñîâåòñêàÿ ýíöèêëîïåäèÿ. 2-å èçä. è äð.).

Àâòîðîì äàííîé êíèãè áûëè ñîáðàíû íàó÷íûå òðóäû Ô.Ý. Ìîëèíà
è ïîñòàâëåí âîïðîñ îá èçäàíèè èõ â âèäå ñáîðíèêà. Èäåÿ áûëà ïîääåð-
æàíà ÷ëåíîì-êîððåñïîíäåíòîì Àêàäåìèè íàóê Á.Í. Äåëîíå, àêàäåìè-
êîì À.È. Ìàëüöåâûì, âèöå-ïðåçèäåíòîì Ìîëäàâñêîé àêàäåìèè íàóê
Â.À. Àíäðóíàêèåâè÷åì. Â 1985 ã. ñáîðíèê îñíîâíûõ àëãåáðàè÷åñêèõ
ðàáîò Ô.Ý. Ìîëèíà áûë èçäàí ïðè àêòèâíîì ó÷àñòèè Èíñòèòóòà ìàòå-
ìàòèêè Ñèáèðñêîãî îòäåëåíèÿ Àêàäåìèè íàóê è àëãåáðàèñòîâ èç äðó-
ãèõ íàó÷íûõ öåíòðîâ [128 à].
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1. ÍÀ×ÀËÎ ÄÅßÒÅËÜÍÎÑÒÈ
Ó×ÅÍÛÕ-ÌÀÒÅÌÀÒÈÊÎÂ

È ÂÛÑØÅÃÎ ÌÀÒÅÌÀÒÈ×ÅÑÊÎÃÎ
ÎÁÐÀÇÎÂÀÍÈß Â ÑÈÁÈÐÈ (1900�1917 ãã.)

§ 1

Íà÷àëî äåÿòåëüíîñòè ó÷åíûõ-ìàòåìàòèêîâ â Ñèáèðè è âûñøåãî ìà-
òåìàòè÷åñêîãî îáðàçîâàíèÿ ñâÿçàíî ñ îòêðûòèåì ïåðâûõ âûñøèõ ó÷åá-
íûõ çàâåäåíèé â Ñèáèðè � Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà è Òîìñêîãî òåõíî-
ëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà.

Âîïðîñû èñòîðèè ìàòåìàòèêè è ìàòåìàòè÷åñêîãî îáðàçîâàíèÿ â Ñè-
áèðè áîëåå ðàííåãî ïåðèîäà äî íàñòîÿùåãî âðåìåíè íå èçó÷àëèñü. Íåò
ñâåäåíèé î âîçíèêíîâåíèè è ôîðìèðîâàíèè ïåðâîíà÷àëüíûõ ìàòåìàòè-
÷åñêèõ ïðåäñòàâëåíèé ó êîðåííûõ íàðîäîâ Ñèáèðè. Âíèìàíèÿ èññëåäî-
âàòåëåé çàñëóæèâàþò âîïðîñû èñòîðèè ìàòåìàòè÷åñêîãî îáðàçîâàíèÿ â
Ñèáèðè. Ñèáèðñêàÿ øêîëà äî êîíöà XIX â. èìåëà íåìàëî âûäàþùèõñÿ
äåÿòåëåé è òàëàíòëèâûõ ó÷èòåëåé ìàòåìàòèêè. Åå âîñïèòàííèêàìè áûëè
ìíîãèå âûäàþùèåñÿ ó÷åíûå, â òîì ÷èñëå è ìàòåìàòèêè. Òîìñêóþ ãèìíà-
çèþ çàêîí÷èëè èçâåñòíûé ìàòåìàòèê àêàäåìèê Í.Í. Ëóçèí (1883�1950) è
èçâåñòíûé ïåäàãîã è ìåòîäèñò Ê.Í. Ðàøåâñêèé (1874�1956). Ïðåäñòàâëÿ-
åò èíòåðåñ èçó÷åíèå ïðîñâåòèòåëüíîé äåÿòåëüíîñòè â îáëàñòè ìàòåìàòè-
êè äåêàáðèñòîâ, ñîñëàííûõ â Ñèáèðü. Èçâåñòíî, íàïðèìåð, ÷òî Ã.Ñ. Áà-
òåíüêîâ ïðåïîäàâàë ìàòåìàòèêó â ñðåäíèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèÿõ è íàïèñàë
ó÷åáíèê ãåîìåòðèè.

Î ñâîåì çåìëÿêå Í.Í. Ëóçèíå â Òîìñêå íå çàáûëè. Â 1963 ã. â ñâÿçè ñ
åãî 80-ëåòèåì â îáëàñòíûõ ãàçåòàõ áûëè îïóáëèêîâàíû ñòàòüè î íåì
êàê ñîçäàòåëå ìàòåìàòè÷åñêîé íàó÷íîé øêîëû, âûäàþùåìñÿ ìàòåìà-
òèêå. Îäíà ñòàòüÿ áûëà íàïèñàíà ñîòðóäíèêîì îáëàñòíîãî àðõèâà
Ë. Ìóðàâüåâîé. Â 1983 ã. Òîìñêîå îòäåëåíèå Ñèáèðñêîãî ìàòåìàòè÷åñ-
êîãî îáùåñòâà ïðîâåëî êîíôåðåíöèþ, ïîñâÿùåííóþ 100-ëåòèþ ñî äíÿ
åãî ðîæäåíèÿ, ñ ó÷àñòèåì àêàäåìèêà Êàçàõñêîé àêàäåìèè íàóê, íàó÷-
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íîãî ñîòðóäíèêà Èíñòèòóòà ìàòåìàòèêè Ñèáèðñêîãî îòäåëåíèÿ Àêà-
äåìèè íàóê À.Ä. Òàéìàíîâà. Â 1992 ã. â æóðíàëå «Òîìñêàÿ ñòàðèíà»
áûëà îïóáëèêîâàíà ñòàòüÿ «Íàø çåìëÿê àêàäåìèê Í.Í. Ëóçèí» [100].

Ïðè ó÷ðåæäåíèè ïåðâîãî ñèáèðñêîãî óíèâåðñèòåòà â Òîìñêå ïðåäïî-
ëàãàëîñü ñîçäàíèå â íåì ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà. Îäíàêî â
1888 ã. Òîìñêèé óíèâåðñèòåò áûë îòêðûò â ñîñòàâå îäíîãî ìåäèöèíñêîãî
ôàêóëüòåòà. Â 1898 ã. â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå îòêðûëñÿ âòîðîé ôàêóëü-
òåò � þðèäè÷åñêèé. Îòêðûòèå ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà, íå-
ñìîòðÿ íà õîäàòàéñòâà ñîâåòà óíèâåðñèòåòà è ñèáèðñêîé îáùåñòâåííîñ-
òè, ïîä ðàçëè÷íûìè ïðåäëîãàìè íå áûëî ðàçðåøåíî â òå÷åíèå 30 ëåò.

Â 1900 ã. áûëî îòêðûòî âòîðîå âûñøåå ó÷åáíîå çàâåäåíèå Ñèáèðè �
Òîìñêèé òåõíîëîãè÷åñêèé èíñòèòóò. Â íîâîì èíñòèòóòå 9 îêòÿáðÿ 1900 ã.
(ïî ñò. ñò., ò.å. 22 îêòÿáðÿ 1900 ã. ïî í. ñò.) ñîñòîÿëàñü ïåðâàÿ ëåêöèÿ ïî
àíàëèòè÷åñêîé ãåîìåòðèè, ïðî÷èòàííàÿ Â.Ë. Íåêðàñîâûì.

Äëÿ îðãàíèçàöèè ïðåïîäàâàíèÿ â íîâîì Òîìñêîì òåõíîëîãè÷åñêîì
èíñòèòóòå áûëè ïðèãëàøåíû âèäíûå ó÷åíûå ðàçëè÷íûõ ñïåöèàëüíîñ-
òåé: ãåîëîã Â.À. Îáðó÷åâ, õèìèêè Ä.Ï. Òóðáàáà è Í.Ì. Êèæíåð, èíæå-
íåð-ìåõàíèê È.È. Áîáàðûêîâ è äðóãèå. Äëÿ ðóêîâîäñòâà êàôåäðîé ìà-
òåìàòèêè áûë ïðèãëàøåí Ô.Ý. Ìîëèí, íàçíà÷åííûé îðäèíàðíûì ïðî-
ôåññîðîì. Ïðåïîäàâàòåëåì ìàòåìàòèêè áûë íàçíà÷åí òàêæå âîñ-
ïèòàííèê Êàçàíñêîãî óíèâåðñèòåòà Â.Ë. Íåêðàñîâ, óòâåðæäåííûé â
1901 ã. èñïîëíÿþùèì äîëæíîñòü ýêñòðàîðäèíàðíîãî ïðîôåññîðà. Äëÿ
ïðîâåäåíèÿ ïðàêòè÷åñêèõ çàíÿòèé ïî ìàòåìàòèêå è ìåõàíèêå ïðèâëå-
êàëèñü â ïåðâûå ãîäû ïîñëå îòêðûòèÿ èíñòèòóòà ïðåïîäàâàòåëè äðóãèõ
èíæåíåðíûõ ñïåöèàëüíîñòåé. Â Òîìñêîì òåõíîëîãè÷åñêîì èíñòèòóòå ñ
ñàìîãî íà÷àëà ïðåïîäàâàíèþ ìàòåìàòèêè óäåëÿëîñü áîëüøîå âíèìà-
íèå. Â ðå÷è, ïîñâÿùåííîé íà÷àëó çàíÿòèé, äèðåêòîð èíñòèòóòà ïðîôåñ-
ñîð Å.Ë. Çóáàøåâ îòìåòèë, ÷òî «â îñíîâó èíæåíåðíîãî îáðàçîâàíèÿ,
ïðåæäå âñåãî, äîëæíà áûòü ïîëîæåíà òåîðåòè÷åñêàÿ ïîäãîòîâêà... Ìà-
òåìàòèêà òàêæå äîëæíà âõîäèòü â öèêë íàóê, íåîáõîäèìûõ äëÿ èíæå-
íåðíîãî îáðàçîâàíèÿ, èáî îíà ïðåäñòàâëÿåò îäèí èç ìåòîäîâ èññëåäî-
âàíèÿ, äàþùèé íàèáîëåå óäîáíûé ïóòü ê îáîáùåíèÿì è ïðèëîæèìûé
êàê â âûøåóïîìÿíóòûõ� íàóêàõ (ôèçèêà, õèìèÿ, ìåõàíèêà. � Í.Ê.),
òàê è â ïðèêëàäíûõ: íå çíàÿ ìàòåìàòèêè, òðóäíî ïîíÿòü è óÿñíèòü ñåáå
ñóùíîñòü ôèçè÷åñêèõ è ìåõàíè÷åñêèõ çàêîíîâ» [77. Ñ. 24].

Îñíîâíàÿ ðàáîòà ïî îðãàíèçàöèè ïðåïîäàâàíèÿ ìàòåìàòèêè â èí-
ñòèòóòå áûëà âûïîëíåíà Ôåäîðîì Ýäóàðäîâè÷åì Ìîëèíûì. Îí áûë
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ïåðâûì ïðîôåññîðîì ìàòåìàòèêè â Ñèáèðè. Ñ åãî èìåíåì ñâÿçàíî íà-
÷àëî âûñøåãî ìàòåìàòè÷åñêîãî îáðàçîâàíèÿ è ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëå-
äîâàíèé â Ñèáèðè. Ô.Ý. Ìîëèí ïðèáûë â Òîìñê è ïðèñòóïèë ê èñïîë-
íåíèþ ñâîèõ îáÿçàííîñòåé îðäèíàðíîãî ïðîôåññîðà ìàòåìàòèêè â Òîì-
ñêîì òåõíîëîãè÷åñêîì èíñòèòóòå â íà÷àëå 1901 ã.

§ 2

Ìíîãîëåòíÿÿ íàó÷íàÿ è ïåäàãîãè÷åñêàÿ äåÿòåëüíîñòü Ô.Ý. Ìîëèíà
ñâÿçàíà ñ äâóìÿ íàó÷íûìè è êóëüòóðíûìè öåíòðàìè Ïðèáàëòèêè è
Ñèáèðè � ãîðîäàìè Òàðòó è Òîìñêîì.

Ôåäîð Ýäóàðäîâè÷ Ìîëèí ðîäèëñÿ 10 ñåíòÿáðÿ (29 àâãóñòà ïî ñò. ñò.)
1861 ã. â Ðèãå. Ïðàäåä Ô.Ý. Ìîëèíà áûë ðîäîì èç Øâåöèè, â ñåðåäèíå
XVIII â. îí ïîñåëèëñÿ â Ðîññèè, íåäàëåêî îò Ðåâåëÿ (Òàëëèíà), è áûë ó÷è-
òåëåì ïðèõîäñêîé øêîëû. Åãî ñûí, äåä Ô.Ý. Ìîëèíà, Àíäðåé Ìîëèí áûë
÷àñîâûì ìàñòåðîì. Îòåö Ôåäîðà Ýäóàðäîâè÷à, Ýäóàðä Ìîëèí (1823�
1870), ïîëó÷èë îáðàçîâàíèå â Ðèæñêîé ãèìíàçèè è Äåðïòñêîì óíèâåðñè-
òåòå. Ïîñëå îêîí÷àíèÿ óíèâåðñèòåòà â 1843 ã. è ñäà÷è ýêçàìåíà íà çâàíèå
ó÷èòåëÿ êëàññè÷åñêèõ ÿçûêîâ îí ðàáîòàë äîìàøíèì è ÷àñòíûì ó÷èòåëåì
â Ðèãå, à ïîçäíåå çàâåäîâàë ÷àñòíûì ó÷åáíûì çàâåäåíèåì.

Ñðåäíåå îáðàçîâàíèå Ô.Ý. Ìîëèí ïîëó÷èë â Ðèæñêîé ãóáåðíñêîé ãèì-
íàçèè, â êîòîðîé îí ó÷èëñÿ â 1872�1879 ãã. Ïî îêîí÷àíèè ãèìíàçèè
Ô.Ý. Ìîëèí â ÿíâàðå 1880 ã. ïîñòóïèë íà ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêèé ôàêóëü-
òåò Äåðïòñêîãî óíèâåðñèòåòà, ãäå ÷èñëèëñÿ ñòóäåíòîì àñòðîíîìèè. Íà
âûáîð Ô.Ý. Ìîëèíûì ñïåöèàëüíîñòè îêàçàëî âëèÿíèå ñóùåñòâîâàíèå ïðè
óíèâåðñèòåòå îäíîé èç íåìíîãèõ â òå âðåìåíà àñòðîíîìè÷åñêîé îáñåðâà-
òîðèè, ãäå â òå÷åíèå âñåãî XIX â. ïðîâîäèëèñü ñèñòåìàòè÷åñêèå íàáëþäå-
íèÿ. Êðîìå òîãî, Ô.Ý. Ìîëèí ÷åðåç àñòðîíîìèþ âèäåë âîçìîæíîñòü ïðàê-
òè÷åñêîãî ïðèìåíåíèÿ çíàíèé, ïîëó÷åííûõ â óíèâåðñèòåòå.

Â ïåðèîä îáó÷åíèÿ Ô.Ý. Ìîëèíà â Äåðïòñêîì óíèâåðñèòåòå êàôåäðó
÷èñòîé ìàòåìàòèêè çàíèìàë ïðîôåññîð Ï. Ãåëüìëèíã, ÷èòàâøèé êóðñû
ïî àíàëèòè÷åñêîé ãåîìåòðèè, äèôôåðåíöèàëüíîìó è èíòåãðàëüíîìó èñ-
÷èñëåíèþ è òåîðèè ÷èñåë. Êàôåäðó ïðèêëàäíîé ìàòåìàòèêè ñ 1843 ïî
1883 ã. çàíèìàë ïðîôåññîð Ô. Ìèíäèíã. Îí ÷èòàë ðàçëè÷íûå êóðñû ïî
ìåõàíèêå (ñòàòèêå, äèíàìèêå, òåîðèè óïðóãîñòè), à òàêæå ïî ìåòîäó íàè-
ìåíüøèõ êâàäðàòîâ, òåîðèè óðàâíåíèé, äèîïòðèêå. Ó÷åáà Ô.Ý. Ìîëèíà
ñîâïàäàëà ñ ïîñëåäíèìè ãîäàìè ñîðîêàëåòíåé äåÿòåëüíîñòè Ô. Ìèíäèí-
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ãà â Äåðïòñêîì óíèâåðñèòåòå. Âàæíåéøèå èññëåäîâàíèÿ Ô. Ìèíäèíãà
îòíîñÿòñÿ ê äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè (ïîâåðõíîñòü ïîñòîÿííîé êðè-
âèçíû, òåîðèÿ ëèíèé, ëåæàùèõ íà ïîâåðõíîñòè) è èíòåãðèðîâàíèþ äèô-
ôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé ïåðâîãî ïîðÿäêà. Èçâåñòíû ðàáîòû Ô. Ìèí-
äèíãà è ïî äðóãèì ðàçäåëàì ìàòåìàòèêè. Ó÷åíèêîì Ô. Ìèíäèíãà áûë
èçâåñòíûé ðóññêèé ãåîìåòð Ê.Ì. Ïåòåðñîí. Ïîñëå Ô. Ìèíäèíãà êàôåäðó
ïðèêëàäíîé ìàòåìàòèêè çàíÿë ìîëîäîé øâåäñêèé àñòðîíîì è ìàòåìàòèê
Àíäåðñ Ëèíäøòåäò (ð. 1854), èìåâøèé â Äåðïòå ñ 1879 ã. äîëæíîñòü àñò-
ðîíîìà-íàáëþäàòåëÿ è îäíîâðåìåííî ÷èòàâøèé â óíèâåðñèòåòå ðàçíî-
îáðàçíûå ìàòåìàòè÷åñêèå êóðñû (ïî íîâåéøåé ãåîìåòðèè è àëãåáðå, òåî-
ðèè àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé è äð.). À. Ëèíäøòåäòó ïðèíàäëåæèò ðÿä èí-
òåðåñíûõ ðàáîò ïî íåáåñíîé ìåõàíèêå è èíòåãðàëüíîìó èñ÷èñëåíèþ. Åãî
ðàáîòû áûëè îïóáëèêîâàíû â «Ìåìóàðàõ Ïåòåðáóðãñêîé àêàäåìèè íàóê».
Îí îðãàíèçîâàë ìàòåìàòè÷åñêèé ñåìèíàð äëÿ ñòóäåíòîâ ñòàðøèõ êóðñîâ
ñ öåëüþ ñîäåéñòâèÿ èõ ñàìîñòîÿòåëüíûì íàó÷íûì èññëåäîâàíèÿì.
Ô.Ý. Ìîëèí ñëóøàë âûøåóêàçàííûå êóðñû À. Ëèíäøòåäòà è â òå÷åíèå
äâóõ ñåìåñòðîâ ðàáîòàë â åãî ñåìèíàðå.

Çà ãîäû îáó÷åíèÿ â óíèâåðñèòåòå Ô.Ý. Ìîëèí èçó÷àë òàêæå àñòðî-
íîìèþ, ôèçèêó, ó÷àñòâîâàë â àñòðîíîìè÷åñêèõ íàáëþäåíèÿõ â îáñåð-
âàòîðèè, ïðîñëóøàë êóðñ ðóññêîé ëèòåðàòóðû. Ïðè îêîí÷àíèè óíè-
âåðñèòåòà Ô.Ý. Ìîëèí âûïîëíèë ñâîþ ïåðâóþ íàó÷íóþ ðàáîòó ïî àñ-
òðîíîìèè îá îïðåäåëåíèè îðáèòû êîìåòû 1883 III. Â ýòîé ðàáîòå
Ô.Ý. Ìîëèí ïîêàçàë ñåáÿ èñêóñíûì âû÷èñëèòåëåì è ñåðüåçíûì èññëå-
äîâàòåëåì. Ðàáîòà [116] áûëà íàïå÷àòàíà â íåìåöêîì àñòðîíîìè÷åñ-
êîì æóðíàëå «Astronomische Nachrichten». Ðóêîâîäèâøèé â ýòîò ïå-
ðèîä íàó÷íûìè çàíÿòèÿìè Ô.Ý. Ìîëèíà ïðîôåññîð À. Ëèíäøòåäò ïðè-
çíàâàë çà íèì «ñîâåðøåííî íåîáûêíîâåííóþ íàó÷íóþ îäàðåííîñòü».
Â îêòÿáðå 1883 ã. Ô.Ý. Ìîëèí îêîí÷èë óíèâåðñèòåò ñî ñòåïåíüþ êàí-
äèäàòà àñòðîíîìèè è áûë îñòàâëåí ïðè óíèâåðñèòåòå äëÿ ïîäãîòîâêè
ê íàó÷íîé äåÿòåëüíîñòè. Ê ìîìåíòó îêîí÷àíèÿ óíèâåðñèòåòà íàó÷íûå
èíòåðåñû Ô.Ý. Ìîëèíà ñîñðåäîòî÷èëèñü íà âîïðîñàõ ìàòåìàòèêè. Â
òå÷åíèå ñëåäóþùèõ äâóõ ëåò Ô.Ý. Ìîëèí íàõîäèëñÿ â íàó÷íîé êîìàí-
äèðîâêå â Ëåéïöèãå, ãäå ñëóøàë ëåêöèè è ðàáîòàë â íàó÷íîì ñåìèíàðå
èçâåñòíîãî ìàòåìàòèêà Ôåëèêñà Êëåéíà. Ðåçóëüòàòû âûïîëíåííîé â
ýòè ãîäû Ô.Ý. Ìîëèíûì ðàáîòû ïî òåîðèè ëèíåéíûõ ïðåîáðàçîâàíèé
ýëëèïòè÷åñêèõ ôóíêöèé íà îñíîâå òåîðèè Âåéåðøòðàññà ñîñòàâèëè ñî-
äåðæàíèå äâóõ îïóáëèêîâàííûõ ñòàòåé [119] è ìàãèñòåðñêîé äèññåðòà-
öèè, çàùèùåííîé â îêòÿáðå 1885 ã. â Äåðïòñêîì óíèâåðñèòåòå.
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Â óêàçàííûõ ðàáîòàõ Ô.Ý. Ìîëèíà ðàññìàòðèâàåòñÿ òåîðèÿ ëèíåéíûõ
ïðåîáðàçîâàíèé äâîÿêîïåðèîäè÷åñêèõ ôóíêöèé. Íàèáîëåå çíà÷èòåëüíûé
èíòåðåñ ïðåäñòàâëÿåò çäåñü òåîðèÿ ëèíåéíûõ ïðåîáðàçîâàíèé Ô-ôóíêöèè,
â êîòîðûõ âñòðå÷àåòñÿ â âèäå ìíîæèòåëÿ êîðåíü âîñüìîé ñòåïåíè èç åäè-
íèöû. Ïîâåäåíèå ôóíêöèé Ýðìèòà χ(ω), ϕ(ω), ψ(ω) îêàçûâàåòñÿ âîçìîæ-
íûì èçó÷èòü ïî ñâîéñòâàì íåêîòîðîé åäèíñòâåííîé ôóíêöèè êîðíÿ 24-é
ñòåïåíè èç äèñêðèìèíàíòà óðàâíåíèé ïðåîáðàçîâàíèé.

Â òå÷åíèå ñëåäóþùèõ 15 ëåò Ô.Ý. Ìîëèí áûë äîöåíòîì êàôåäðû
÷èñòîé ìàòåìàòèêè Äåðïòñêîãî (ñ 1893 ã. � Þðüåâñêîãî) óíèâåðñèòåòà.
Äîëæíîñòü äîöåíòà ìàòåìàòèêè â Äåðïòñêîì óíèâåðñèòåòå áûëà óñòà-
íîâëåíà äëÿ Ô.Ý. Ìîëèíà è ÿâèëàñü òðåòüåé äîëæíîñòüþ ìàòåìàòèêà â
óíèâåðñèòåòå. Çà ýòè ãîäû Ô.Ý. Ìîëèí ðàçðàáàòûâàåò è ÷èòàåò ðàçíî-
îáðàçíûå êóðñû ëåêöèé (ïî òåîðèè àíàëèòè÷åñêèõ è ýëëèïòè÷åñêèõ
ôóíêöèé, íîâåéøåé ãåîìåòðèè è àëãåáðå, òåîðèè àëãåáðàè÷åñêèõ óðàâ-
íåíèé, òåîðèè ÷èñåë, ïðîåêòèâíîé ãåîìåòðèè, òåîðèè êâàòåðíèîíîâ,
èñòîðèè ìàòåìàòèêè è äð.); íåêîòîðûå èç ýòèõ êóðñîâ áûëè íîâûìè
äëÿ Äåðïòñêîãî óíèâåðñèòåòà.

Â öåíòðå íàó÷íûõ èíòåðåñîâ Ô.Ý. Ìîëèíà â ýòîò ïåðèîä îêàçûâà-
þòñÿ âîïðîñû àëãåáðû: òåîðèÿ ñèñòåì âûñøèõ êîìïëåêñíûõ ÷èñåë (ïî
ñîâðåìåííîé òåðìèíîëîãèè òåîðèÿ àññîöèàòèâíûõ àëãåáð) è òåîðèÿ
ïðåäñòàâëåíèÿ ãðóïï.

Ïîñëå ââåäåíèÿ Ãàìèëüòîíîì â 1843 ã. êâàòåðíèîíîâ è ðàáîò Ãðàñ-
ñìàíà ïî ìíîãîìåðíûì ïðîñòðàíñòâàì âî âòîðîé ïîëîâèíå XIX â. ïðî-
äîëæàëèñü èíòåíñèâíûå èññëåäîâàíèÿ ïî èçó÷åíèþ ÷èñëîâûõ ñèñòåì.
Óæå â ðàáîòàõ À. Êýëè ïî òåîðèè ìàòðèö â 1850�1860 ãã. áîëüøåå âíè-
ìàíèå îáðàùàåòñÿ íà ïîâåäåíèå êîýôôèöèåíòîâ óðàâíåíèé ïðåîáðàçî-
âàíèé, ÷åì íà ïîâåäåíèå ïåðåìåííûõ. À. Êýëè óêàçàë ñèñòåìó èç 4 ìàò-
ðèö âòîðîãî ïîðÿäêà, äëÿ êîòîðîé âûïîëíÿëèñü îñíîâíûå ñîîòíîøå-
íèÿ àëãåáðû êâàòåðíèîíîâ. Ýòèì çàìå÷àíèåì áûëî ïîëîæåíî íà÷àëî
òåîðèè ïðåäñòàâëåíèÿ ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë ïðè ïîìîùè
ìàòðèö. Ñ 1870 ã. íà÷èíàþòñÿ èññëåäîâàíèÿ ñòðóêòóðû àññîöèàòèâíûõ
àëãåáð êîíå÷íîé ðàçìåðíîñòè íàä ïîëåì äåéñòâèòåëüíûõ èëè êîìïëåê-
ñíûõ ÷èñåë. Â ðàáîòå Á. Ïèðñà áûëî ïðîâåäåíî ïåðå÷èñëåíèå àññîöèà-
òèâíûõ àëãåáð, îáðàçîâàííûõ êâàäðàòíûìè ìàòðèöàìè. Á. Ïèðñ äàë
òàáëèöû ÷èñëîâûõ ñèñòåì ïî ÷èñëó îñíîâíûõ ÷èñåë, ïðèçíàâàÿ íåïîë-
íîòó äàííîé èì êëàññèôèêàöèè. Ó.Ê. Êëèôôîðä ïðîâîäèò èçó÷åíèå
ñïåöèàëüíîãî êëàññà àëãåáð. Îêîëî 1880 ã. â ýòîì æå íàïðàâëåíèè øëè
èññëåäîâàíèÿ À. Êýëè è Ä. Ñèëüâåñòðà.
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Èäåÿ ïðåäñòàâëåíèÿ ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë èëè àññîöèà-
òèâíûõ àëãåáð ïðè ïîìîùè ìàòðèö, íàìåòèâøàÿñÿ ó À. Êýëè, ïîëó÷àåò
áîëåå ÿñíîå è ïîëíîå âûðàæåíèå ó Ý. Ëàãåððà â 1876 ã., â ðàáîòå
Ô.Ã. Ôðîáåíèóñà 1877 ã. è, íàêîíåö, â îáùåì âèäå ñôîðìóëèðîâàíà
×.Ñ. Ïèðñîì â 1879�1881 ãã. Â îñíîâå ðàáîòû Ý. Âåéðà 1887 ã. ïî òåî-
ðèè àññîöèàòèâíûõ ÷èñëîâûõ ñèñòåì ëåæèò èõ ïðåäñòàâëåíèå ñ ïîìî-
ùüþ ìàòðèö. Ê. Âåéåðøòðàññ çàíèìàëñÿ èññëåäîâàíèåì êîììóòàòèâ-
íûõ ÷èñëîâûõ ñèñòåì. Ð. Äåäåêèíä èññëåäîâàë êëàññ ÷èñëîâûõ ñèñòåì ñ
êîììóòàòèâíûì óìíîæåíèåì.

Ô.Ã. Ôðîáåíèóñ â 1878 ã. äîêàçàë, ÷òî àëãåáðà êâàòåðíèîíîâ ïðåä-
ñòàâëÿåò ñîáîé åäèíñòâåííóþ àëãåáðó êîíå÷íîé ðàçìåðíîñòè áåç äåëè-
òåëåé íóëÿ íàä ïîëåì äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë.

Â 1884 ã. À. Ïóàíêàðå çàìåòèë, ÷òî ëèíåéíûå ïðåîáðàçîâàíèÿ, êî-
òîðûå ñëóæàò äëÿ ïîñòðîåíèÿ ñèñòåìû ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë, îá-
ðàçóþò ãðóïïó. Ïîäðîáíîå èçëîæåíèå ñâÿçè ÷èñëîâûõ ñèñòåì è ãðóïï
ïðåîáðàçîâàíèé áûëî äàíî â ðàáîòàõ Ã. Øåôôåðñà è Ý. Ñòóäè, îïóá-
ëèêîâàííûõ â 1889 ã. Â ýòèõ ðàáîòàõ íà ïåðâûé ïëàí âûäâèãàþòñÿ ÷èñ-
ëîâûå ñèñòåìû ñ îäíîçíà÷íûì äåëåíèåì, ÷òî ñîîòâåòñòâóåò òðåáîâà-
íèÿì òåîðèè ãðóïï. Ý. Ñòóäè äàåò ïîëíîå ïåðå÷èñëåíèå ÷èñëîâûõ ñèñ-
òåì ñ ÷èñëîì îñíîâíûõ åäèíèö äî ÷åòûðåõ, äîïîëíèâ òåì ñàìûì
èññëåäîâàíèÿ Á. Ïèðñà. Ã. Øåôôåðñ èäåò äàëüøå. Â ñâîåé ðàáîòå îí
ñòàâèò çàäà÷ó íàõîæäåíèÿ ïðàâèë, ñ ïîìîùüþ êîòîðûõ èç ÷èñëîâûõ
ñèñòåì ñ ìåíüøèì ÷èñëîì îñíîâíûõ åäèíèö ìîæíî áûëî áû ïîëó÷èòü
÷èñëîâûå ñèñòåìû ñ áîëüøèì ÷èñëîì îñíîâíûõ ÷èñåë. Ô.Ý. Ìîëèí
ñ÷èòàë åãî äîêàçàòåëüñòâà íåäîñòàòî÷íûìè. Ã. Øåôôåðñîì áûëî äàíî
ðàçäåëåíèå ÷èñëîâûõ ñèñòåì, ïî åãî òåðìèíîëîãèè, íà ñèñòåìû êîíè-
÷åñêèõ ñå÷åíèé è ñèñòåìû íåêîíè÷åñêèõ ñå÷åíèé. Öåëåñîîáðàçíîñòü
òàêîãî ðàçäåëåíèÿ áûëà ïîäòâåðæäåíà èññëåäîâàíèÿìè Ô.Ý. Ìîëèíà.
Ñ. Ëè îáðàòèë âíèìàíèå íà ÷èñëîâûå ñèñòåìû, ó êîòîðûõ ñâÿçàííàÿ ñ
÷èñëîâîé ñèñòåìîé ãðóïïà G

n
 îáëàäàåò ïðîñòîé ïîäãðóïïîé G

n�1
.

Ñ. Ëè çàìåòèë òàêæå, ÷òî ÷èñëîâûõ ñèñòåì ñ 5, 6, 7, 8 îñíîâíûìè ÷èñ-
ëàìè íå ñóùåñòâóåò. Ô. Øóð â 1888 ã. ïîêàçàë, ÷òî îñíîâíûå îïðåäåëå-
íèÿ ñâîéñòâ êîìïëåêñíîé ÷èñëîâîé ñèñòåìû âûòåêàþò èç íåêîòîðîãî
îáùåãî âûðàæåíèÿ òåîðèè ãðóïï ïðåîáðàçîâàíèé, áåç îáðàùåíèÿ ê
ñâîéñòâàì îáû÷íîé êîìïëåêñíîé ÷èñëîâîé ñèñòåìû è êâàòåðíèîíîâ.
Òàêîâî áûëî ñîñòîÿíèå òåîðèè ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë âî âòî-
ðîé ïîëîâèíå 80-õ ãã. XIX â., êîãäà Ô.Ý. Ìîëèí íà÷àë çàíèìàòüñÿ
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âîïðîñàìè ñòðîåíèÿ ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë. Â ïåðèîä âûïîë-
íåíèÿ ñâîåé ìàãèñòåðñêîé äèññåðòàöèè ïî òåîðèè ëèíåéíûõ ïðåîáðà-
çîâàíèé ýëëèïòè÷åñêèõ ôóíêöèé Ô.Ý. Ìîëèí ïðîÿâëÿë èíòåðåñ ê èñ-
ñëåäîâàíèÿì Ñ. Ëè ïî òåîðèè íåïðåðûâíûõ ãðóïï ïðåîáðàçîâàíèé. Â
àðõèâå Ô.Ý. Ìîëèíà ñîõðàíèëèñü åãî êîíñïåêòû ëåêöèé Ô. Ýíãåëÿ ïî
òåîðèè ãðóïï ïðåîáðàçîâàíèé, ïî-âèäèìîìó, îòíîñÿùèåñÿ êî âðåìå-
íè ïðåáûâàíèÿ Ô.Ý. Ìîëèíà â Ëåéïöèãå. Ñëåäóåò èìåòü â âèäó, ÷òî
îäèí èç ïîñëåäîâàòåëåé Ñ. Ëè Ô. Øóð ñ 1888 ïî 1892 ã. áûë ïðîôåññî-
ðîì ìàòåìàòèêè Äåðïòñêîãî óíèâåðñèòåòà.

Îñíîâíûå ðåçóëüòàòû èññëåäîâàíèé ïî òåîðèè ñèñòåì ãèïåðêîìï-
ëåêñíûõ ÷èñåë áûëè èçëîæåíû Ô.Ý. Ìîëèíûì â ñòàòüå «Î ñèñòåìàõ
âûñøèõ êîìïëåêñíûõ ÷èñåë» â 1891 ã. Ýòà ñòàòüÿ [120] áûëà îïóáëèêî-
âàíà â îäíîì èç îñíîâíûõ ìàòåìàòè÷åñêèõ æóðíàëîâ «Mathematische
Annalen» â 1892 ã. Ðàáîòà áûëà ïðåäñòàâëåíà â êà÷åñòâå äîêòîðñêîé
äèññåðòàöèè. Ïîñëå åå çàùèòû â Äåðïòñêîì óíèâåðñèòåòå 30 ñåíòÿáðÿ
1892 ã. Ô.Ý. Ìîëèí áûë óòâåðæäåí äîêòîðîì ÷èñòîé ìàòåìàòèêè.

Â ðàáîòå «Î ñèñòåìàõ âûñøèõ êîìïëåêñíûõ ÷èñåë» Ô.Ý. Ìîëèíà çà-
ëîæåíû îñíîâû îáùåé òåîðèè ñèñòåìû ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë. Â ýòîé
ðàáîòå óñòàíàâëèâàåòñÿ íåêîòîðàÿ íîðìàëüíàÿ ôîðìà îñíîâíûõ åäèíèö
äëÿ ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë, à òàêæå ñâÿçü èõ ñ ãðóïïàìè è ìàò-
ðèöàìè. Çäåñü Ô.Ý. Ìîëèíûì äîêàçàíû î÷åíü âàæíûå òåîðåìû î ñòðîå-
íèè ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë èëè àññîöèàòèâíûõ àëãåáð. Ïðåæäå
âñåãî, Ô.Ý. Ìîëèí âûäåëÿåò ÷èñëîâûå ñèñòåìû, íàçâàííûå èì ïðîñòûìè
÷èñëîâûìè ñèñòåìàìè (ïðîñòûå àëãåáðû ïî íîâåéøåé òåðìèíîëîãèè). Íà
òàêèå ÷èñëîâûå ñèñòåìû, êàê îòìå÷åíî âûøå, îáðàòèë âíèìàíèå â ñâîèõ
èññëåäîâàíèÿõ Ñ. Ëè. Ô.Ý. Ìîëèí èñõîäèò èç äðóãîãî îïðåäåëåíèÿ. Ïðî-
ñòûå ÷èñëîâûå ñèñòåìû îí õàðàêòåðèçóåò òåì, ÷òî äëÿ òàêèõ ñèñòåì ïðè
ëèíåéíûõ ïðåîáðàçîâàíèÿõ óðàâíåíèé, îïðåäåëÿþùèõ ïðîèçâåäåíèÿ,
íåëüçÿ âûäåëèòü ÷àñòè óðàâíåíèé äëÿ ÷èñëîâîé ñèñòåìû ñ ìåíüøèì ÷èñ-
ëîì îñíîâíûõ åäèíèö. Âàæíûì ðåçóëüòàòîì èññëåäîâàíèé Ô.Ý. Ìîëèíà
ÿâëÿåòñÿ òåîðåìà î òîì, ÷òî ëþáàÿ ïðîñòàÿ ÷èñëîâàÿ ñèñòåìà îáëàäàåò
êâàäðàòíûì ÷èñëîì îñíîâíûõ åäèíèö.

Äëÿ ïðîñòûõ ÷èñëîâûõ ñèñòåì Ô.Ý. Ìîëèíûì ïîëó÷åíû ïðåäñòàâëå-
íèÿ â âèäå êâàäðàòíûõ ìàòðèö, ýëåìåíòû êîòîðûõ äðóã îò äðóãà íåçàâè-
ñèìû. Ïðèìåíÿÿ ñîâðåìåííóþ òåðìèíîëîãèþ, ýòè ðåçóëüòàòû Ô.Ý. Ìî-
ëèíà îçíà÷àþò, ÷òî ëþáàÿ ïðîñòàÿ àññîöèàòèâíàÿ àëãåáðà ðàíãà 2 èëè
âûñøåãî íàä ïîëåì êîìïëåêñíûõ ÷èñåë èçîìîðôíà àëãåáðå âñåõ êâàäðàò-
íûõ ìàòðèö ïîäõîäÿùåãî ïîðÿäêà íàä ýòèì æå ïîëåì.
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Ñëåäóþùèé âàæíûé ðåçóëüòàò ðàáîòû Ô.Ý. Ìîëèíà ñîñòîèò â òîì,
÷òî äëÿ ëþáîé ÷èñëîâîé ñèñòåìû íàõîäèòñÿ íîðìàëüíàÿ ôîðìà, êîòî-
ðàÿ ïîçâîëÿåò ïîäðàçäåëèòü âñå ÷èñëîâûå ñèñòåìû íà êëàññû, ïðè ýòîì
âñå ñèñòåìû îäíîãî êëàññà îïðåäåëÿþòñÿ ÷åðåç îäíó ñèñòåìó êëàññà.
Ââåäåííîå Ô.Ý. Ìîëèíûì ïîíÿòèå, ïî ñóùåñòâó, ýêâèâàëåíòíîå ïîíÿ-
òèþ äâóñòîðîííåãî èäåàëà, ïîçâîëèëî èçó÷èòü ñòðóêòóðó ïðîèçâîëü-
íîé ÷èñëîâîé ñèñòåìû íàä ïîëåì êîìïëåêñíûõ ÷èñåë.

Èññëåäîâàíèÿ Ô.Ý. Ìîëèíà ÿâèëèñü îñíîâîïîëàãàþùèìè äëÿ òåî-
ðèè ñòðîåíèÿ àññîöèàòèâíûõ àëãåáð. Ðàáîòà «Î ñèñòåìàõ âûñøèõ êîì-
ïëåêñíûõ ÷èñåë» Ô.Ý. Ìîëèíà ïîëó÷èëà ñðàçó âûñîêóþ îöåíêó â ìàòå-
ìàòè÷åñêîì ìèðå. Ïî âûðàæåíèþ Ô.Ã. Ôðîáåíèóñà, Ô.Ý. Ìîëèí «îä-
íèì óäàðîì äàë ïî÷òè ïîëíîå ðåøåíèå íàèáîëåå âàæíûõ âîïðîñîâ â
ýòîé îáëàñòè». Ïî áîëåå ïîçäíåé îöåíêå Í. Áóðáàêè, «íàèáîëåå âàæ-
íûå ðåçóëüòàòû ýòîãî ïåðèîäà ïðèíàäëåæàò Ô. Ìîëèíó».

Â äàëüíåéøèõ ðàáîòàõ ïî òåîðèè ñòðîåíèÿ ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñ-
íûõ ÷èñåë ïîñòîÿííî ñîäåðæàòñÿ óêàçàíèÿ è ññûëêè íà èññëåäîâàíèÿ
Ô.Ý. Ìîëèíà. Óæå â 1893 ã., ò.å. ÷åðåç ãîä ïîñëå îïóáëèêîâàíèÿ îñíîâ-
íîé ðàáîòû Ô.Ý. Ìîëèíà, â êíèãàõ Ñ. Ëè «Ëåêöèè î íåïðåðûâíûõ ãðóï-
ïàõ ñ ãåîìåòðè÷åñêèìè è äðóãèìè ïðèìåíåíèÿìè» [85] è «Òåîðèÿ ãðóïï
ïðåîáðàçîâàíèé» [86] ñîäåðæèòñÿ ïîäðîáíîå èçëîæåíèå ðåçóëüòàòîâ èñ-
ñëåäîâàíèé Ô.Ý. Ìîëèíà. Âî ôðàíöóçñêîì è íåìåöêîì èçäàíèÿõ «Ìà-
òåìàòè÷åñêîé ýíöèêëîïåäèè» ðàáîòà Ô.Ý. Ìîëèíà òàêæå èçëîæåíà
äîñòàòî÷íî ïîäðîáíî.

Âñêîðå ïîñëå ðàáîòû Ô.Ý. Ìîëèíà áûëè îïóáëèêîâàíû èññëåäîâà-
íèÿ Ý. Êàðòàíà, â êîòîðûõ íàðÿäó ñ ââåäåíèåì íîâûõ ïîíÿòèé â òåîðèè
ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë (ïîëóïðîñòàÿ àëãåáðà, ÷èñëîâûå èí-
âàðèàíòû) ðåçóëüòàòû Ô.Ý. Ìîëèíà áûëè ðàñïðîñòðàíåíû íà ñèñòåìû
ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë íàä ïîëåì äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë.

Â ïåðâûõ ñâîèõ ðàáîòàõ ïî òåîðèè ñòðîåíèÿ ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñ-
íûõ ÷èñåë, îòíîñÿùèõñÿ ê 1904�1905 ãã., Ä. Âåääåðáîðí ïîñòîÿííî ññû-
ëàåòñÿ íà èññëåäîâàíèÿ Ô.Ý. Ìîëèíà. Â ïîñëåäóþùèõ ðàáîòàõ ñ 1907�
1908 ãã. Ä. Âåääåðáîðí ðàñïðîñòðàíèë ðåçóëüòàòû Ô.Ý. Ìîëèíà íà ñëó-
÷àé àññîöèàòèâíûõ àëãåáð íàä ïðîèçâîëüíûì ïîëåì.

Ñòðîåíèå ïðîñòûõ àëãåáð íàä ïîëåì êîìïëåêñíûõ ÷èñåë ïîëíîñòüþ
îïèñûâàåòñÿ òåîðåìîé Ô.Ý. Ìîëèíà. Èç ðåçóëüòàòîâ Ä. Âåääåðáîðíà,
îòíîñÿùèõñÿ ê ïðîèçâîëüíûì ïîëÿì, ïðèìåíèòåëüíî ê ñëó÷àþ ïðîñòûõ
àëãåáð íàä ïîëåì êîìïëåêñíûõ ÷èñåë ñëåäóåò òåîðåìà Ô.Ý. Ìîëèíà.
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Îñíîâîïîëàãàþùåå çíà÷åíèå èññëåäîâàíèé Ô.Ý. Ìîëèíà â òåîðèè
ñòðîåíèÿ ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë îòìå÷àåòñÿ ìíîãèìè àâòî-
ðàìè ìîíîãðàôèé è êíèã ïî òåîðèè àññîöèàòèâíûõ àëãåáð è òåîðèè
ïðåäñòàâëåíèÿ ãðóïï. Íàïðèìåð, Ã. Âåéëü â èçâåñòíîé êíèãå «Êëàññè-
÷åñêèå ãðóïïû, èõ èíâàðèàíòû è ïðåäñòàâëåíèÿ» [88] ïèøåò: «Ïîñëå
ñîçäàíèÿ Ãàìèëüòîíîì èñ÷èñëåíèÿ êâàòåðíèîíîâ (1843) è äîëãîãî ïå-
ðèîäà áîëåå èëè ìåíåå ôîðìàëüíûõ èçûñêàíèé... Ìîëèí (1892) áûë
ôàêòè÷åñêè ïåðâûì, êòî äîñòèã íåêîòîðûõ îáùèõ è ãëóáîêèõ ðåçóëü-
òàòîâ â ýòîì íàïðàâëåíèè».

Çà íàó÷íûå çàñëóãè Ô.Ý. Ìîëèí áûë èçáðàí â 1892 ã. ÷ëåíîì Ìîñ-
êîâñêîãî ìàòåìàòè÷åñêîãî îáùåñòâà. Â 1894 ã. âî Ôðàíöèè â çíàê ïðè-
çíàíèÿ íàó÷íûõ çàñëóã Ô.Ý. Ìîëèíó áûëà âðó÷åíà ìåäàëü â ÷åñòü èçâå-
ñòíîãî ôðàíöóçñêîãî ìàòåìàòèêà Ø. Ýðìèòà.

Çà ãîäû ðàáîòû äîöåíòîì â Äåðïòå Ô.Ý. Ìîëèí ñîâåðøèë íåñêîëü-
êî íàó÷íûõ ïîåçäîê. Â îñåííåì ñåìåñòðå 1892 ã. îí íàõîäèëñÿ â Ìîñê-
âå, ãäå ïîñåùàë ëåêöèè ïðîôåññîðà Á.Ê. Ìëîäçååâñêîãî ïî âûñøåé ãåî-
ìåòðèè, ïðîôåññîðà Ï.À. Íåêðàñîâà � ïî èíòåãðàëüíîìó èñ÷èñëåíèþ
è ïî âàðèàöèîííîìó èñ÷èñëåíèþ, Ë.Ê. Ëàõòèíà � ïî òåîðèè ôóíêöèé
êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî. 15 ñåíòÿáðÿ 1892 ã. Ô.Ý. Ìîëèí ñäåëàë ñî-
îáùåíèå «Îá îäíîì ïðåäëîæåíèè Ñèëüâåñòðà» â Ìîñêîâñêîì ìàòå-
ìàòè÷åñêîì îáùåñòâå.

Ïîñëå îïóáëèêîâàíèÿ îñíîâíîãî íàó÷íîãî òðóäà è çàùèòû äîêòîð-
ñêîé äèññåðòàöèè Ô.Ý. Ìîëèí â íåñêîëüêèõ ïîñëåäóþùèõ ñòàòüÿõ ðàç-
âèâàåò è ïðèìåíÿåò òåîðèþ ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë ê ðÿäó âîï-
ðîñîâ àëãåáðû.

Â çàìåòêå [121], íàïèñàííîé â ïåðèîä ïðåáûâàíèÿ â Ìîñêâå âñêîðå
ïîñëå çàùèòû äèññåðòàöèè, äàåòñÿ óëó÷øåííîå äîêàçàòåëüñòâî îäíîé
òåîðåìû èç ñòàòüè «Î ñèñòåìàõ âûñøèõ êîìïëåêñíûõ ÷èñåë». Â äâóõ
ñòàòüÿõ, îïóáëèêîâàííûõ â ñáîðíèêàõ Îáùåñòâà åñòåñòâîèñïûòàòåëåé
ïðè Þðüåâñêîì (Äåðïòñêîì) óíèâåðñèòåòå, Ô.Ý. Ìîëèí ðàññìàòðèâà-
åò íåêîòîðûå òåîðåìû òåîðèè îäíîðîäíûõ ãðóïï ïîäñòàíîâîê. Â îä-
íîé èç íèõ [122] èçó÷àåòñÿ ïðåäñòàâëåíèå äàííîé äèñêðåòíîé ãðóïïû â
âèäå îäíîðîäíîé ëèíåéíîé ãðóïïû ïîäñòàíîâîê. Ïðè äîêàçàòåëüñòâå
òåîðåì ïðèìåíÿåòñÿ òåîðèÿ ñèñòåì ãèïåðêîìïëåêñíûõ ÷èñåë. Ïîêàçà-
íî, ÷òî äàííàÿ ãðóïïà ïîäñòàíîâîê ìîæåò áûòü ðàçëîæåíà íà íåïðèâî-
äèìûå ÷àñòè. Îñíîâíîé èòîã ýòîé ñòàòüè ñîñòîèò â òîì, ÷òî âñå ëèíåé-
íûå ãðóïïû ïîäñòàíîâîê ñ ïðàâèëàìè ñîñòàâëåíèÿ, òàêèìè æå, êàê äëÿ
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äàííîé äèñêðåòíîé êîíå÷íîé ãðóïïû, ìîãóò áûòü ïîëó÷åíû èç «ïðà-
âèë ñîñòàâëåíèÿ» ýòîé ãðóïïû. Â äðóãîé ñòàòüå «Î ÷èñëå ïåðåìåííûõ
íåïðèâîäèìîé ãðóïïû ïîäñòàíîâîê» [123] äàíî äåòàëüíîå èññëåäîâà-
íèå ñâîéñòâ íåïðèâîäèìûõ ãðóïï ïîäñòàíîâîê. Îñíîâíîé ðåçóëüòàò
ýòîé ñòàòüè ñôîðìóëèðîâàí â âèäå òåîðåìû: ÷èñëî ïåðåìåííûõ íåïðè-
âîäèìîé ãðóïïû ïîäñòàíîâîê åñòü äåëèòåëü ÷èñëà ïîäñòàíîâîê. Íåñìîò-
ðÿ íà çíà÷èòåëüíîñòü ïîëó÷åííûõ ðåçóëüòàòîâ óêàçàííûå ñòàòüè ïîëó-
÷èëè ìåíüøóþ èçâåñòíîñòü, òàê êàê áûëè îïóáëèêîâàíû â ìàëîðàñï-
ðîñòðàíåííîì èçäàíèè.

Ðåçóëüòàòû Ô.Ý. Ìîëèíà î ñâîéñòâàõ ãðóïï ïîäñòàíîâîê, èçëîæåí-
íûå â âûøåóêàçàííûõ ñòàòüÿõ, îêàçàëèñü áëèçêèìè ñ âûâîäàìè
Ô.Ã. Ôðîáåíèóñà, ñîäåðæàùèìèñÿ â ñòàòüÿõ ïîñëåäíåãî «Î ãðóïïîâûõ
õàðàêòåðàõ è î ïðîñòûõ ìíîæèòåëÿõ ãðóïïîâûõ îïðåäåëèòåëåé» è «Î
ïðåäñòàâëåíèÿõ êîíå÷íûõ ãðóïï ëèíåéíûìè ïîäñòàíîâêàìè», îïó- áëè-
êîâàííûìè â 1896�1897 ãã.

Îçíàêîìèâøèñü ñ ðàáîòàìè Ô.Ý. Ìîëèíà, Ô.Ã. Ôðîáåíèóñ â ïèñüìàõ
ê ðÿäó ó÷åíûõ è â ñâîèõ äàëüíåéøèõ ðàáîòàõ îòìå÷àë áîëüøóþ íàó÷íóþ
öåííîñòü åãî èññëåäîâàíèé. Ìåæäó ó÷åíûìè âîçíèêëà ïëîäîòâîðíàÿ íà-
ó÷íàÿ ïåðåïèñêà. Â ïèñüìå ê Ô.Ý. Ìîëèíó 14 äåêàáðÿ 1897 ã. Ô.Ã. Ôðîáå-
íèóñ ïèñàë: «Ñ Âàøèìè ðàáîòàìè... ÿ îçíàêîìèëñÿ ëèøü íåäàâíî, èíà÷å â
ñâîèõ èññëåäîâàíèÿõ ÿ ìîã áû èçáåæàòü ëèøíåãî òðóäà. Ñ äðóãîé ñòîðî-
íû, êîíå÷íî, ÿâëÿåòñÿ ïëþñîì òî, ÷òî ìû íåçàâèñèìî äðóã îò äðóãà ðàáî-
òàëè â îäíîé îáëàñòè, èáî òàêèì îáðàçîì ïîÿâèëèñü ñîâåðøåííî ðàçëè÷-
íûå ìåòîäû äëÿ èññëåäîâàíèÿ ãðóïïîâûõ äåòåðìèíàíòîâ». Óçíàâ èç ñî-
îáùåíèÿ Ô.Ã. Ôðîáåíèóñà î åãî ïîñëåäíèõ ðàáîòàõ, â òî âðåìÿ, ïî-âè-
äèìîìó, åùå íå îïóáëèêîâàííûõ, Ô.Ý. Ìîëèí èçëîæèë ðåçóëüòàòû ñâî-
èõ äàëüíåéøèõ èññëåäîâàíèé â ñòàòüå «Îá èíâàðèàíòàõ ëèíåéíûõ ãðóïï
ïîäñòàíîâîê» [124], êîòîðàÿ ïî ïðåäñòàâëåíèþ Ô.Ã. Ôðîáåíèóñà áûëà
íàïå÷àòàíà â «Äîêëàäàõ Áåðëèíñêîé Àêàäåìèè íàóê». Â ðàáîòå èçó÷àåò-
ñÿ ÷èñëî ïðåäñòàâëåíèé ïåðåìåííûõ íåïðèâîäèìîé ãðóïïû ïîäñòàíîâîê
ïðè ïîìîùè öåëûõ îäíîðîäíûõ ôóíêöèé ïåðåìåííûõ äðóãîé ãðóïïû,
èçîìîðôíîé ñ ïåðâîé. Äëÿ ðåøåíèÿ ïîñòàâëåííîé çàäà÷è ïðèìåíÿþòñÿ
õàðàêòåðèñòè÷åñêèå óðàâíåíèÿ ãðóïïû ïîäñòàíîâîê. Äëÿ ðàçëîæåíèÿ ãðóï-
ïû ïîäñòàíîâîê íà íåïðèâîäèìûå ñîñòàâëÿþùèå Ô.Ý. Ìîëèíûì áûëî ââå-
äåíî ïîíÿòèå àíàëèçàòîðà ãðóïïû, èìåþùåãî ñâÿçü ñ õàðàêòåðîì ãðóïïû.
Ðàáîòû Ô.Ý. Ìîëèíà, íàðÿäó ñ ðàáîòàìè Ô.Ã. Ôðîáåíèóñà, ëåæàò â îñíîâå
òåîðèè ïðåäñòàâëåíèÿ ãðóïï ëèíåéíûìè ïðåîáðàçîâàíèÿìè.
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Ôóíäàìåíòàëüíîå çíà÷åíèå ðàáîò Ô.Ý. Ìîëèíà äëÿ òåîðèè ïðåäñòàâ-
ëåíèÿ ãðóïï îòìå÷àëè àâòîðû èçâåñòíûõ ðóêîâîäñòâ ïî òåîðèè ãðóïï,
íàïðèìåð À. Øïåéçåð â «Òåîðèè ãðóïï êîíå÷íîãî ïîðÿäêà» [87] è Ã. Âåéëü
â êíèãå «Òåîðèÿ ãðóïï è êâàíòîâàÿ ìåõàíèêà» [89] è óïîìÿíóòîé âûøå
êíèãå «Êëàññè÷åñêèå ãðóïïû, èõ èíâàðèàíòû è ïðåäñòàâëåíèÿ» [88].

Âîïðîñû òåîðèè ïðåäñòàâëåíèÿ ãðóïï ïîäñòàíîâêàìè áûëè ïðåä-
ìåòîì îáñóæäåíèÿ â áåñåäàõ è ïåðåïèñêå Ô.Ý. Ìîëèíà ñî øâåéöàðñ-
êèì ìàòåìàòèêîì À. Ãóðâèöåì â 1899 ã.

Íàðÿäó ñ íàó÷íûìè çàíÿòèÿìè Ô.Ý. Ìîëèí óâëåêàëñÿ øàõìàòàìè.
Â 1895 ã., ÷èòàÿ êóðñ òåîðèè âåðîÿòíîñòåé, Ô.Ý. Ìîëèí íàïèñàë ðàáîòó
«Ê òåîðèè ðàñïðåäåëåíèÿ ïðèçîâ â òóðíèðàõ», ñîõðàíèâøóþñÿ â ðóêîïè-
ñè. Ê 1897�1898 ãã. îòíîñèòñÿ ïåðåïèñêà Ô.Ý. Ìîëèíà ñ Ì.È. ×èãîðèíûì.

Íåñìîòðÿ íà ïîëó÷åíèå ó÷åíîé ñòåïåíè äîêòîðà ÷èñòîé ìàòåìàòèêè
â 1892 ã. è íà ïðèçíàíèå åãî ðàáîò â ìàòåìàòè÷åñêîì ìèðå, Ô.Ý. Ìîëèí
îñòàâàëñÿ äîöåíòîì Þðüåâñêîãî (Äåðïòñêîãî) óíèâåðñèòåòà äî 1900 ã.

Ñðåäè ìîòèâîâ, ïî êîòîðûì êàíäèäàòóðà Ô.Ý. Ìîëèíà íà äîëæíîñòü
ïðîôåññîðà íåñêîëüêî ðàç áûëà îòêëîíåíà â ïîëüçó äðóãèõ êàíäèäà-
òîâ, èìåëà ìåñòî è íåäîîöåíêà çíà÷åíèÿ ðàáîò Ô.Ý. Ìîëèíà ñî ñòîðî-
íû ó÷åíûõ, âõîäèâøèõ â êîíêóðñíûå êîìèññèè. Íàïðèìåð, â çàêëþ÷å-
íèè êîìèññèè â Õàðüêîâñêîì óíèâåðñèòåòå, ãäå Ô.Ý. Ìîëèí ó÷àñòâî-
âàë â êîíêóðñå â 1899 ã., íàïèñàíî: «Ê ñîæàëåíèþ, Êîìèññèÿ (À.Ì. Ëÿ-
ïóíîâ, Â.À. Ñòåêëîâ, Ë.Î. Ñòðóâå, Ì.À. Êîâàëüñêèé) íå ñìîãëà ñîñòà-
âèòü ñåáå ñàìîñòîÿòåëüíîãî ñóæäåíèÿ î ñòåïåíè îðèãèíàëüíîñòè è íà-
ó÷íîãî çíà÷åíèÿ ðàáîò ã. Ìîëèíà, òàê êàê... ðàáîòû... îòíîñÿòñÿ ê îá-
ëàñòè, ñ êîòîðîé, êàê ñòîÿùåé â ñòîðîíå îò âàæíåéøèõ íàó÷íûõ äèñ-
öèïëèí, ÷ëåíû Êîìèññèè çíàêîìû ëèøü ïîâåðõíîñòíî... Òåîðèÿ âûñøèõ
êîìïëåêñíûõ ÷èñåë ïðåäñòàâëÿåò âåñüìà ñëîæíîå è èñêóññòâåííîå ïî-
ñòðîåíèå, âûçâàííîå ñòðåìëåíèåì ê èçâåñòíîìó îáîáùåíèþ ïîíÿòèÿ î
÷èñëå, íå îïðàâäàííîìó íàñóùíûìè ïîòðåáíîñòÿìè...». Òàê, äàæå âèä-
íûå ó÷åíûå, íî ïðåäñòàâèòåëè äðóãîãî íàïðàâëåíèÿ â ìàòåìàòèêå íå
ñìîãëè îöåíèòü íîâàòîðñêîãî õàðàêòåðà èññëåäîâàíèé, íàõîäèâøèõñÿ
âíå êðóãà èõ ñîáñòâåííûõ íàó÷íûõ èíòåðåñîâ.

Â 1900 ã. Ô.Ý. Ìîëèí áûë íàçíà÷åí îðäèíàðíûì ïðîôåññîðîì â
Òîìñêèé òåõíîëîãè÷åñêèé èíñòèòóò. Íà ðåøåíèå Ô.Ý. Ìîëèíà ïîåõàòü
íà ðàáîòó â Ñèáèðü, âåðîÿòíî, îêàçàëè âëèÿíèå ñóùåñòâîâàâøèå ñâÿçè
ó÷åíûõ Òàðòóñêîãî (Äåðïòñêîãî) óíèâåðñèòåòà ñ Ñèáèðüþ. Ìíîãèå ó÷å-
íûå è âûïóñêíèêè Òàðòóñêîãî óíèâåðñèòåòà ðàáîòàëè â Ñèáèðè èëè
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ó÷àñòâîâàëè â íàó÷íûõ ýêñïåäèöèÿõ â ðàçëè÷íûå ðàéîíû Ñèáèðè.
Â ÷àñòíîñòè, âîñïèòàííèê Òàðòóñêîãî óíèâåðñèòåòà òåõ æå ëåò, ÷òî è
Ô.Ý. Ìîëèí, Ï.X. Êàäèê ïîñëå çàùèòû ìàãèñòåðñêîé äèññåðòàöèè â
1885 ã. â òå÷åíèå 5 ëåò áûë ïðåïîäàâàòåëåì ìàòåìàòèêè â Òîìñêîì ðå-
àëüíîì ó÷èëèùå, à çàòåì, ïðîáûâ îäèí ãîä ïðèâàò-äîöåíòîì â Òàðòóñ-
êîì óíèâåðñèòåòå, âíîâü ïðèåõàë â Ñèáèðü è ðàáîòàë ó÷èòåëåì ìàòå-
ìàòèêè â Êðàñíîÿðñêîé ãèìíàçèè.

Â Òîìñêå Ô.Ý. Ìîëèí çàíèìàåòñÿ ïðåæäå âñåãî îðãàíèçàöèåé ïðåïî-
äàâàíèÿ ìàòåìàòèêè â èíñòèòóòå. Íóæíî áûëî îïðåäåëèòü îáúåì ìàòå-
ìàòè÷åñêèõ çíàíèé äëÿ ðàçëè÷íûõ ñïåöèàëüíîñòåé â èíñòèòóòå, ðàçðàáî-
òàòü ïðîãðàììû è êóðñû ëåêöèé, îðãàíèçîâàòü ïðàêòè÷åñêèå çàíÿòèÿ ñî
ñòóäåíòàìè, ñîñòàâèòü ðóêîâîäñòâà ïî ÷èòàåìûì êóðñàì è ñáîðíèêè çà-
äà÷ è ò.ä. Ô.Ý. Ìîëèí áûë ñòîðîííèêîì ôóíäàìåíòàëüíîé ìàòåìàòè÷åñ-
êîé ïîäãîòîâêè èíæåíåðîâ. Ýòèì îí ðóêîâîäñòâîâàëñÿ ïðè ðàçðàáîòêå
ïðîãðàìì, êóðñîâ ëåêöèé, ñáîðíèêîâ çàäà÷ äëÿ ðàçëè÷íûõ ôàêóëüòåòîâ
Òîìñêîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà. Âûñîêàÿ êâàëèôèêàöèÿ âûïóñê-
íèêîâ èíñòèòóòà â çíà÷èòåëüíîé ñòåïåíè îïðåäåëÿëàñü èõ ñåðüåçíîé ìà-
òåìàòè÷åñêîé ïîäãîòîâêîé. Â èíñòèòóòå áûë ââåäåí ðåãóëÿðíûé ïðàêòè-
êóì ïî ðåøåíèþ çàäà÷, ÷òî ÿâëÿëîñü ïåäàãîãè÷åñêèì íîâøåñòâîì â òî
âðåìÿ. Ô.Ý. Ìîëèí ïîäãîòàâëèâàåò è èçäàåò ñâîè êóðñû ëåêöèé ïî äèô-
ôåðåíöèàëüíîìó è èíòåãðàëüíîìó èñ÷èñëåíèþ è äèôôåðåíöèàëüíûì óðàâ-
íåíèÿì, èçäàåò åæåãîäíûå ñáîðíèêè çàäà÷, ñèñòåìàòè÷åñêè ïîäîáðàííûõ
ê ÷èòàåìîìó èì êóðñó. Áîëüøîå âíèìàíèå óäåëÿåò Ô.Ý. Ìîëèí ñîçäàíèþ
ìàòåìàòè÷åñêîãî êàáèíåòà è ìàòåìàòè÷åñêîé áèáëèîòåêè â èíñòèòóòå.

Óâëå÷åííûé ðàçíîñòîðîííåé ïåäàãîãè÷åñêîé äåÿòåëüíîñòüþ,
Ô.Ý. Ìîëèí â ýòîò ïåðèîä íå ïóáëèêîâàë íîâûõ ðåçóëüòàòîâ ñâîèõ àë-
ãåáðàè÷åñêèõ èññëåäîâàíèé. Åæåãîäíî âûõîäèëè ëèòîãðàôèðîâàííûå
êóðñû ëåêöèé è ñáîðíèêè çàäà÷, òðåáîâàâøèå îò àâòîðà ïîñòîÿííîé
ðàáîòû ïî èõ ñîâåðøåíñòâîâàíèþ. Â òå÷åíèå äâóõ ëåò Ô.Ý. Ìîëèí áûë
äåêàíîì èíæåíåðíî-ñòðîèòåëüíîãî îòäåëåíèÿ. Â 1910 ã. áûëî îòìå÷å-
íî 25-ëåòèå ðàáîòû Ô.Ý. Ìîëèíà â âûñøåé øêîëå. Â ïåðèîä ðàáîòû â
Òîìñêîì òåõíîëîãè÷åñêîì èíñòèòóòå Ô.Ý. Ìîëèíûì ñ 1902 ïî 1909 ã.
îïóáëèêîâàíû ñëåäóþùèå êóðñû ëåêöèé è ñáîðíèêè çàäà÷:

� Èíòåãðàëüíîå èñ÷èñëåíèå. 1902. 191 ñ. Ëèòîãð.
� Èñ÷èñëåíèå áåñêîíå÷íî ìàëûõ âåëè÷èí. 1903. 335 ñ. Ëèòîãð.
� Äèôôåðåíöèàëüíîå èñ÷èñëåíèå. 1904. 298 ñ. Ëèòîãð.
� Èíòåãðàëüíîå èñ÷èñëåíèå. 1904. 256 ñ. Ëèòîãð.
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� Èñ÷èñëåíèå áåñêîíå÷íî ìàëûõ âåëè÷èí. ×. 1. 1904. 231 ñ. Ëèòîãð.
� Èíòåãðèðîâàíèå äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé. 1904. 400 ñ. Ëèòîãð.
� Êóðñ äèôôåðåíöèàëüíîãî è èíòåãðàëüíîãî èñ÷èñëåíèÿ. 226 ñ. Ëè-

òîãð.
� Êóðñ äèôôåðåíöèàëüíîãî è èíòåãðàëüíîãî èñ÷èñëåíèÿ. ×. 1. 1907.

172 ñ. Òèïîãð., íà ïðàâàõ ðóêîïèñè.
� Ðåøåíèÿ çàäà÷ ïî èñ÷èñëåíèþ áåñêîíå÷íî ìàëûõ âåëè÷èí çà 2-é

ñåìåñòð 1906/07 ó÷åáíîãî ãîäà, ïðîâåäåííûå Ô.Ý. Ìîëèíûì. 1907.
� Äèôôåðåíöèàëüíûå óðàâíåíèÿ. Ëåêöèè 4-ãî ñåìåñòðà 1907/08 ó÷åá-

íîãî ãîäà. 1908. 190 ñ. Ëèòîãð.
� Äèôôåðåíöèàëüíîå è èíòåãðàëüíîå èñ÷èñëåíèå. ×. 2. Ëåêöèè

2-ãî ñåìåñòðà 1907/08 ó÷åáíîãî ãîäà. 1909. 203 ñ. Ëèòîãð.
� Èñ÷èñëåíèå áåñêîíå÷íî ìàëûõ âåëè÷èí. ×. 2. 1909. Ëèòîãð.
Â 1911 ã. ïðîôåññîð Ô.Ý. Ìîëèí, èçâåñòíûé ñâîåé îïïîçèöèîííîñ-

òüþ ê öàðñêîìó ïðàâèòåëüñòâó è ñîëèäàðíîñòüþ ñ ðåâîëþöèîííûìè
íàñòðîåíèÿìè ñòóäåíòîâ, ïîä ïðåäëîãîì âûñëóãè ëåò (25 ëåò ðàáîòû â
âûñøåé øêîëå) áûë óâîëåí â îòñòàâêó ñ ïðèñâîåíèåì çâàíèÿ çàñëóæåí-
íîãî ïðîôåññîðà. Äîêóìåíò î ïðèñâîåíèè çâàíèÿ áûë çàäåðæàí íà äâà
ãîäà ïîïå÷èòåëåì ó÷åáíîãî îêðóãà. Ýòà «çàäåðæêà» ëèøèëà Ô.Ý. Ìî-
ëèíà ïðàâ è ïðåèìóùåñòâ, ñâÿçàííûõ ñî çâàíèåì çàñëóæåííîãî ïðîôåñ-
ñîðà, â ÷àñòíîñòè ïðàâà ïðîäîëæåíèÿ ïðåïîäàâàíèÿ â èíñòèòóòå. Ïðî-
èçâîë, äîïóùåííûé â îòíîøåíèè Ô.Ý. Ìîëèíà, ïîëó÷èë îñóæäåíèå ñî
ñòîðîíû ïðîãðåññèâíîé ïå÷àòè. Ïåòåðáóðãñêàÿ ãàçåòà «Ðå÷ü» ïî ýòîìó
ïîâîäó ïèñàëà â 1913 ã. ñëåäóþùåå: «Ñîâåðøåííî ñëó÷àéíî îòêðûëàñü
ëþáîïûòíàÿ äåòàëü èç ïîðÿäêîâ, öàðÿùèõ â âåäîìñòâå íàðîäíîãî ïðî-
ñâåùåíèÿ. Äåòàëü ýòà äîâîëüíî õàðàêòåðíà. Îíà ÿñíî ïîêàçûâàåò, êàê
áëèæàéøèå ñîòðóäíèêè ìèíèñòðà îòíîñÿòñÿ ê ïðàâàì íå òîëüêî ó÷à-
ùèõñÿ, íî è çàñëóæåííûõ ïðåïîäàâàòåëåé».

Îêàçàâøèñü âíå èíñòèòóòà, Ô.Ý. Ìîëèí îðãàíèçîâàë ÷àñòíûì îá-
ðàçîì ïåðâûé â Ñèáèðè íàó÷íûé ñåìèíàð ïî ìàòåìàòèêå, â êîòîðîì
ïðèíèìàëè ó÷àñòèå ïðåïîäàâàòåëè è íàó÷íûå ðàáîòíèêè Òîìñêîãî òåõ-
íîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà. Â ýòîò ïåðèîä Ô.Ý. Ìîëèí ïðèíèìàåò ó÷àñ-
òèå â ðàáîòå 2-ãî Âñåðîññèéñêîãî ñúåçäà ïðåïîäàâàòåëåé ìàòåìàòèêè.

Âåñíîé 1914 ã. Ô.Ý. Ìîëèí áûë ïðèãëàøåí äëÿ ÷òåíèÿ öèêëà îáçîð-
íûõ ëåêöèé ïî àðèôìåòèêå è àëãåáðå íà îáùåîáðàçîâàòåëüíûõ êóðñàõ
äëÿ íàðîäíûõ ó÷èòåëåé â Óôå. Ñîõðàíèâøèåñÿ â àðõèâå ó÷åíîãî ìàòåðè-
àëû ýòèõ ëåêöèé ïîçâîëÿþò ñóäèòü îá îðèãèíàëüíîñòè ïîñòðîåíèÿ êóðñà,
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îòáîðà ìàòåðèàëà è ñïîñîáà èçëîæåíèÿ. Ïðîãðàììà êóðñà ñîäåðæèò ñåìü
îñíîâíûõ ðàçäåëîâ: èñòîðè÷åñêèé î÷åðê ðàçâèòèÿ àðèôìåòèêè è àëãåá-
ðû, îñíîâû àëãåáðû, îñíîâû îáùåé àðèôìåòèêè, çàäà÷è àðèôìåòèêè ðà-
öèîíàëüíûõ ÷èñåë, çàäà÷è àëãåáðû ðàöèîíàëüíûõ âåëè÷èí, àëãåáðàè÷åñ-
êàÿ òåîðèÿ èððàöèîíàëüíûõ âåëè÷èí, àðèôìåòè÷åñêàÿ òåîðèÿ èððàöèî-
íàëüíûõ ÷èñåë. Â ïîñòðîåíèè êóðñà ïîëó÷èëè ÿðêîå âûðàæåíèå íàó÷íûå
èíòåðåñû ëåêòîðà. Èçëîæåíèå âåñüìà îáøèðíîãî ìàòåðèàëà (ñèñòåìû
ñ÷èñëåíèÿ, òåîðèÿ äåëèìîñòè, óðàâíåíèÿ ïåðâîé è âòîðîé ñòåïåíè, ðàöè-
îíàëüíûå è èððàöèîíàëüíûå ÷èñëà, íåïðåðûâíûå äðîáè, äâó÷ëåííûå óðàâ-
íåíèÿ, íåêîòîðûå òðàíñöåíäåíòíûå óðàâíåíèÿ, ëîãàðèôìû è ò.ä.) ñâÿçà-
íî ñ ðàçâèòèåì ïîíÿòèÿ ÷èñëà è àëãåáðàè÷åñêèõ îïåðàöèé. Ýòè ìàòåðèà-
ëû íå ñîäåðæàò ïîëíîãî êóðñà ëåêöèé, à ïðåäñòàâëÿþò ñîáîé ðóêîïèñíûå
çàìåòêè ëåêòîðà ïî ìíîãèì ðàçäåëàì ïðîãðàììû. Îñâåùåíèå øèðîêîãî
êðóãà âîïðîñîâ ýëåìåíòàðíîé àðèôìåòèêè è àëãåáðû ñ åäèíîé òî÷êè çðå-
íèÿ êðóïíîãî ó÷åíîãî-ñïåöèàëèñòà çàñëóæèâàåò âíèìàíèÿ ìåòîäèñòîâ
ìàòåìàòèêè è äàëüíåéøåãî èçó÷åíèÿ.

Â êîíöå 1914 ã. Ô.Ý. Ìîëèí ñòàë ïðîôåññîðîì Ñèáèðñêèõ âûñøèõ
æåíñêèõ êóðñîâ â Òîìñêå, ãäå â òå÷åíèå íåñêîëüêèõ ñëåäóþùèõ ëåò ÷è-
òàë êóðñ äèôôåðåíöèàëüíîãî è èíòåãðàëüíîãî èñ÷èñëåíèÿ.

§ 3

Êàê óæå áûëî îòìå÷åíî âûøå, ñ ìîìåíòà îòêðûòèÿ Òîìñêîãî òåõ-
íîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà â íåì íà÷àë ðàáîòàòü ïðåïîäàâàòåëåì ìàòå-
ìàòèêè Âëàäèìèð Ëåîíèäîâè÷ Íåêðàñîâ.

Â.Ë. Íåêðàñîâ ðîäèëñÿ â 1864 ã. Â 1887 ã. îêîí÷èë ôèçèêî-ìàòåìà-
òè÷åñêèé ôàêóëüòåò Êàçàíñêîãî óíèâåðñèòåòà ñî ñòåïåíüþ êàíäèäàòà
ìàòåìàòèêè. Ñëåäóþùèå 5 ëåò îí ïðîâåë íà âîåííîé ñëóæáå, à çàòåì
ïðåïîäàâàë ìàòåìàòèêó â ñðåäíèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèÿõ Êàçàíè. Â 1889 ã.
èì áûëà îïóáëèêîâàíà çàìåòêà «Î âòîðîé âàðèàöèè» [129], à ïîçäíåå
ñòàòüÿ «Î ñîîòíîøåíèè ìåæäó èçâîäíûìè è ïðîèçâîäíîé ïðè êîíå÷-
íûõ ãðàíèöàõ». Â 1898 ã. Â.Ë. Íåêðàñîâ âûñòóïàë íà X ñúåçäå åñòåñòâî-
èñïûòàòåëåé è âðà÷åé ñ ñîîáùåíèåì «Ê òåîðèè ôóíêöèé äåéñòâèòåëü-
íîé ïåðåìåííîé» [130]. Ïîñëå ñäà÷è ìàãèñòåðñêîãî ýêçàìåíà ïî ìàòå-
ìàòèêå è äâóõ ïðîáíûõ ëåêöèé Íåêðàñîâ ïîëó÷èë ïðàâà ïðèâàò-äîöåíòà.
Â Êàçàíñêîì óíèâåðñèòåòå îí ÷èòàë êóðñû ëåêöèé ïî äèôôåðåíöèàëü-
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íîìó èñ÷èñëåíèþ, òåîðèè ïðåäåëîâ, òåîðèè ôóíêöèé äåéñòâèòåëüíîãî
ïåðåìåííîãî è ïðîâîäèë ïðàêòè÷åñêèå çàíÿòèÿ ïî àíàëèòè÷åñêîé ãåî-
ìåòðèè è èíòåãðàëüíîìó èñ÷èñëåíèþ.

Â Òîìñêå Â.Ë. Íåêðàñîâ íà÷èíàåò ÷òåíèå êóðñîâ ïî àíàëèòè÷åñêîé
ãåîìåòðèè, äèôôåðåíöèàëüíîìó è èíòåãðàëüíîìó èñ÷èñëåíèþ è òåîðå-
òè÷åñêîé ìåõàíèêå.

Â 1901 ã. âûõîäÿò ëèòîãðàôèðîâàííûå êóðñû ëåêöèé Â.Ë. Íåêðàñîâà
ïî äèôôåðåíöèàëüíîìó èñ÷èñëåíèþ [138] è òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêå [137].
Â ïîñëåäóþùèå ãîäû ðàáîòû Â.Ë. Íåêðàñîâà â Òîìñêå áûëè èçäàíû åãî
ëèòîãðàôèðîâàííûå êóðñû ëåêöèé ïî äèôôåðåíöèàëüíîìó è èíòåãðàëü-
íîìó èñ÷èñëåíèþ (1904 ã.) [142, 143], ïðèáëèæåííîìó âû÷èñëåíèþ èíòåã-
ðàëîâ (1904 ã.) [144]; íåîäíîêðàòíî èçäàâàëñÿ åãî êóðñ ëåêöèé ïî àíàëè-
òè÷åñêîé ãåîìåòðèè [139�141], íà ÷òåíèè êîòîðîãî Â.Ë. Íåêðàñîâ ñïåöèà-
ëèçèðîâàëñÿ. Ïîñëå óòâåðæäåíèÿ Â.Ë. Íåêðàñîâà â 1901 ã. â äîëæíîñòè
èñïîëíÿþùåãî îáÿçàííîñòè ýêñòðàîðäèíàðíîãî ïðîôåññîðà åìó ïðåäîñ-
òàâëÿåòñÿ çàãðàíè÷íàÿ äëèòåëüíàÿ êîìàíäèðîâêà â ñâÿçè ñ ïîäãîòîâêîé
ìàãèñòåðñêîé äèññåðòàöèè. Âî âðåìÿ ýòîé êîìàíäèðîâêè Â.Ë. Íåêðàñîâ
ïîñåòèë ãîðîäà Ãàëëå, Êåíèãñáåðã, Ãåòòèíãåí, Áåðëèí, Ïèçó, ãäå ïîçíà-
êîìèëñÿ ñ íîâåéøèìè ðàáîòàìè ïî òåîðèè ìíîæåñòâ è òåîðèè ôóíêöèé
äåéñòâèòåëüíîãî ïåðåìåííîãî. Ðåçóëüòàòîì ýòèõ çàíÿòèé ÿâèëàñü êíèãà
Â.Ë. Íåêðàñîâà «Ñòðîåíèå è ìåðà ëèíåéíûõ òî÷å÷íûõ îáëàñòåé» [131],
èçäàííàÿ â Òîìñêå â 1907 ã. Ýòî áûëà ïåðâàÿ íà ðóññêîì ÿçûêå êíèãà ïî
òåîðèè ìíîæåñòâ. Èçâåñòíàÿ êíèãà ïðîôåññîðà Ìîñêîâñêîãî óíèâåðñè-
òåòà È.È. Æåãàëêèíà «Òðàíñôèíèòíûå ÷èñëà» âûøëà â 1908 ã. Êíèãà áûëà
ïðåäñòàâëåíà Â.Ë. Íåêðàñîâûì â êà÷åñòâå ìàãèñòåðñêîé äèññåðòàöèè.
Çàùèòà ñîñòîÿëàñü 4 îêòÿáðÿ 1908 ã. â Ìîñêîâñêîì óíèâåðñèòåòå. Ïå÷à-
òàíèå êíèãè Â.Ë. Íåêðàñîâà çàòÿíóëîñü ïî÷òè íà òðè ãîäà, â îñíîâíîì
îíà áûëà íàïèñàíà â 1904 ã. Êíèãà ñîñòîèò èç ÷åòûðåõ ãëàâ. Òåðìèí «îá-
ëàñòü» óïîòðåáëÿåòñÿ Â.Ë. Íåêðàñîâûì â ñìûñëå «ìíîæåñòâî» (Menge).

Â ïåðâîé ãëàâå äàí äîñòàòî÷íî ïîëíûé èñòîðè÷åñêèé î÷åðê ðàçâèòèÿ
òåîðèè ìíîæåñòâ, â îñîáåííîñòè òåîðèè ñòðîåíèÿ è ìåðû. Ê íà÷àëó XX â.
òåîðèÿ òî÷å÷íûõ ìíîæåñòâ óæå ïðåäñòàâëÿëà ñîáîé ñàìîñòîÿòåëüíûé
ðàçäåë ìàòåìàòèêè ñî ñâîèìè çàäà÷àìè è ìåòîäàìè. Ñèëüíî ðàñøèðÿëñÿ
êðóã ïðèìåíåíèé òåîðèè ìíîæåñòâ â äðóãèõ ðàçäåëàõ ìàòåìàòèêè. Ïî-
ÿâèëèñü ïåðâûå ñèñòåìàòè÷åñêèå èçëîæåíèÿ òåîðèè ìíîæåñòâ.

Â ñâÿçè ñ ðàçâèòèåì òåîðèè ôóíêöèé íà òåîðåòèêî-ìíîæåñòâåííîé
îñíîâå Ý. Áîðåëü â 1898 ã. â «Ëåêöèÿõ ïî òåîðèè ôóíêöèé» áîëüøîå ìåñ-
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òî óäåëÿåò èçëîæåíèþ îñíîâ òåîðèè ìíîæåñòâ. Â ñëåäóþùèå ãîäû ïîÿâ-
ëÿþòñÿ îáçîðû À. Øåíôëèñà, ïîñâÿùåííûå òåîðèè ìíîæåñòâ, â íåìåö-
êîé ìàòåìàòè÷åñêîé ýíöèêëîïåäèè è åæåãîäíèêå Íåìåöêîãî ìàòåìàòè-
÷åñêîãî îáùåñòâà. Îáçîðû À. Øåíôëèñà ñèñòåìàòèçèðîâàëè ðåçóëüòàòû
è ìåòîäû òåîðèè ìíîæåñòâ ñ öåëüþ ïîïóëÿðèçàöèè ýòîé òåîðèè.

Ðàáîòà Â.Ë. Íåêðàñîâà â íåêîòîðîé ñòåïåíè ïðèìûêàåò ê ðàáîòàì
À. Øåíôëèñà, äîïîëíÿÿ èõ èñòîðè÷åñêèì î÷åðêîì ðàçâèòèÿ òåîðèè ìíî-
æåñòâ è îáçîðîì áîëåå íîâûõ ðàáîò. Ðàáîòà À. Øåíôëèñà «Ðàçâèòèå ó÷å-
íèÿ î òî÷å÷íûõ ìíîãîîáðàçèÿõ» ñîäåðæàëà ìíîãî÷èñëåííûå èñòîðè÷åñ-
êèå çàìå÷àíèÿ, íî íå äàâàëà ÿñíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ î ïîñëåäîâàòåëüíîñòè
èñòîðè÷åñêîãî ðàçâèòèÿ ó÷åíèÿ î ìíîæåñòâàõ. Ïðè èçëîæåíèè ðàáîò, íå
âîøåäøèõ â îáçîðû À. Øåíôëèñà, Â.Ë. Íåêðàñîâ âíîñèò íåêîòîðûå èç-
ìåíåíèÿ â äîêàçàòåëüñòâà òåîðåì, ôîðìóëèðîâêè è îïðåäåëåíèÿ, à òàêæå
äîáàâëÿåò íîâûå òåîðåìû è ïðåäëîæåíèÿ. Ââèäó çàäåðæêè ïå÷àòàíèÿ êíè-
ãè àâòîðó ïðèøëîñü äàòü äîïîëíèòåëüíûé îáçîð ëèòåðàòóðû ïî òåîðèè
òî÷å÷íûõ ìíîæåñòâ, äîâåäÿ åãî äî 1907 ã. Ýòî äîïîëíåíèå ñîñòàâèëî òðå-
òüþ ãëàâó êíèãè. Èñòîðè÷åñêèé î÷åðê äîïîëíÿåò îáøèðíûé ñïèñîê ëèòå-
ðàòóðû ïî òåîðèè ìíîæåñòâ. Äî ïîÿâëåíèÿ â 1928 ã. êíèãè À. Ôðåíêåëÿ
«Ââåäåíèå â òåîðèþ ìíîæåñòâ», â êîòîðîé áèáëèîãðàôèÿ äîâåäåíà äî
1928 ã., áèáëèîãðàôèÿ Â.Ë. Íåêðàñîâà áûëà íàèáîëåå ïîëíîé. Â èñòîðè-
÷åñêîì îáçîðå ïîÿâëÿåòñÿ ñòðåìëåíèå àâòîðà îòäåëèòü òåîðèþ òî÷å÷íûõ
ìíîæåñòâ îò àáñòðàêòíûõ ìíîæåñòâ.

Âòîðàÿ ãëàâà ñîäåðæèò ñîáñòâåííûå èññëåäîâàíèÿ Â.Ë. Íåêðàñîâà ïî
òåîðèè ñòðîåíèÿ ëèíåéíûõ ìíîæåñòâ. Â.Ë. Íåêðàñîâ èçó÷àåò, ïðåæäå âñå-
ãî, òðè òèïà ðàçìåùåíèÿ è ïîêàçûâàåò, êàêèì îáðàçîì ñ ïîìîùüþ êîíå÷-
íûõ èëè òðàíñôèíèòíûõ êîìáèíàöèé ýòèõ òèïîâ ïîëó÷àþòñÿ ìíîæåñòâà
âîçðàñòàþùåé ñëîæíîñòè ñî ñòðîåíèåì, âïîëíå õàðàêòåðèçóåìûì èõ òè-
ïîì ðàçìåùåíèÿ. Ðåçóëüòàòû èññëåäîâàíèÿ äëÿ çàì- êíóòûõ ìíîæåñòâ
çàâåðøàþòñÿ òåîðåìîé, âïîëíå âñêðûâàþùåé ñòðîåíèå ýòèõ ìíîæåñòâ.
Ñîîòâåòñòâóþùàÿ òåîðåìà ãëàñèò, ÷òî «âñÿêàÿ çàìêíóòàÿ îáëàñòü ìîæåò
áûòü ïîñòðîåíà êàê îáëàñòü íåâíóòðåííèõ òî÷åê ðÿäà èíòåðâàëîâ íåêî-
òîðîãî îïðåäåëåííîãî òèïà». Àâòîðó óäàåòñÿ ïîëó÷èòü õàðàêòåðèñòèêó
òèïà ðàçìåùåíèÿ äëÿ íåêîòîðûõ íåçàìêíóòûõ ìíîæåñòâ. Òåîðèÿ òèïîâ
ðàçìåùåíèÿ ïðèìåíÿåòñÿ Â.Ë. Íåêðàñîâûì äëÿ èçó÷åíèÿ ðàçðûâíûõ ôóí-
êöèé äåéñòâèòåëüíîãî ïåðåìåííîãî. Ðàçðûâíàÿ ôóíêöèÿ õàðàêòåðèçóåò-
ñÿ òèïîì ðàçìåùåíèÿ åå òî÷åê ðàçðûâà. Âòîðóþ ãëàâó àâòîð ñ÷èòàåò ãëàâ-
íîé ÷àñòüþ êíèãè. ×åòâåðòàÿ ãëàâà êíèãè ñîäåðæèò ó÷åíèå î ìåðå ìíî-
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æåñòâ. Â ýòîé íåáîëüøîé ïî îáúåìó ãëàâå àâòîð äàåò â ñèñòåìàòè÷åñêîì
âèäå èçëîæåíèå ðåçóëüòàòîâ ïî òåîðèè ìåðû, ðàçðàáîòàííîé â òðóäàõ
À. Ëåáåãà è Â. Þíãà. Â ñâîåì èçëîæåíèè Â.Ë. Íåêðàñîâ ñëåäóåò, ãëàâíûì
îáðàçîì, çà Â. Þíãîì. Ðåøåíèå âîïðîñà îá èçìåðèìîñòè ïðîèçâîëüíîãî
ìíîæåñòâà Â.Ë. Íåêðàñîâ ñâÿçûâàåò ñ èññëåäîâàíèåì íåêîòîðîãî íåçàì-
êíóòîãî ìíîæåñòâà, íàçûâàåìîãî èì ýëåìåíòàðíîé îáëàñòüþ. Ïî ïåðâî-
íà÷àëüíîìó ïëàíó Â.Ë. Íåêðàñîâ ïðåäïîëàãàë âêëþ÷èòü â êíèãó è èññëå-
äîâàíèÿ ïî òåîðèè äâóõìåðíûõ ìíîæåñòâ, êîòîðûìè îí çàíèìàëñÿ, íî
ýòè ðåçóëüòàòû íå áûëè îïóáëèêîâàíû.

Ïðèìåíåíèå ïîíÿòèÿ î òèïàõ ðàçìåùåíèÿ áûëî äàíî Â.Ë. Íåêðàñî-
âûì â ñòàòüå «Àäõåðåíöèè è êîõåðåíöèè ëèíåéíîé òî÷å÷íîé îáëàñòè»
[132], îïóáëèêîâàííîé â «Èçâåñòèÿõ Òîìñêîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòè-
òóòà» çà 1908 ã., â êîòîðîé èçó÷àåòñÿ ñòðîåíèå ïðîèçâîäíûõ ìíîæåñòâ.
Äëÿ ëþáîãî ìíîæåñòâà àäõåðåíöèÿ Å

à
 ñîñòîèò èç èçîëèðîâàííûõ òî÷åê

ìíîæåñòâà Å, à êîõåðåíöèÿ Å
ñ
 ñîñòàâëåíà èç ïðåäåëüíûõ òî÷åê.

Ïîñëå çàùèòû ìàãèñòåðñêîé äèññåðòàöèè Â.Ë. Íåêðàñîâ â 1909 ã. óò-
âåðæäàåòñÿ èñïîëíÿþùèì îáÿçàííîñòè îðäèíàðíîãî ïðîôåññîðà. Ñ îò-
êðûòèåì â Òîìñêå Ñèáèðñêèõ âûñøèõ æåíñêèõ êóðñîâ Â.Ë. Íåêðàñîâ
÷èòàåò íà íèõ ìàòåìàòè÷åñêèå êóðñû. Â 1917 ã. Â.Ë. Íåêðàñîâ ïåðåõîäèò
íà ðàáîòó â Òîìñêèé óíèâåðñèòåò. Óìåð Â.Ë. Íåêðàñîâ â 1922 ã.

Ñîñòàâëåííûé Â.Ë. Íåêðàñîâûì ïî ëåêöèÿì «Êóðñ àíàëèòè÷åñêîé
ãåîìåòðèè» â òå÷åíèå äâóõ äåñÿòèëåòèé ñëóæèë îñíîâíûì ïîñîáèåì äëÿ
òîìñêèõ ñòóäåíòîâ. Â ñâÿçè ñ ñîâåðøåíñòâîâàíèåì êóðñà àíàëèòè÷åñêîé
ãåîìåòðèè ïîÿâèëèñü ðàáîòû Â.Ë. Íåêðàñîâà ïî òåîðèè îïðåäåëèòåëåé è
òåîðèè êðèâûõ âòîðîãî ïîðÿäêà. Â çàìåòêå «Îá îäíîì ñâîéñòâå ðîäñòâåí-
íûõ îïðåäåëèòåëåé» [134] äîêàçûâàþòñÿ äâå òåîðåìû îá îïðåäåëèòåëÿõ,
êîãäà èç ÷åòûðåõ ðîäñòâåííûõ îïðåäåëèòåëåé äâà îáðàùàþòñÿ â íóëü.
(Ðîäñòâåííûå îïðåäåëèòåëè ðàññìàòðèâàåìîãî òèïà âñòðå÷àþòñÿ â àíà-
ëèòè÷åñêîé ãåîìåòðèè ïðè ðåøåíèè çàäà÷è î ïåðåñå÷åíèè òðåõ ïëîñêî-
ñòåé.) Çàìåòêà íàïå÷àòàíà â «Èçâåñòèÿõ Òîìñêîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èí-
ñòèòóòà» çà 1913 ã. Â 1916 ã. ïîÿâèëàñü ðàáîòà Â.Ë. Íåêðàñîâà [135] îá
îïðåäåëåíèè ôîêóñîâ è äèðåêòðèñ êðèâîé âòîðîãî ïîðÿäêà ïî åå îáùåìó
óðàâíåíèþ. Ê ýòîìó æå êðóãó ðàáîò íàó÷íî-ìåòîäè÷åñêîãî õàðàêòåðà
îòíîñÿòñÿ ïóáëèêàöèè Â.Ë. Íåêðàñîâà ïî ñôå- ðè÷åñêîé òðèãîíîìåòðèè.
Â 1912 ã. áûëà èçäàíà êíèãà «Îñíîâàíèÿ ñôåðè÷åñêîé òðèãîíîìåòðèè. ×. 1:
Òåîðèÿ» [136]. Â 1911 ã. áûëà èçäàíà ðàáîòà «Ïîñòðîåíèå òðåóãîëüíèêîâ
íà ñôåðå» [133], ãäå èçëàãàþòñÿ ðåøåíèÿ çàäà÷ íà ïîñòðîåíèÿ íà ñôåðå
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ïðè ïîìîùè òîëüêî ñôåðè÷åñêîãî öèðêóëÿ. Àâòîð äàåò íåñêîëüêî òåîðåì
ñôåðè÷åñêîé òðèãîíîìåòðèè è óêàçûâàåò ñïîñîáû ïîñòðîåíèÿ òðåóãîëü-
íèêîâ íà ñôåðå äëÿ ðàçëè÷íûõ ñëó÷àåâ.

Èç áîëåå ðàííèõ ðàáîò Â.Ë. Íåêðàñîâà ìîæíî îòìåòèòü åãî çàìåòêó
«Î âòîðîé âàðèàöèè» [129], â êîòîðîé ìåòîäîì, ïðèíàäëåæàùèì
Â.Â. Ïðåîáðàæåíñêîìó, ïîëó÷åíî âûðàæåíèå äëÿ âòîðîé âàðèàöèè èí-
òåãðàëà

( )
1

0

, ,
x

x

V f x y y dx′= ∫
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00
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xx

y y y yy
V f f dx
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′ ′
′′ ′′= +

′ ′∫

Íàèáîëåå èíòåðåñíûìè ÿâëÿþòñÿ èññëåäîâàíèÿ Â.Ë. Íåêðàñîâà ïî
òåîðèè ìíîæåñòâ. Èñòîðè÷åñêèé î÷åðê ðàçâèòèÿ òåîðèè òî÷å÷íûõ ìíî-
æåñòâ ñîõðàíèë ñâîþ öåííîñòü è äî íàñòîÿùåãî âðåìåíè, íåñìîòðÿ íà
ïîÿâëåíèå ðÿäà íîâûõ ðàáîò ïî èñòîðèè òåîðèè ìíîæåñòâ.

§ 4

Ñ 1905 ïî 1916 ã. ïðîôåññîðîì ïî êàôåäðå ìåõàíèêè â Òîìñêîì òåõ-
íîëîãè÷åñêîì èíñòèòóòå áûë Âëàäèìèð Ïåòðîâè÷ Àëåêñååâñêèé.

Â.Ï. Àëåêñååâñêèé ðîäèëñÿ â 1858 ã. â Íîâãîðîäñêîé ãóáåðíèè. Ñðåä-
íåå îáðàçîâàíèå ïîëó÷èë â Íèæåãîðîäñêîé ãèìíàçèè. Ïî îêîí÷àíèè ãèì-
íàçèè Â.Ï. Àëåêñååâñêèé ïîñòóïàåò â Õàðüêîâñêèé óíèâåðñèòåò, ñ êîòî-
ðûì ñâÿçàíà çíà÷èòåëüíàÿ ÷àñòü åãî æèçíè. Çäåñü îí áûë ñòóäåíòîì, ïðè-
âàò-äîöåíòîì è ïðîôåññîðîì äî ïåðååçäà â Òîìñê. Â 1892 ã. îí âûäåðæàë
ìàãèñòåðñêèé ýêçàìåí è â êà÷åñòâå äèññåðòàöèè íà ñòåïåíü ìàãèñòðà ÷èñ-
òîé ìàòåìàòèêè ïðåäñòàâèë ðàáîòó «Î ôóíêöèÿõ ïîäîáíûõ ôóíêöèè ãàì-
ìà», çàùèòà êîòîðîé ñîñòîÿëàñü 21 ôåâðàëÿ 1893 ã. Â 1894�1895 ãã.
Â.Ï. Àëåêñååâñêèé íàõîäèëñÿ â çàãðàíè÷íîé êîìàíäèðîâêå. Êî âðåìåíè
åãî ïðåáûâàíèÿ â Ëåéïöèãå îòíîñèòñÿ îïóáëèêîâàíèå ñòàòüè, äîëîæåí-
íîé Ñ. Ëè è ïðåäñòàâëÿþùåé èçëîæåíèå äèññåðòàöèè è äàëüíåéøèõ èñ-
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ñëåäîâàíèé Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî â ýòîé îáëàñòè. Â 1904 ã. Â.Ï. Àëåêñååâñ-
êèé áûë óòâåðæäåí èñïîëíÿþùèì îáÿçàííîñòè ýêñòðàîðäèíàðíîãî ïðî-
ôåññîðà Õàðüêîâñêîãî óíèâåðñèòåòà. Â îêòÿáðå 1905 ã. Â.Ï. Àëåêñååâñ-
êèé ñòàíîâèòñÿ èñïîëíÿþùèì îáÿçàííîñòè îðäèíàðíîãî ïðîôåññîðà ïî
êàôåäðå ìåõàíèêè Òîìñêîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà. Â íîÿáðå 1907 ã.
îí áûë èçáðàí äèðåêòîðîì èíñòèòóòà è îñòàâàëñÿ â ýòîé äîëæíîñòè äî
èþíÿ 1911 ã. Â ïîñëåäóþùèå ãîäû îí áûë ïðåäñåäàòåëåì ïðîôåññîðñêîãî
ñóäà. Óìåð Â.Ï. Àëåêñååâñêèé 13 ìàÿ 1916 ã. â Òîìñêå.

Ìàòåìàòèê ïî îáðàçîâàíèþ è ïî ñâîèì íàó÷íûì èíòåðåñàì,
Â.Ï. Àëêñååâñêèé âåë êóðñ òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè.

Íàó÷íûå èíòåðåñû Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî ñêëàäûâàëèñü â Õàðüêîâñêîì
óíèâåðñèòåòå â ïåðèîä äåÿòåëüíîñòè òàì Â.Ã. Èìøåíåöêîãî è Ê.À. Àíä-
ðååâà. Â ãîä îêîí÷àíèÿ óíèâåðñèòåòà ñî çâàíèåì êàíäèäàòà Â.Ï. Àëåêñå-
åâñêèì áûëà îïóáëèêîâàíà, ïî-âèäèìîìó, ïåðâàÿ ðàáîòà «Çàìåòêà îá
îáîáùåíèè óðàâíåíèÿ Ðèêêàòè» («Ñîîáùåíèÿ ìàòåìàòè÷åñêîãî îáùå-
ñòâà» ïðè Õàðüêîâñêîì óíèâåðñèòåòå, 1884 ã.). Â çàìåòêå ðåøàåòñÿ çàäà÷à
î íàõîæäåíèè óðàâíåíèÿ âèäà

,02 =+++ RQyPy
dx

dy

èíòåãðàöèÿ êîòîðîãî âîçìîæíà, èñõîäÿ èç óñëîâèé èíòåãðèðóåìîñòè
óðàâíåíèÿ Ðèêêàòè, êîíå÷íûì ÷èñëîì êâàäðàòóð. Ýòà ðàáîòà ÿâèëàñü
ðàçâèòèåì èññëåäîâàíèé ìîñêîâñêîãî ïðîôåññîðà À.Â. Ëåòíèêîâà îá
îòûñêàíèè óñëîâèé èíòåãðèðóåìîñòè êîíå÷íûì ÷èñëîì êâàäðàòóð óðàâ-
íåíèé óêàçàííîãî âûøå âèäà, èç êîòîðûõ ïðè ÷àñòíûõ äîïóùåíèÿõ
ïîëó÷àåòñÿ óðàâíåíèå Ðèêêàòè, è äðóãèå.

Äàëüíåéøèå ðàáîòû Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî ïîñâÿùåíû ñîçäàíèþ òåîðèè
ãàììàìîðôíûõ ôóíêöèé. Ðåçóëüòàòû ýòèõ èññëåäîâàíèé îïóáëèêîâàíû â ðÿäå
ñòàòåé ñ 1889 ïî 1902 ã. è â ìàãèñòåðñêîé äèññåðòàöèè Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî. Ê
ââåäåíèþ íîâûõ ôóíêöèé Â.Ï. Àëåêñååâñêèé ïðèøåë îò èçâåñòíîé çàâèñèìî-
ñòè ìåæäó Ã-ôóíêöèåé è ñèíóñîì, ïûòàÿñü ðàññìîòðåòü àíàëîãè÷íóþ çàâèñè-
ìîñòü äëÿ ôóíêöèè Θ

1
 ßêîáè. Ðóêîâîäñòâóÿñü àíàëîãèåé ñ ôóíêöèåé Ã(õ),

Â.Ï. Àëåêñååâñêèé ïðèøåë ê ðàññìîòðåíèþ ôóíêöèé, îáùèé âèä êîðíåé êî-
òîðûõ mω + nõ , ãäå m è  n � öåëûå îòðèöàòåëüíûå ÷èñëà, à ω è õ  � ïåðèîäû
ýëëèïòè÷åñêèõ ôóíêöèé. Äëÿ èçó÷àåìûõ ôóíêöèé, êîòîðûå îáîçíà÷àþòñÿ
Í(õ), áûëî ïîëó÷åíî õàðàêòåðèñòè÷åñêîå ôóíêöèîíàëüíîå óðàâíåíèå
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Ïðèâåäåííîå ðàâåíñòâî ìîæåò áûòü ïîëîæåíî â îñíîâó ïîñòðîå-
íèÿ òåîðèè íîâîãî êëàññà ôóíêöèé. Òàê è ïîñòóïàåò Â.Ï. Àëåêñååâñ-
êèé. Äëÿ α = 1 ââîäèòñÿ îáîçíà÷åíèå ôóíêöèè G(x). Çíà÷èòåëüíàÿ ÷àñòü
ðàáîòû ïîñâÿùåíà èçó÷åíèþ ñâîéñòâ ôóíêöèè G(x), óäîâëåòâîðÿþùåé
óðàâíåíèþ

( ) ( ) ( ),1 xGxxG Γ=+

ïðè óñëîâèè

( ) 11 =G .

Äëÿ ôóíêöèè G(x) äàíî èíòåãðàëüíîå ïðåäñòàâëåíèå log G(x), ïîëó÷å-
íî äèôôåðåíöèàëüíîå óðàâíåíèå, óñòàíàâëèâàþùåå ñâÿçü ýòîé ôóíêöèè
ñ ôóíêöèåé G(õ), âûâåäåíû ðàçëè÷íûå ôîðìû ðàçëîæåíèÿ â ðÿäû è áåñ-
êîíå÷íûå ïðîèçâåäåíèÿ, óñòàíîâëåíû ôîðìóëû óäâîåíèÿ àðãóìåíòà, ïî-
ëó÷åíû ôîðìóëû, àíàëîãè÷íûå ôîðìóëàì Êîøè, Ðààáå è Ñòèðëèíãà. Â
êà÷åñòâå ïðèìåíåíèÿ íîâîé ôóíêöèè óêàçàíû âû÷èñëåíèÿ íåêîòîðûõ
îïðåäåëåííûõ èíòåãðàëîâ, â ÷àñòíîñòè, îáîáùåíèå ôîðìóëû Ðààáå:

( ) ( ) ( )
( ) ( )

( )1

1
0

2 1
log log log 2 ,

2 2

x ax

a

x a G a x x a x
u a du

a G x a

+ −

−

Γ + + +
Γ + = − + π

Γ +∫

èç êîòîðîé ôîðìóëà Ðààáå ïîëó÷àåòñÿ ïðè õ = 1, è âû÷èñëåíèÿ èíòåã-
ðàëîâ âèäà
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Ðàññìàòðèâàåòñÿ òàêæå ðåøåíèå ôóíêöèîíàëüíîãî óðàâíåíèÿ

( ) ( )cos .
x

F x F x
π+ α =
α

Äàëåå ââîäÿòñÿ ôóíêöèè
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0 0
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n
G x x x dx−= ∆ = ∫ ∫L

ïðè óñëîâèè log G
n
(x) = 0.

Â ÷àñòíîñòè, äëÿ n = 1, 2 ïîëó÷èì
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Â êîíöå ðàáîòû ðàññìàòðèâàþòñÿ íåêîòîðûå ñâîéñòâà ôóíêöèé
H(x,α). Â ðàáîòå óñòàíàâëèâàåòñÿ, ÷òî ôóíêöèè Ãåéíå, ßêîáè è, ñëåäî-
âàòåëüíî, ýëëèïòè÷åñêèå âûðàæàþòñÿ ðàöèîíàëüíî ÷åðåç ôóíêöèè,
ïîäîáíûå ãàììà-ôóíêöèè. Â áîëåå ïîçäíåì ìåìóàðå 1902 ã. èçó÷àåòñÿ
çàâèñèìîñòü ìåæäó êèí-êåëèíîâûìè è ãàììà-ìîðôíûìè ôóíêöèÿìè, à
òàêæå ìåæäó ãàììà-ìîðôíûìè ôóíêöèÿìè è ôóíêöèÿìè Áîïåíà. Â ýòîé
ðàáîòå ïðèâîäÿòñÿ è íåêîòîðûå íîâûå ðåçóëüòàòû Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî
ïî òåîðèè ãàììà-ìîðôíûõ ôóíêöèé. Èññëåäîâàíèÿ Â.Ï. Àëåêñååâñêî-
ãî ïîëó÷èëè ñðàçó çàñëóæåííî âûñîêóþ îöåíêó ñî ñòîðîíû ðÿäà ó÷å-
íûõ. Â.À. Ñòåêëîâ ïî ïîâîäó ðàáîò Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî ïèñàë: «Èç ýòîãî
êîðîòêîãî îáçîðà âèäíà çíà÷èòåëüíîñòü ðåçóëüòàòîâ, ïîëó÷åííûõ
Â.Ï. Àëåêñååâñêèì. Â ýòèõ ñâîèõ èññëåäîâàíèÿõ Â.Ï. Àëåêñååâñêèé
âûñòóïèë óæå, êàê âèäèì, ñåðüåçíûì ó÷åíûì, óñòàíîâèâøèì ïðî÷íî
ñâîå íàó÷íîå äîñòîèíñòâî». Êàê óæå îòìå÷åíî, â 1894 ã. Ñ. Ëè äîëîæèë
î ðàáîòàõ Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî Ëåéïöèãñêîé àêàäåìèè.

Â 1896 ã. ðåçóëüòàòû Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî áûëè èçëîæåíû áåëüãèéñ-
êèì ó÷åíûì Áîïåíîì, ïðè÷åì èì ââåäåí òåðìèí «ôóíêöèÿ Àëåêñååâñ-
êîãî». Â 1899 ã. â ðàáîòå àíãëè÷àíèíà Ý.Â. Áàðíñà èññëåäîâàíèÿ
Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî áûëè èçëîæåíû ïîä íàçâàíèåì òåîðåì Àëåêñååâñ-
êîãî. Ðàáîòû Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî ïî òåîðèè ãàììà-ìîðôíûõ ôóíêöèé
áûëè ïðîäîëæåíû äðóãèìè ó÷åíûìè (Áîïåí, Ý.Â. Áàðíñ, Â.À. Ñòåêëîâ).



30

Èç  èñòîðèè  ðàçâèòèÿ ìàòåìàòèêè â Òîìñêå

Â 1895 ã. ïîÿâèëàñü ðàáîòà Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî «Îá àâòîìîðôíîé
ôóíêöèè, àíàëîãè÷íîé ýêñïîíåíòíîé». Â ýòîé ðàáîòå ðåøàåòñÿ ñëåäó-
þùàÿ çàäà÷à: îïðåäåëèòü ôóíêöèþ F(õ), îáëàäàþùóþ ñâîéñòâàìè:

1) ïðè âñåõ ëèíåéíûõ ïðåîáðàçîâàíèÿõ íåçàâèñèìîãî ïåðåìåííîãî
x, ñîñòàâëÿþùèõ ãðóïïó, èìååò ìåñòî ðàâåíñòâî

( );xF
x

x
F

ii

ii =





δ+γ
β+α

2) äëÿ íåêîòîðîé ôóíêöèè z ïåðåìåííûõ x è y âûïîëíÿåòñÿ ðàâåíñòâî

( ) ( ) ( ).F z F x F y=

Â êà÷åñòâå ïðèìåíåíèÿ ïîëó÷åííîãî êëàññà ôóíêöèé óêàçûâàåòñÿ
âîçìîæíîñòü èíòåãðèðîâàíèÿ äèôôåðåíöèàëüíîãî ëèíåéíîãî óðàâíå-
íèÿ ñ ïåðåìåííûìè êîýôôèöèåíòàìè îïðåäåëåííîãî âèäà.

Â çàìåòêå 1898 ã. «Î çàêîíå âçàèìíîñòè ïðîñòûõ ÷èñåë» äàåòñÿ áî-
ëåå ïðîñòîå äîêàçàòåëüñòâî çàêîíà âçàèìíîñòè, ïðèìûêàþùåå ïî èäåå
ê ðàáîòàì Ô. Ýéçåíøòåéíà, Ý. Øåðèíãà è Ë. Êðîíåêåðà. Èçâåñòåí ëè-
òîãðàôèðîâàííûé êóðñ ëåêöèé Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî «Èíòåãðèðîâàíèå
äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé», èçäàííûé â Õàðüêîâå â 1901 ã. Îñíîâ-
íîé íàó÷íîé çàñëóãîé Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî ÿâëÿþòñÿ ââåäåíèå â íàóêó è
äåòàëüíàÿ ðàçðàáîòêà òåîðèè ãàììà-ìîðôíûõ ôóíêöèé. Îá ýòèõ ðàáî-
òàõ Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî ãîâîðèòñÿ â äèññåðòàöèè è ñòàòüå Â.Â. Ãóññîâà
[80] ïî èñòîðèè òðàíñöåíäåíòíûõ ôóíêöèé â Ðîññèè.

§ 5

Ïðåïîäàâàòåëÿìè ìàòåìàòèêè â Òîìñêîì òåõíîëîãè÷åñêîì èíñòè-
òóòå íà÷èíàëè ñâîþ äåÿòåëüíîñòü Âàñèëèé Èâàíîâè÷ Øóìèëîâ (1877�
1955) è Âëàäèìèð Ïåòðîâè÷ Çûëåâ (1883�1952), âûïóñêíèê Êàçàíñêîãî
óíèâåðñèòåòà.

Â.È. Øóìèëîâ ó÷èëñÿ â Äóõîâíîé ñåìèíàðèè, ñäàë ýêñòåðíîì ýêçàìå-
íû â Òîáîëüñêîé ãèìíàçèè è ïîñòóïèë â Ñàíêò-Ïåòåðáóðãñêèé óíèâåðñè-
òåò íà åñòåñòâåííîå îòäåëåíèå, à çàòåì ïåðåøåë íà ìàòåìàòè÷åñêîå. Â ñòó-
äåí÷åñêèå ãîäû àêòèâíî ó÷àñòâîâàë â îáùåñòâåííîé æèçíè, íåñêîëüêî
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ðàç åãî àðåñòîâûâàëè çà ó÷àñòèå â ðåâîëþöèîííûõ îðãàíèçàöèÿõ. Ïîñëå
îêîí÷àíèÿ óíèâåðñèòåòà â 1907 ã. ïðåïîäàâàë ìàòåìàòèêó â ãèìíàçèè Áåëü-
öû, ñ 1908 ã. â Òîìñêå � â Ó÷èòåëüñêîì èíñòèòóòå è êîììåð÷åñêîì ó÷èëè-
ùå, à ñ 1909 ã. � â òåõíîëîãè÷åñêîì èíñòèòóòå, ñ 1911 ïî 1918 ã. � íà Ñè-
áèðñêèõ âûñøèõ æåíñêèõ êóðñàõ è ñ 1918 ã. � â óíèâåðñèòåòå ïî ñîâìåñòè-
òåëüñòâó ñíà÷àëà ïðåïîäàâàòåëåì, à çàòåì ïðîôåññîðîì. Â ýòîò ïåðèîä
íåêîòîðîå âðåìÿ îí íàõîäèëñÿ â íàó÷íîé çàãðàíè÷íîé êîìàíäèðîâêå â
Áåðëèíå è Ãåéäåëüáåðãå.

Â.È. Øóìèëîâ áûë àâòîðîì ðÿäà ïîïóëÿðíûõ ñòàòåé ïî ôèçèêå,
ìàòåìàòèêå è ìåòîäèêå ïðåïîäàâàíèÿ. Â íà÷àëå 20-õ ãã. Â.È. Øóìèëîâ
àêòèâíî âêëþ÷èëñÿ â íîâóþ ïîëèòè÷åñêóþ æèçíü, ñòàâ ÷ëåíîì ÂÊÏ (á).
Ïîñëå 1925 ã. Â.È. Øóìèëîâ áûë ïðîôåññîðîì ðÿäà ìîñêîâñêèõ âóçîâ,
ñðåäè êîòîðûõ Èíñòèòóò ñòàëè è ñïëàâîâ.

Â.Ï. Çûëåâ ñ 1911 ã. áûë øòàòíûì ïðåïîäàâàòåëåì Òîìñêîãî òåõíî-
ëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà ïî ðóêîâîäñòâó ïðàêòè÷åñêèìè çàíÿòèÿìè ïî
ìàòåìàòèêå è ìåõàíèêå, ïðåïîäàâàë íà Ñèáèðñêèõ âûñøèõ æåíñêèõ
êóðñàõ. Â 1920 ã. áûë ïåðâûì çàâåäóþùèì Òîìñêèì ðàáôàêîì. Â 1921 ã.
îí ïåðåâåëñÿ â Îìñê, à çàòåì â Ìîñêâó, ãäå çàâåäîâàë êàôåäðîé ìàòå-
ìàòèêè â Èíñòèòóòå æåëåçíîäîðîæíîãî òðàíñïîðòà. Íåêîòîðîå âðåìÿ
çàíèìàë äîëæíîñòü çàìåñòèòåëÿ ïðåäñåäàòåëÿ Ãëàâíàóêè. Â Òîìñêå
Â.Ï. Çûëåâûì îïóáëèêîâàíû íàó÷íûå çàìåòêè, â êîòîðûõ èçó÷àþòñÿ
ñâîéñòâà ìàòðèö è îïðåäåëèòåëåé. Îí çàíèìàëñÿ âîïðîñàìè ïðèáëè-
æåííîãî ðåøåíèÿ ñèñòåì ëèíåéíûõ àëãåáðàè÷åñêèõ óðàâíåíèé, èçäàë
ïîñîáèÿ ïî ñôåðè÷åñêîé òðèãîíîìåòðèè è ñòàòèñòèêå. Â 1936 ã.
Â.Ï. Çûëåâ áûë óòâåðæäåí â ó÷åíîé ñòåïåíè êàíäèäàòà ôèçèêî-ìàòå-
ìàòè÷åñêèõ íàóê áåç çàùèòû äèññåðòàöèè.

Êðàòêîâðåìåííûì áûëî ïðåáûâàíèå â Òîìñêå Í.Í. Ñàëòûêîâà.
Í.Í. Ñàëòûêîâ (ð. 1871) ïî îêîí÷àíèè ìàòåìàòè÷åñêîãî îòäåëåíèÿ Õàðü-
êîâñêîãî óíèâåðñèòåòà áûë îñòàâëåí ïðè óíèâåðñèòåòå äëÿ «ïðèãîòîâëå-
íèÿ ê ïðîôåññîðñêîìó çâàíèþ» è â äåêàáðå 1899 ã. çàùèòèë ìàãèñòåðñ-
êóþ äèññåðòàöèþ «Îá èíòåãðèðîâàíèè óðàâíåíèé ñ ÷àñòíûìè ïðîèçâîä-
íûìè ïåðâîãî ïîðÿäêà îäíîé íåèçâåñòíîé ôóíêöèè». ×åðåç íåñêîëüêî
äíåé ïîñëå çàùèòû îí äîãîâàðèâàåòñÿ ñ ïðîôåññîðîì Å.Ë. Çóáàøåâûì î
âîçìîæíîé ðàáîòå â Òîìñêå. È ñëåäóþùèå äâà ãîäà ïðîâîäèò â çàãðàíè÷-
íîé êîìàíäèðîâêå. Â ñåíòÿáðå 1901 ã. Í.Í. Ñàëòûêîâ çà÷èñëÿåòñÿ ýêñò-
ðàîðäèíàðíûì ïðîôåññîðîì ïî êàôåäðå òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè, íî ÷è-
òàåò êóðñû ëåêöèé è ïî ìàòåìàòèêå. Åùå äî ñâîåãî ïðèåçäà â Òîìñê èì
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áûëî îïóáëèêîâàíî áîëåå 10 íàó÷íûõ ñòàòåé, ñðåäè êîòîðûõ «Îáîáùå-
íèå ïåðâîãî ñïîñîáà ßêîáè èíòåãðèðîâàíèÿ óðàâíåíèé ñ ÷àñòíûìè ïðî-
èçâîäíûìè ïåðâîãî ïîðÿäêà îäíîé íåèçâåñòíîé ôóíêöèè», «Ðàçûñêàíèå
èíòåãðàëîâ, îáùèõ çàäà÷àì î ðàâíîâåñèè ãèáêîé íåðàñòÿæèìîé íèòè».

×åðåç ïîëãîäà ïðåáûâàíèÿ â Òîìñêå Í.Í. Ñàëòûêîâ ïîäàåò ïðîøå-
íèå î ïðåäîñòàâëåíèè åìó çàãðàíè÷íîé êîìàíäèðîâêè ñ öåëüþ ðàáîòû
íàä äîêòîðñêîé äèññåðòàöèåé. Â íà÷àëå 1904 ã. îí ïåðåâîäèòñÿ â Êèåâ-
ñêèé ïîëèòåõíè÷åñêèé èíñòèòóò.

Èñêëþ÷èòåëüíî áîëüøîå âíèìàíèå Ô.Ý. Ìîëèí è Â.Ë. Íåêðàñîâ
óäåëÿëè ôîðìèðîâàíèþ ìàòåìàòè÷åñêîãî îòäåëà áèáëèîòåêè Òîìñêî-
ãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà. Äåÿòåëüíîå ó÷àñòèå â ýòîì ïðèíèìàë è
Í.Í. Ñàëòûêîâ, êîòîðûé, íàõîäÿñü çà ãðàíèöåé, îçíàêîìèëñÿ ñ ðàáî-
òîé áèáëèîòåê Ãåòòèíãåíñêîãî óíèâåðñèòåòà, Ñîðáîííû â Ïàðèæå, ÷òî
ñîäåéñòâîâàëî êîìïëåêòàöèè ìàòåìàòè÷åñêîé áèáëèîòåêè èíñòèòóòà.

Ñ 1902 ã. ïðåïîäàâàòåëåì íà êàôåäðå ïðèêëàäíîé ìåõàíèêè Òîìñ-
êîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà áûë Ñòåïàí Ïðîêëîâè÷ Ãîìåëëÿ
(ð. 1875), â 1913 ã. îí çàùèòèë ìàãèñòåðñêóþ äèññåðòàöèþ, ñ ìàÿ 1918 ã. �
ïðèâàò-äîöåíò, ñ 1920 ã. � ïðîôåññîð. Ïî ñîâìåñòèòåëüñòâó ïðîôåññîð
êàôåäðû ÷èñòîé ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå.

Â «Èçâåñòèÿõ Òîìñêîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà» çà 1911 ã.
Ñ.Ï. Ãîìåëëÿ îïóáëèêîâàë çàìåòêó «Ê âîïðîñó î ïîñòðîåíèè ïðîåêöèè
âçàèìíûõ ïåðåñå÷åíèé ïîâåðõíîñòåé âðàùåíèÿ âòîðîãî ïîðÿäêà» [176].

Çàíÿòèÿ ïî ìàòåìàòèêå è ìåõàíèêå â Òîìñêîì òåõíîëîãè÷åñêîì èí-
ñòèòóòå âåë òàêæå Ìèõàèë Íèêîëàåâè÷ Èâàíîâ, ïîçäíåå ïðîôåññîð. Îò
Òîìñêîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà Ì.Í. Èâàíîâ áûë íàïðàâëåí â
çàãðàíè÷íóþ êîìàíäèðîâêó â Ãåòòèíãåí. Â 1916 ã. â Òîìñêå áûëà èçäà-
íà êíèãà Ì.Í. Èâàíîâà «Î ìàëûõ êîëåáàíèÿõ ìàòåðèàëüíîé ñèñòåìû
îêîëî ïîëîæåíèÿ ðàâíîâåñèÿ» [187], â êîòîðîé Ì.Í. Èâàíîâ äàåò èç-
ëîæåíèå ïðèíàäëåæàùåé Ëàãðàíæó òåîðèè ìàëûõ êîëåáàíèé ìàòåðè-
àëüíîé ñèñòåìû ñ ó÷åòîì áîëåå ïîçäíèõ èññëåäîâàíèé è ðàñïðîñòðàíå-
íèåì ýòîé òåîðèè íà íåãîëîíîìíûå ñèñòåìû. Â ðàáîòå ðàññìàòðèâàþò-
ñÿ ìåõàíè÷åñêèå ñèñòåìû ñ êîíñåðâàòèâíûìè ñèëàìè ñ äîïóùåíèåì
íåãîëîíîìíûõ ñâÿçåé, íî ïðè óñëîâèè, ÷òî âðåìÿ íå âõîäèò ÿâíî â óðàâ-
íåíèÿ ñâÿçåé. Ïðè èçó÷åíèè ìàëûõ êîëåáàíèé îêîëî ïîëîæåíèÿ óñòîé-
÷èâîãî ðàâíîâåñèÿ îí îãðàíè÷èâàåòñÿ â óðàâíåíèÿõ äèôôåðåíöèàëü-
íûõ ñâÿçåé òîëüêî ëèíåéíûìè ÷ëåíàìè îòíîñèòåëüíî ïðîèçâîäíûõ, ÷òî
ïîçâîëÿåò ïðîèçâåñòè èíòåãðèðîâàíèå óðàâíåíèé äèôôåðåíöèàëüíûõ
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ñâÿçåé. Äëÿ èíòåãðèðîâàíèÿ ñèñòåìû äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé
äâèæåíèÿ ðàññìàòðèâàåìûõ ñèñòåì Ì.Í. Èâàíîâûì ïðåäëîæåí ìåòîä,
ñîñòîÿùèé â ïðåîáðàçîâàíèè óðàâíåíèé äâèæåíèÿ ê óðàâíåíèÿì ãàð-
ìîíè÷åñêîãî òèïà.

Áîëüøîå âíèìàíèå â ðàáîòå Ì.Í. Èâàíîâà óäåëåíî äîêàçàòåëüñòâó
âåùåñòâåííîñòè êîðíåé äåòåðìèíàíòà ïîëó÷åííîé ñèñòåìû óðàâíåíèé.
Îäíîâðåìåííî â ðàáîòå óêàçûâàåòñÿ ïóòü ýôôåêòèâíîãî âû÷èñëåíèÿ
êîðíåé ýòîãî äåòåðìèíàíòà, à òàêæå íàõîæäåíèÿ êîîðäèíàò ñèñòåìû â
ñëó÷àå ïðîñòûõ è êðàòíûõ êîðíåé.

Â 1910 ã. â Òîìñêå áûëè îòêðûòû Ñèáèðñêèå âûñøèå æåíñêèå êóðñû ñ
ìàòåìàòè÷åñêèì îòäåëåíèåì (ñ 1911 ã.). Ïðåïîäàâàíèå ìàòåìàòèêè òàì
îñóùåñòâëÿëè ðàáîòíèêè Òîìñêîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà: ïðîôåñ-
ñîð Ô.Ý. Ìîëèí, ïðîôåññîð Â.Ë. Íåêðàñîâ, Â.Ï. Çûëåâ, Â.È. Øóìèëîâ.

Ñèáèðñêàÿ ïðåññà, ãîðîäñêîå ñàìîóïðàâëåíèå, ñèáèðñêèå îáùåñòâåí-
íûå äåÿòåëè âíîâü è âíîâü ïîäíèìàëè âîïðîñ îá îðãàíèçàöèè â óíè-
âåðñèòåòå íîâûõ ôàêóëüòåòîâ. Íî ìèíèñòåðñòâî ïðîñâåùåíèÿ öàðñêîé
Ðîññèè âïëîòü äî 1917 ã. îòêëîíÿëî ïðîñüáû ñîâåòà óíèâåðñèòåòà è
òðåáîâàíèÿ ñèáèðñêîé îáùåñòâåííîñòè.

Òàêèì îáðàçîì, ïåðèîä 1900�1917 ãã., ðàññìîòðåííûé â ïåðâîé ãëà-
âå, õàðàêòåðèçóåòñÿ íà÷àëîì äåÿòåëüíîñòè ó÷åíûõ-ìàòåìàòèêîâ â Òîì-
ñêå â ñâÿçè ñ îòêðûòèåì Òîìñêîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà è Ñè-
áèðñêèõ âûñøèõ æåíñêèõ êóðñîâ.

Ïåðâûå ïðîôåññîðà ìàòåìàòèêè â Òîìñêå Ô.Ý. Ìîëèí, Â.Ë. Íåêðà-
ñîâ è Â.Ï. Àëåêñååâñêèé ïðîâåëè áîëüøóþ îðãàíèçàöèîííóþ ðàáîòó
ïî ïîñòàíîâêå ïðåïîäàâàíèÿ ìàòåìàòè÷åñêèõ êóðñîâ è îáåñïå÷èëè âû-
ñîêèé óðîâåíü ïðåïîäàâàíèÿ ìàòåìàòèêè â óêàçàííûõ âûñøèõ ó÷åá-
íûõ çàâåäåíèÿõ.

Íàó÷íûå èññëåäîâàíèÿ Ô.Ý. Ìîëèíà, ïðîâåäåííûå èì åùå äî åãî
ïðèåçäà â Òîìñê, ïîëó÷èëè ìèðîâîå ïðèçíàíèå è ïîñëóæèëè îñíîâîé
äëÿ ðàçâèòèÿ íåêîòîðûõ ðàçäåëîâ ñîâðåìåííîé àëãåáðû. Ðàáîòû
Â.Ï. Àëåêñååâñêîãî, òàêæå âûïîëíåííûå äî åãî ïðèåçäà â Òîìñê, ÿâè-
ëèñü âàæíûì ìîìåíòîì â ðàçâèòèè òåîðèè ñïåöèàëüíûõ ôóíêöèé. Êíèãà
Â.Ë. Íåêðàñîâà, èçäàííàÿ â Òîìñêå, áûëà ïåðâîé ðóññêîé êíèãîé ïî
òåîðèè ìíîæåñòâ.
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2. ÐÀÇÂÈÒÈÅ ÌÀÒÅÌÀÒÈÊÈ Â ÒÎÌÑÊÅ
ñ 1917 ïî 1945 ã.

§ 1

Ðåâîëþöèîííûå ñîáûòèÿ 1917 ã. óñêîðèëè ðåøåíèå âîïðîñà îá îò-
êðûòèè ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå.
Îí áûë îòêðûò 1 èþëÿ 1917 ã. Íà íîâîì ôàêóëüòåòå áûëî ðåøåíî îðãà-
íèçîâàòü òðè íîâûå êàôåäðû: ÷èñòîé ìàòåìàòèêè, òåîðåòè÷åñêîé è ïðàê-
òè÷åñêîé ìåõàíèêè, àñòðîíîìèè è ãåîäåçèè. Íà ôàêóëüòåòå áûëè ñî-
çäàíû äâà îòäåëåíèÿ: ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîå è åñòåñòâåííî-íàó÷íîå.
Ïåðâûì äåêàíîì ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà áûë èçáðàí ïðî-
ôåññîð ôèçèêè À.Ï. Ïîñïåëîâ. Áîëüøóþ îðãàíèçàöèîííóþ ðàáîòó íà
ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì îòäåëåíèè íà÷àë ïðîôåññîð Â.Ë. Íåêðàñîâ.

Ïåðåñòðîéêà íàó÷íîé è ó÷åáíîé äåÿòåëüíîñòè âûñøèõ ó÷åáíûõ çà-
âåäåíèé â Òîìñêå ïðîõîäèëà â íàïðÿæåííûõ è òÿæåëûõ óñëîâèÿõ ðåâî-
ëþöèè è ãðàæäàíñêîé âîéíû. Íà ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîå îòäåëåíèå
îñåíüþ 1917 ã. áûëî ïðèíÿòî ñâûøå 100 ñòóäåíòîâ. Ïîçäíåå íà ôèçèêî-
ìàòåìàòè÷åñêèé ôàêóëüòåò áûëè çà÷èñëåíû ìíîãèå áûâøèå ñëóøàòåëü-
íèöû Ñèáèðñêèõ âûñøèõ æåíñêèõ êóðñîâ, çàêðûòûõ â 1920 ã.

Äëÿ ðàáîòû íà ìàòåìàòè÷åñêèõ êàôåäðàõ Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà â
ïåðâóþ î÷åðåäü áûëè ïðèãëàøåíû ïðîôåññîðà è ïðåïîäàâàòåëè Òîìñêî-
ãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà Ô.Ý. Ìîëèí, Â.Ë. Íåêðàñîâ, Ì.Í. Èâà-
íîâ, à çàòåì è èç äðóãèõ ãîðîäîâ.

Îòñòðàíåííûé â 1911 ã. îò ðàáîòû â Òîìñêîì òåõíîëîãè÷åñêîì èíñòè-
òóòå ïðîôåññîð Ô.Ý. Ìîëèí ïîñëå Ôåâðàëüñêîé ðåâîëþöèè âåðíóëñÿ â
èíñòèòóò. Îò èìåíè ñîâåòà èíñòèòóòà ïðîôåññîð È.È. Áîáàðûêîâ, èçâåñ-
òíûé èíæåíåð-ìåõàíèê, îáðàòèëñÿ ê Ô.Ý. Ìîëèíó 5 àïðåëÿ 1917 ã. ñî ñëå-
äóþùèì ïèñüìîì: «Ìèëîñòèâûé ãîñóäàðü Ôåäîð Ýäóàðäîâè÷! Ñîâåò
Òîìñêîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà ïîñòàíîâèë ïðèâåòñòâîâàòü Âàñ
ïî ñëó÷àþ ïîâîðîòà â æèçíè ñòðàíû è âûðàçèòü ñîæàëåíèå î ïðåæäåâðå-
ìåííîì Âàøåì óõîäå èç êîëëåãèè. Âìåñòå ñ òåì Ñîâåò íàäååòñÿ âèäåòü
Âàñ âíîâü â ñâîåé ñðåäå. Èñïîëíÿÿ ñ îñîáûì óäîâîëüñòâèåì ïîðó÷åíèå
Ñîâåòà, èìåþ ÷åñòü ïðîñèòü Âàñ ïðè èçìåíèâøèõñÿ îáñòîÿòåëüñòâàõ âî-
çîáíîâèòü Âàøó àêàäåìè÷åñêóþ äåÿòåëüíîñòü â èíñòèòóòå».
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×åðåç íåñêîëüêî ìåñÿöåâ, êàê óæå îòìå÷åíî âûøå, áûë ðåøåí âîï-
ðîñ îá îòêðûòèè â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî
ôàêóëüòåòà, î ñîçäàíèè êîòîðîãî Ô.Ý. Ìîëèí äàâíî ìå÷òàë è çàáîòèë-
ñÿ. Ñîçäàâàÿ ìàòåìàòè÷åñêóþ áèáëèîòåêó â Òîìñêîì òåõíîëîãè÷åñêîì
èíñòèòóòå è ïðîâîäÿ íàó÷íûé ñåìèíàð ïî ìàòåìàòèêå, Ô.Ý. Ìîëèí èìåë
â âèäó ïîòðåáíîñòè áóäóùåãî ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà óíè-
âåðñèòåòà. Â 1918 ã. Ô.Ý. Ìîëèí ñòàíîâèòñÿ ïðîôåññîðîì Òîìñêîãî
óíèâåðñèòåòà, ãäå îí è ïðîðàáîòàë äî ïîñëåäíèõ äíåé ñâîåé æèçíè.

Â ïåðâûå ãîäû ñóùåñòâîâàíèÿ ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà
íåêîòîðîå âðåìÿ â ÷èñëå ïðåïîäàâàòåëåé áûëè ñîòðóäíèêè Ïåðìñêîãî
è Êàçàíñêîãî óíèâåðñèòåòîâ. Ñðåäè íèõ áóäóùèå àêàäåìèêè: ìàòåìà-
òèê È.Ì. Âèíîãðàäîâ, àñòðîíîì Ã.À. Øàéí, Ð.Î. Êóçüìèí, Í.È. Ïîð-
ôèðüåâ, à òàêæå ïðîôåññîð Ê.Ä. Ïîêðîâñêèé.

Íèêîëàé Èâàíîâè÷ Ïîðôèðüåâ (1863�1930) ñ ÷àñòüþ Êàçàíñêîãî óíè-
âåðñèòåòà áûë ýâàêóèðîâàí â Òîìñê â 1918 ã. è óòâåðæäåí ïðîôåññîðîì
êàôåäðû ÷èñòîé ìàòåìàòèêè â 1920 ã. Îí ÷èòàë ëåêöèè ïî ñôåðè÷åñêîé
òðèãîíîìåòðèè è ââåäåíèþ â êóðñ ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà. Óâëå÷åííî
çíàêîìèë ñòóäåíòîâ ñ ðàçðàáîòêîé êëàññè÷åñêèõ òåîðèé ìàòåìàòè÷åñêî-
ãî àíàëèçà, ïûòàëñÿ ïðèìåíèòü ãàðìîíè÷åñêèé àíàëèç ê èññëåäîâàíèþ
çâóêîâûõ êîëåáàíèé. Â êîíöå 1920 ã. âåðíóëñÿ â Êàçàíü.

§ 2

Çà 23 ãîäà ðàáîòû â óíèâåðñèòåòå Ô.Ý. Ìîëèí ÷èòàë ìíîãèå ìàòåìà-
òè÷åñêèå êóðñû, ïðîâîäèë ñòóäåí÷åñêèå è íàó÷íûå ñåìèíàðû ïî ðàçëè÷-
íûì âîïðîñàì ìàòåìàòèêè, ðóêîâîäèë äèïëîìíûìè ðàáîòàìè ñòóäåíòîâ,
âåë çàíÿòèÿ ñ àñïèðàíòàìè. Â òå÷åíèå áîëåå ÷åòâåðòè âåêà Ô.Ý. Ìîëèí
îñòàâàëñÿ íàèáîëåå êâàëèôèöèðîâàííûì ìàòåìàòèêîì Ñèáèðè, õîòÿ êðóã
ìàòåìàòèêîâ â âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèÿõ Òîìñêà è äðóãèõ ãîðîäîâ
Ñèáèðè ðàñøèðÿëñÿ.

Ïî÷òè âñå ñòóäåíòû è íàó÷íûå ðàáîòíèêè � ìàòåìàòèêè è ìíîãèå
ôèçèêè êàê óíèâåðñèòåòà, òàê è äðóãèõ âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèé Òîì-
ñêà � ðàáîòàëè â ìàòåìàòè÷åñêèõ ñåìèíàðàõ ïðîôåññîðà Ô.Ý. Ìîëèíà.

Òåìîé ñåìèíàðîâ ÷àùå áûëè òåîðèÿ ïîâåðõíîñòåé è òåîðèÿ ýëëèï-
òè÷åñêèõ ôóíêöèé. Òåìàòèêà ñåìèíàðîâ ñîîòâåòñòâîâàëà ïîäãîòîâêå è
èíòåðåñàì ó÷àñòíèêîâ. Â òå÷åíèå ðÿäà ëåò Ô.Ý. Ìîëèí ðóêîâîäèë îò-
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äåëîì â Íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêîì èíñòèòóòå ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè
è áûë îòâåòñòâåííûì ðåäàêòîðîì «Èçâåñòèé» ýòîãî èíñòèòóòà.

Â òå æå ãîäû Ô.Ý. Ìîëèí ðàáîòàë ïðîôåññîðîì â Òîìñêîì ïåäàãî-
ãè÷åñêîì èíñòèòóòå è âîçãëàâëÿë â íåì åæåãîäíî ãîñóäàðñòâåííóþ ýê-
çàìåíàöèîííóþ êîìèññèþ. Ô.Ý. Ìîëèí áûë ÷ëåíîì íåñêîëüêèõ íàó÷-
íûõ îáùåñòâ, ó÷àñòíèêîì ìàòåìàòè÷åñêèõ ñúåçäîâ è êîíãðåññîâ.
Â 1927 ã. áûë ÷ëåíîì ïðåçèäèóìà Ìàòåìàòè÷åñêîãî ñúåçäà â Ìîñêâå.

Â äíè ïðàçäíîâàíèÿ 50-ëåòèÿ Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà â 1934 ã. ïðî-
ôåññîðó Ô.Ý. Ìîëèíó áûëî ïðèñâîåíî ïî÷åòíîå çâàíèå çàñëóæåííîãî
äåÿòåëÿ íàóêè ÐÑÔÑÐ. Óìåð Ô.Ý. Ìîëèí 25 äåêàáðÿ 1941 ã. â Òîìñêå.

Â òîìñêèé ïåðèîä æèçíè, íàðÿäó ñ ãðîìàäíîé ïåäàãîãè÷åñêîé è îðãà-
íèçàöèîííîé ðàáîòîé, Ô.Ý. Ìîëèí ïðîäîëæàë íàó÷íûå èññëåäîâàíèÿ
ïî àëãåáðå, àëãåáðàè÷åñêîé ãåîìåòðèè, òåîðèè ôóíêöèé, íåêîòîðûì
ïðèêëàäíûì âîïðîñàì. Íåêîòîðûå ïîëó÷åííûå ðåçóëüòàòû áûëè îïóá-
ëèêîâàíû, à çíà÷èòåëüíàÿ ÷àñòü ñîõðàíèëàñü â íåçàâåðøåííûõ ðóêî-
ïèñÿõ è ìíîãî÷èñëåííûõ çàìåòêàõ.

Â çàìåòêå «Î íåêîòîðûõ òðàíñöåíäåíòíûõ óðàâíåíèÿõ» [125], îïóá-
ëèêîâàííîé â 1930 ã., ðàññìàòðèâàåòñÿ ïðèìåð òðàíñöåíäåíòíîãî óðàâ-
íåíèÿ, ðåøåíèåì êîòîðîãî ÿâëÿåòñÿ íåêîòîðîå àëãåáðàè÷åñêîå ÷èñëî,
ïðè÷åì íå âñå ñîïðÿæåííûå ñ íèì àëãåáðàè÷åñêèå ÷èñëà óäîâëåòâîðÿ-
þò åìó. Â 1934 ã. Ô.Ý. Ìîëèí îïóáëèêîâàë â [126] ðåøåíèå îäíîé àë-
ãåáðàè÷åñêîé çàäà÷è, ïðåäëîæåííîé áîëãàðñêèì ìàòåìàòèêîì Ë. ×à-
êàëîâûì: äîêàçàòü, ÷òî óðàâíåíèå

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )65 65 65 65 65 65 65
1 2 á á 2á â â 2â 3 0,x x x x x x x+ − + + − + + − + =

ãäå α è β � ïðèìèòèâíûå êîðíè òðåòüåé ñòåïåíè èç åäèíèöû, ìîæåò áûòü
ïîëíîñòüþ ðåøåíî â paäèêàëàõ.

Â ñòàòüå «Ñèñòåìû âûñøèõ êîìïëåêñíûõ ÷èñåë ñ îäíîé ãëàâíîé åäè-
íèöåé» [127] Ô.Ý. Ìîëèí îáðàùàåòñÿ ê òåìàòèêå ñâîèõ ïðåæíèõ ôóí-
äàìåíòàëüíûõ ðàáîò. Â ñòàòüå ïîêàçûâàåòñÿ, ÷òî êàæäàÿ ñèñòåìà âûñ-
øèõ êîìïëåêñíûõ ÷èñåë èçîìîðôíà ñèñòåìå ñ îäíîé òîëüêî ãëàâíîé
åäèíèöåé. Ðàáîòà ñîäåðæèò íà÷àëî ñèñòåìàòèêè ðàññìàòðèâàåìûõ ÷èñ-
ëîâûõ ñèñòåì. Â ïîñëåäíåé îïóáëèêîâàííîé ðàáîòå «Îá îäíîì ïðåîá-
ðàçîâàíèè ãèïåðãåîìåòðè÷åñêîé ñòðîêè» [128] îñóùåñòâëåíî àíàëèòè-
÷åñêîå ïðîäîëæåíèå ôóíêöèè, çàäàííîé ãèïåðãåîìåòðè÷åñêèì ðÿäîì,
çà ïðåäåëû êðóãà ñõîäèìîñòè äàííîãî ñòåïåííîãî ðÿäà. Â ïîñëåäíèå
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ãîäû Ô.Ý. Ìîëèí ìíîãî çàíèìàëñÿ òåîðèåé ãèïåðãåîìåòðè÷åñêîé ôóí-
êöèè. Ñîõðàíèëàñü åãî ïî÷òè çàêîí÷åííàÿ ðóêîïèñü, ñîäåðæàùàÿ ñèñ-
òåìàòè÷åñêèé îáçîð òåîðèè ãèïåðãåîìåòðè÷åñêîé ôóíêöèè.

Ñðåäè íåîïóáëèêîâàííûõ ìàòåðèàëîâ íàó÷íîãî àðõèâà Ô.Ý. Ìîëè-
íà ïðåæäå âñåãî ìîæíî âûäåëèòü ðóêîïèñè ïî òåîðèè ïðåäñòàâëåíèÿ
ãðóïï Ãàëóà. Â ðàáîòàõ ïî ïðåäñòàâëåíèþ ãðóïï àâòîð íàìåðåâàëñÿ
îïðåäåëèòü ðàçëè÷íûå ëèíåéíûå ãðóïïû ñ ëèíåéíîé ãðóïïîé ïàðàìåò-
ðîâ, äëÿ êîòîðîé äàííàÿ ãðóïïà Ãàëóà ÿâëÿåòñÿ ïîäãðóïïîé ñ äèñêðåò-
íûìè çíà÷åíèÿìè ïàðàìåòðîâ.

Â îäíîé èç çàìåòîê, ïðåäñòàâëÿþùåé ïî÷òè çàêîí÷åííóþ ñòàòüþ, ñòà-
âèòñÿ öåëü äàòü «ïîëíîå ïðåäñòàâëåíèå ãðóïïû Ãàëóà â âèäå íåïðèâîäè-
ìûõ ãðóïï ïîäñòàíîâîê». Â óêàçàííûõ ðóêîïèñÿõ Ô.Ý. Ìîëèí ðàçâèâàåò
ðåçóëüòàòû è ìåòîäû ñâîèõ ðàáîò, îïóáëèêîâàííûõ â 1897 ã. Â ðóêîïèñè
íåçàêîí÷åííîé ñòàòüè îá èíòåðïðåòàöèè ãåîìåòðèè Ëîáà÷åâñêîãî ïîêà-
çûâàåòñÿ, ÷òî äëÿ èçâåñòíîãî îòîáðàæåíèÿ ïðîñòðàíñòâà Ëîáà÷åâñêîãî
íà âíóòðåííîñòü øàðà â åâêëèäîâîì ïðîñòðàíñòâå äîñòàòî÷íî ýëåìåíòàð-
íûõ ìåòîäîâ. Â äðóãîé ðóêîïèñè ðàññìàòðèâàþòñÿ âçãëÿäû Ëîáà÷åâñêî-
ãî î ìåñòå ãåîìåòðèè ñðåäè åñòåñòâåííûõ íàóê. Ðÿä çàìåòîê íàó÷íî-ìåòî-
äè÷åñêîãî õàðàêòåðà ïîñâÿùåí âîïðîñàì èçó÷åíèÿ àëãåáðàè÷åñêèõ êðè-
âûõ ñ ïîìîùüþ òàíãåíöèàëüíûõ êîîðäèíàò, òåîðèè êðèâûõ òðåòüåãî
ïîðÿäêà è èõ òî÷åê ïåðåãèáà, òåîðèè âçàèìíîîäíîçíà÷íûõ ïðåîáðàçîâà-
íèé äâóõ ïëîñêîñòåé äðóã íà äðóãà (â ÷àñòíîñòè, ðàññìîòðåíà òåîðèÿ ïðå-
îáðàçîâàíèé Êðåìîíû).

Â àðõèâå èìååòñÿ î÷åíü áîëüøîå ÷èñëî ëèñòîâ ñ âû÷èñëåíèÿìè, ïî-
âèäèìîìó, îòíîñÿùèõñÿ ê òåîðèè ÷èñåë. Ìàòåðèàëû àðõèâà ïîçâîëÿþò
ïðîñëåäèòü ðàáîòó Ô.Ý. Ìîëèíà íàä îïóáëèêîâàííûìè ñòàòüÿìè. Â àð-
õèâå èìåþòñÿ ìíîãî÷èñëåííûå ìàòåðèàëû äëÿ õàðàêòåðèñòèêè ïåäàãîãè-
÷åñêîé äåÿòåëüíîñòè Ô.Ý. Ìîëèíà: ïðîãðàììû ïðî÷èòàííûõ ëåêöèé è
ïðîâåäåííûõ ñåìèíàðîâ, ìàòåðèàëû ëåêöèé è ò.ï. Â àðõèâå ñîõðàíèëèñü
íåêîòîðûå ìàòåðèàëû, ïîçâîëÿþùèå óñòàíîâèòü øèðîêèå íàó÷íûå ñâÿçè
Ô.Ý. Ìîëèíà ñ ðÿäîì âûäàþùèõñÿ ìàòåìàòèêîâ êîíöà XIX � íà÷àëà
XX â.: çíà÷èòåëüíîå ÷èñëî àâòîðñêèõ îòòèñêîâ ðàáîò Â.Ã. Àëåêñååâà,
Ï. Áîëÿ, Í.Â. Áóãàåâà, À. Ãóðâèöà, Ì. Äåíà, Ô. Êëåéíà, À. Êíåçåðà,
Ë. Êðîíåêåðà, Ë.Ê. Ëàõòèíà, Ã. Ìèíêîâñêîãî, Ã. Ìîðåðà, Ï.À. Íåêðàñî-
âà, Ý. Ñòóäè, Ô.Ã. Ôðîáåíèóñà, Ô. Øóðà, Ô. Ýíãåëÿ è äðóãèõ; íà çíà÷è-
òåëüíîì ÷èñëå îòòèñêîâ èìåþòñÿ àâòîðñêèå íàäïèñè; ñðåäè ïèñåì ê
Ô.Ý. Ìîëèíó îáíàðóæåíû ïèñüìà Â. Âèðòèíãåðà, À. Ãóðâèöà, Ô. Êëåé-
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íà, À. Êíåçåðà, Ã. Ïèêà, Ì. Òèõîìàíäðèöêîãî, Ë. Ñòðóâå, Ô.Ã. Ôðîáåíè-
óñà, Ô. Øóðà. Â ïèñüìàõ Ô.Ã. Ôðîáåíèóñà, Ô. Øóðà, À. Ãóðâèöà äàåòñÿ
âûñîêàÿ îöåíêà íàó÷íûì òðóäàì Ô.Ý. Ìîëèíà. Â ïèñüìå Ì. Òèõîìàíä-
ðèöêîãî òàêæå îòìå÷àþòñÿ íàó÷íûå çàñëóãè Ô.Ý. Ìîëèíà.

Äëÿ èçó÷åíèÿ æèçíè è äåÿòåëüíîñòè Ô.Ý. Ìîëèíà íåñîìíåííóþ öåí-
íîñòü ïðåäñòàâëÿþò ñîõðàíèâøèåñÿ áèîãðàôè÷åñêèå è ìåìîðèàëüíûå
ìàòåðèàëû: äèïëîìû, ñîîáùåíèÿ îá èçáðàíèè åãî ÷ëåíîì íàó÷íûõ îá-
ùåñòâ (â ÷àñòíîñòè, ñîîáùåíèå îá èçáðàíèè 15 ñåíòÿáðÿ 1892 ã. äåé-
ñòâèòåëüíûì ÷ëåíîì Ìîñêîâñêîãî ìàòåìàòè÷åñêîãî îáùåñòâà), îôè-
öèàëüíàÿ è ÷àñòíàÿ ïåðåïèñêà, ðàçëè÷íûå ìàòåðèàëû, õàðàêòåðèçóþ-
ùèå ïðåáûâàíèå Ô.Ý. Ìîëèíà â íàó÷íûõ êîìàíäèðîâêàõ â Ëåéïöèãå
(1883�1885), Ìîñêâå (1892), Ðèìå (1899�1900) è äðóãèå. Ñðåäè ýòèõ ìà-
òåðèàëîâ ìîæíî íàçâàòü çàìåòêè, îòíîñÿùèåñÿ ê ðàáîòå Ô.Ý. Ìîëèíà
â Ëåéïöèãñêîì ñåìèíàðå Ô. Êëåéíà ïî òåîðèè ýëëèïòè÷åñêèõ ôóíêöèé,
è çàìåòêè ïî èñòîðèè ìàòåìàòèêè, ñäåëàííûå â Ðèìå.

§ 3

Â ïåðèîä íà÷àëà âîññòàíîâëåíèÿ íàðîäíîãî õîçÿéñòâà ñòðàíû ïðîèñõî-
äèëà è ðåøèòåëüíàÿ ïåðåñòðîéêà íàó÷íîé è ó÷åáíî-âîñïèòàòåëüíîé ðàáîòû â
âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèÿõ. Ñ óêðåïëåíèåì è ðîñòîì óíèâåðñèòåòà è äðóãèõ
âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèé Òîìñêà óêðåïëÿþòñÿ êàäðàìè è ìàòåìàòè÷åñêèå
êàôåäðû. Ïðîôåññîðàìè óíèâåðñèòåòà è òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà ñòàíî-
âÿòñÿ Â.À. Ìàëååâ, Í.Í. Ãîðÿ÷åâ, Â.È. Øóìèëîâ, Ì.Í. Èâàíîâ. Ïðàêòè÷åñ-
êèå çàíÿòèÿ ïî ìàòåìàòèêå âåëà Í.À. Íèêîëüñêàÿ, îêîí÷èâøàÿ â 1917 ã. Âûñ-
øèå æåíñêèå êóðñû â Ïåòðîãðàäå.

Íà÷èíàÿ ñ 1922 ã. êîëëåêòèâ òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ íà÷èíàåò ïîïîë-
íÿòüñÿ âîñïèòàííèêàìè Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà. Ñðåäè ïåðâûõ âûïóñ-
êíèêîâ óíèâåðñèòåòà ïî ìàòåìàòè÷åñêîé ñïåöèàëüíîñòè, íà÷àâøèõ â
òå ãîäû íàó÷íóþ è ïåäàãîãè÷åñêóþ äåÿòåëüíîñòü, áûëè Å.Í. Àðàâèéñ-
êàÿ, Ë.Ñ. Áîãîñëîâñêàÿ, Ì.À. Äóíèíà, Â.À. Ñîêîëîâà.

Ñðåäè ñòóäåíòîâ Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà â òå ãîäû áûë Ô.Ï. Îòðàä-
íûõ (1900�1955), âïîñëåäñòâèè äîöåíò Ëåíèíãðàäñêîãî óíèâåðñèòåòà,
ñïåöèàëèñò ïî èñòîðèè ìàòåìàòèêè.

Íàðÿäó ñ îðãàíèçàöèåé ïðåïîäàâàíèÿ â óíèâåðñèòåòå íà÷èíàþò ðà-
áîòàòü íàó÷íûå ñåìèíàðû è ïðîâîäÿòñÿ èññëåäîâàíèÿ ïî ðÿäó âîïðî-
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ñîâ àëãåáðû, ãåîìåòðèè è ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà. Íàèáîëåå àêòèâ-
íûìè áûëè ñåìèíàðû ïðîôåññîðà Ô.Ý. Ìîëèíà.

Íåêîòîðûå ðåçóëüòàòû èññëåäîâàíèé, ïðîâåäåííûõ â ãåîìåòðè÷åñ-
êîì ñåìèíàðå Ô.Ý. Ìîëèíà, áûëè îïóáëèêîâàíû â 1924 ã. â «Èçâåñòè-
ÿõ Òîìñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà». Â ñòàòüå [152] Å.Í. Àðà-
âèéñêîé èçó÷àåòñÿ âîïðîñ î ãåîäåçè÷åñêîì èçîáðàæåíèè ïîâåðõíîñòåé.
Â ðàáîòå äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî åñëè óðàâíåíèå ãåîäåçè÷åñêèõ ëèíèé èìååò
ïåðâûé èíòåãðàë âèäà

( )( ) ( )2

2 2 0,v C v′ ′ϕ + ϕ + φ + φ =

òî èìååòñÿ ñèñòåìà áåñêîíå÷íîãî ÷èñëà ïîâåðõíîñòåé Ëèóâèëëÿ, ãåîäåçè-
÷åñêè èçîáðàæàþùèõñÿ îäíà íà äðóãóþ. Äàëåå äîêàçûâàåòñÿ íåîáõîäè-
ìîñòü ýòîãî óñëîâèÿ. Â ñëó÷àå, êîãäà ëåâàÿ ÷àñòü ïåðâîãî èíòåãðàëà ðàñ-
ïàäàåòñÿ íà ëèíåéíûå ìíîæèòåëè, îäèí èç êîòîðûõ íå ñîäåðæèò ïðîèç-
âîëüíîé ïîñòîÿííîé, ïîâåðõíîñòè ìîãóò ïðèâîäèòüñÿ ê âèäó Ñ. Ëè.

Â ñòàòüå Â.À. Ñîêîëîâîé [248] èçó÷àþòñÿ ìèíèìàëüíûå ïîâåðõíîñ-
òè ïåðåíîñà è ëèíèè íà ýòèõ ïîâåðõíîñòÿõ. Èçó÷åíèå ïëîñêèõ è ïðî-
ñòðàíñòâåííûõ ëèíèé ïåðåíîñà ïîçâîëÿåò ïîëó÷èòü ïðåäñòàâëåíèå î
ìèíèìàëüíîé ïîâåðõíîñòè â öåëîì. Â ðàññìàòðèâàåìîé ðàáîòå âûâå-
äåíû äèôôåðåíöèàëüíûå óðàâíåíèÿ ëèíèé ïåðåíîñà, äàíî èíòåãðèðî-
âàíèå ýòèõ óðàâíåíèé ñ ïðèìåíåíèåì ýëëèïòè÷åñêèõ ôóíêöèé è ïîëó-
÷åíû âûðàæåíèÿ äëÿ êîîðäèíàò òî÷åê ïîâåðõíîñòè, îòíåñåííîé ê àñèì-
ïòîòè÷åñêèì ëèíèÿì, ÷åðåç ýëëèïòè÷åñêèå è òðèãîíîìåòðè÷åñêèå ôóí-
êöèè. Íà îñíîâàíèè ïîëó÷åííûõ ôîðìóë ïðîâîäèòñÿ èññëåäîâàíèå
àñèìïòîòè÷åñêèõ ëèíèé è ëèíèé ïåðåíîñà.

Â äðóãîé ðàáîòå Â.À. Ñîêîëîâîé [249], îïóáëèêîâàííîé â 1928 ã., ðàñ-
ñìîòðåíû àôôèííûå ïðåîáðàçîâàíèÿ ìèíèìàëüíûõ ïîâåðõíîñòåé. Ðåçóëü-
òàòû èññëåäîâàíèÿ ïîêàçûâàþò, ÷òî òîëüêî ìèíèìàëüíûå ïîâåðõíîñòè
Øåðêà èíâàðèàíòíû ïî îòíîøåíèþ ê àôôèííûì ïðåîáðàçîâàíèÿì.

Â ñòàòüå Ë.Ñ. Áîãîñëîâñêîé [162] èçó÷àþòñÿ ñèñòåìû ìèíèìàëüíûõ
ïîâåðõíîñòåé. Â ðàáîòå äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî íå ñóùåñòâóåò äðóãîé òðîéíîé
îðòîãîíàëüíîé ñèñòåìû, â êîòîðîé ó÷àñòâóþò ìèíèìàëüíûå ïîâåðõíîñ-
òè, êðîìå ñèñòåìû ìèíèìàëüíûõ ïîâåðõíîñòåé âðàùåíèÿ ñ îáùåé îñüþ.
Ïîêàçûâàåòñÿ òàêæå, ÷òî çàìêíóòàÿ ïîâåðõíîñòü îïðåäåëåííîãî âèäà,
óêàçàííàÿ â ðàáîòå, îðòîãîíàëüíàÿ ê ìèíèìàëüíûì ïîâåðõíîñòÿì ñèñòå-
ìû, âûðåçàåò íà âñåõ ìèíèìàëüíûõ ïîâåðõíîñòÿõ ðàâíûå ïëîùàäè.
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Ãåîìåòðè÷åñêèå ñåìèíàðû Ô.Ý. Ìîëèíà ïîëîæèëè íà÷àëî èññëåäî-
âàíèÿì òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ ïî äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè.

§4

Àëãåáðàè÷åñêèå èññëåäîâàíèÿ â ýòîò ïåðèîä ïðîâîäèë ïðîôåññîð
Â.À. Ìàëååâ, çàíèìàâøèéñÿ òàêæå âîïðîñàìè òåîðèè ÷èñåë.

Âñåâîëîä Àëåêñàíäðîâè÷ Ìàëååâ (1889�1938), âîñïèòàííèê Êàçàíñ-
êîãî óíèâåðñèòåòà, ïðîðàáîòàë â Òîìñêå 18 ëåò è áûë ïðîôåññîðîì óíè-
âåðñèòåòà, ïåäàãîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà è èíäóñòðèàëüíîãî èíñòèòóòà (áûâ-
øåãî òåõíîëîãè÷åñêîãî, à ïîçäíåå ïîëèòåõíè÷åñêîãî). Â.À. Ìàëååâ áûë
îäíèì èç ñàìûõ ïîïóëÿðíûõ ëåêòîðîâ ïî ìàòåìàòèêå. Åãî ëåêöèè îòëè-
÷àëèñü ÷ðåçâû÷àéíîé ÿñíîñòüþ è äîñòóïíîñòüþ èçëîæåíèÿ. ×èòàÿ íà
ìëàäøèõ êóðñàõ îñíîâíûå êóðñû âûñøåé àëãåáðû, àíàëèòè÷åñêîé ãåî-
ìåòðèè, äèôôåðåíöèàëüíîãî è èíòåãðàëüíîãî èñ÷èñëåíèÿ, ïðîôåññîð
Â.À.Ìàëååâ ïîìîãàë ñòóäåíòàì óæå íà ïåðâûõ øàãàõ èõ îáó÷åíèÿ â âûñ-
øåé øêîëå âûðàáîòàòü ìàòåìàòè÷åñêîå ìûøëåíèå, ïîëó÷èòü òâåðäóþ
îñíîâó äëÿ èçó÷åíèÿ äðóãèõ ìàòåìàòè÷åñêèõ ïðåäìåòîâ.

Â òå÷åíèå ìíîãèõ ëåò Â.À. Ìàëååâ âîçãëàâëÿë ìàòåìàòè÷åñêèå êà-
ôåäðû â óíèâåðñèòåòå, ïåäàãîãè÷åñêîì è èíäóñòðèàëüíîì èíñòèòóòàõ.
Â.À. Ìàëååâ áûë ïðåïîäàâàòåëåì ðàáî÷åãî ôàêóëüòåòà, îñíîâàííîãî â
Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå ñ 1 ñåíòÿáðÿ 1920 ã.

Íàó÷íûå èíòåðåñû Â.À. Ìàëååâà ñâÿçàíû ñ òåîðèåé àëãåáðàè÷åñêèõ
óðàâíåíèé, âîïðîñàìè äåëèìîñòè ìíîãî÷ëåíîâ è òåîðèåé ñðàâíåíèé.
Â ðàáîòå «Ê òåîðèè óðàâíåíèé 3-é ñòåïåíè» [216], îïóáëèêîâàííîé â
1924 ã., ðàññìàòðèâàåòñÿ óðàâíåíèå

0123 =+++ BxAxx ,

äëÿ êîðíåé êîòîðîãî ïîëó÷åíû ôîðìóëû, ïðèìåíåíèå êîòîðûõ ïîçâî-
ëÿåò ïðîâåñòè èíòåðåñíîå èññëåäîâàíèå ãåîìåòðè÷åñêèõ ñâîéñòâ óðàâ-
íåíèÿ, êîãäà êîýôôèöèåíòû A è B � êîìïëåêñíûå ñîïðÿæåííûå. Êàæ-
äîìó óðàâíåíèþ ðàññìàòðèâàåìîãî êëàññà ñòàâèòñÿ â ñîîòâåòñòâèå òî÷-
êà íà ïëîñêîñòè. Óðàâíåíèå D = 0 ïðåäñòàâëÿåò íà ïëîñêîñòè êðèâóþ
÷åòâåðòîãî ïîðÿäêà è òðåòüåãî êëàññà � ãèïîöèêëîèäó ñ òðåìÿ òî÷êà-
ìè âîçâðàòà. Ýòà êðèâàÿ ðàçäåëÿåò ïëîñêîñòü íà äâå ÷àñòè. Âíóòðåí-
íåé îáëàñòè ñîîòâåòñòâóåò ìíîæåñòâî óðàâíåíèé ñ íåïðèâîäèìûìè ðå-
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øåíèÿìè. Ãåîìåòðè÷åñêè óäàåòñÿ ïîäðîáíî èññëåäîâàòü ñâîéñòâà êîð-
íåé óðàâíåíèÿ.

Â öèêëå ñòàòåé, îïóáëèêîâàííûõ â 1926�1928 ãã., èçó÷àþòñÿ àëãåá-
ðàè÷åñêèå ñâîéñòâà ðåøåíèé ñðàâíåíèÿ

( )qzyxzyx nnnnnn mod03333 ≡−++ ,

ãäå q åñòü ñòåïåíü ïðîñòîãî äåëèòåëÿ íåêîòîðîãî àëãåáðàè÷åñêîãî âû-
ðàæåíèÿ. Äâå ñòàòüè èç ýòîãî öèêëà áûëè îïóáëèêîâàíû â «Èçâåñòèÿõ
Êàçàíñêîãî ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî îáùåñòâà» [217, 218], îäíà � â
«Èçâåñòèÿõ Òîìñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà» [219]. Â ïåðâûõ
äâóõ ñòàòüÿõ èçó÷àëèñü ãðóïïîâûå ñâîéñòâà óêàçàííîãî ñðàâíåíèÿ. Â
òðåòüåé ñòàòüå èçó÷àþòñÿ êîìïîçèöèè ðåøåíèé ñðàâíåíèÿ, äàíà êëàñ-
ñèôèêàöèÿ ðåøåíèé ñðàâíåíèÿ è ðàññìîòðåíû äâå îïåðàöèè, ïåðåâîäÿ-
ùèå ðåøåíèÿ îäíîãî ðîäà â ðåøåíèÿ äðóãîãî ðîäà. Äàëåå ðàññìàòðèâà-
þòñÿ êîìïîçèöèè ðåøåíèé óêàçàííîãî âèäà, ïîçâîëÿþùèå ïîëó÷àòü
ðåøåíèÿ áîëåå ñëîæíûõ ñðàâíåíèé.

Â áîëåå ïîçäíèõ ðàáîòàõ Â.À. Ìàëååâ èçó÷àë íåêîòîðûå âîïðîñû
äåëèìîñòè ìíîãî÷ëåíîâ. Â ñòàòüå [220], îïóáëèêîâàííîé ñîâìåñòíî ñ
À.Ï. Àðõàíãåëüñêèì, ðåøàåòñÿ çàäà÷à îá îïðåäåëåíèè íàèìåíüøåãî
ïîêàçàòåëÿ ω, ïðè êîòîðîì âûðàæåíèå xω � 1 äåëèòñÿ íàöåëî íà ìíîãî-
÷ëåí ïî ïðîñòîìó ìîäóëþ ð, à â ñòàòüå, îïóáëèêîâàííîé ñîâìåñòíî ñ
Þ.Â. ×èñòÿêîâûì â òîì æå âûïóñêå «Èçâåñòèé Òîìñêîãî èíäóñòðèàëü-
íîãî èíñòèòóòà» [221] (1936), ïðèâîäèòñÿ âû÷èñëåíèå ïðîèçâîäíûõ ñóìì
îäèíàêîâûõ ñòåïåíåé êîðíåé óðàâíåíèÿ ïî êîýôôèöèåíòàì óðàâíåíèÿ.
Â ïîñëåäíåé ïóáëèêàöèè [222] Â.À. Ìàëååâ ñâÿçûâàåò ñâîè èññëåäîâà-
íèÿ ñ ïîñëåäíåé òåîðåìîé Ôåðìà.

§ 5

Ñðåäè ñîòðóäíèêîâ Ïåðìñêîãî óíèâåðñèòåòà, ïðèáûâøèõ â Òîìñê â
1919 ã., áûëè àñòðîíîìû, âñêîðå íà÷àâøèå ðàáîòàòü â Òîìñêîì óíè-
âåðñèòåòå: ïðîôåññîð Ê.Ä. Ïîêðîâñêèé, Ã.À. Øàéí, Í.Í. Ãîðÿ÷åâ.

Ïðîôåññîð Êîíñòàíòèí Äîðìèäîíòîâè÷ Ïîêðîâñêèé (1868 ã., Í. Íîâ-
ãîðîä � 1945 ã., Êèåâ) îêîí÷èë Ìîñêîâñêèé óíèâåðñèòåò, ðàáîòàë â Ïóë-
êîâñêîé è Þðüåâñêîé àñòðîíîìè÷åñêèõ îáñåðâàòîðèÿõ, ñ 1907 ã. � ýêñò-
ðàîðäèíàðíûé ïðîôåññîð Þðüåâñêîãî óíèâåðñèòåòà, à ñ èþëÿ 1917 ã. �
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îðäèíàðíûé ïðîôåññîð Ïåðìñêîãî óíèâåðñèòåòà. Åãî êíèãè «Ïóòåâîäè-
òåëü ïî íåáó» è «Çâåçäíûé àòëàñ» ïîëó÷èëè ìèðîâóþ èçâåñòíîñòü.
Ê.Ä. Ïîêðîâñêèé ó÷àñòâîâàë â íàó÷íûõ ýêñïåäèöèÿõ â Êðûì è íà Àëòàé.
Â êîíöå 1919 ã. áûë ïðèêîìàíäèðîâàí â äîëæíîñòè è.î. ïðîôåññîðà ïî
êàôåäðå àñòðîíîìèè è ãåîäåçèè Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà. Â 1920 ã. îí óåõàë
èç Òîìñêà, ïîçäíåå ñòàë ÷ëåíîì-êîððåñïîíäåíòîì ÀÍ ÑÑÑÐ è äèðåêòî-
ðîì Ïóëêîâñêîé îáñåðâàòîðèè.

Ã.À. Øàéí (1892�1956), òîëüêî ÷òî îêîí÷èâøèé óíèâåðñèòåò, è
Í.Í. Ãîðÿ÷åâ ñòàëè íàó÷íûìè ñîòðóäíèêàìè â îáñåðâàòîðèè àñòðîíî-
ìè÷åñêîãî êàáèíåòà.

Íèêîëàé Íèêàíîðîâè÷ Ãîðÿ÷åâ ðîäèëñÿ â 8(20) íîÿáðÿ 1883 ã. â Ïåð-
ìè, îêîí÷èë Ìîñêîâñêèé óíèâåðñèòåò ïî ìàòåìàòè÷åñêîé ñïåöèàëüíîñ-
òè â 1905 ã. è áûë îñòàâëåí ïðè óíèâåðñèòåòå äëÿ ïîäãîòîâêè ê ïðîôåñ-
ñîðñêîé äåÿòåëüíîñòè ïîä ðóêîâîäñòâîì ïðîôåññîðà Á.Ê. Ìëîäçååâñêî-
ãî. Â 1907 ã. ñäàë ìàãèñòåðñêèå ýêçàìåíû. Çàòåì ðàáîòàë â Ïåðìè ó÷èòåëåì
ìàòåìàòèêè, à ïîçäíåå ïðåïîäàâàë â Ïåðìñêîì óíèâåðñèòåòå.

Ñâîþ äåÿòåëüíîñòü â Òîìñêå Í.Í. Ãîðÿ÷åâ íà÷àë àñòðîíîìîì-âû-
÷èñëèòåëåì, îäíîâðåìåííî âåë ïðàêòè÷åñêèå çàíÿòèÿ ïî ìàòåìàòèêå â
óíèâåðñèòåòå è òåõíîëîãè÷åñêîì èíñòèòóòå. Çàòåì áûë óòâåðæäåí äî-
öåíòîì êàôåäðû ìàòåìàòèêè, à ïîçäíåå ïðîôåññîðîì àñòðîíîìèè è
çàâåäóþùèì êàôåäðîé àñòðîíîìèè â óíèâåðñèòåòå. Â Òîìñêîì òåõíî-
ëîãè÷åñêîì èíñòèòóòå îí áûë ðÿä ëåò ïðîôåññîðîì êàôåäðû ìàòåìàòè-
êè. Í.Í. Ãîðÿ÷åâ áûë âèäíûì ñïåöèàëèñòîì ïî íåáåñíîé ìåõàíèêå,
ðóêîâîäèë àñòðîíîìè÷åñêîé îáñåðâàòîðèåé ïðè Òîìñêîì óíèâåðñèòå-
òå, ãäå âåëèñü ñèñòåìàòè÷åñêèå íàáëþäåíèÿ ïîêðûòèé çâåçä Ëóíîé è
äðóãèå íàáëþäåíèÿ. Ðàññìàòðèâàÿ íàó÷íóþ è ïåäàãîãè÷åñêóþ äåÿòåëü-
íîñòü ïðîôåññîðà Í.Í. Ãîðÿ÷åâà, íåâîçìîæíî íå îñòàíîâèòüñÿ íà õà-
ðàêòåðèñòèêå åãî êàê ìàòåìàòèêà.

Ìàòåìàòèê ïî îáðàçîâàíèþ, Í.Í. Ãîðÿ÷åâ â ñâîèõ íàó÷íûõ èññëå-
äîâàíèÿõ ïîñòîÿííî èìåë äåëî ñ âû÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêîé è ìàòå-
ìàòè÷åñêîé îáðàáîòêîé ðåçóëüòàòîâ íàáëþäåíèé. Ïîäõîä Í.Í. Ãîðÿ-
÷åâà ê ðåøåíèþ àñòðîíîìè÷åñêèõ âîïðîñîâ äàæå ìîæåò áûòü íàçâàí
âû÷èñëèòåëüíî-ìàòåìàòè÷åñêèì. Íàïðèìåð, â ñòàòüå «Ñïîñîá ïîäûñ-
êàíèÿ Ïåâöîâñêèõ ïàð çâåçä (ñ êàòàëîãàìè èõ äëÿ Òîìñêîé îáñåðâàòî-
ðèè)» [178] Í.Í. Ãîðÿ÷åâ îòìå÷àåò, ÷òî òî÷íîñòü îïðåäåëåíèÿ øèðîòû
ìåñòà çàâèñèò îò çíàíèÿ òî÷íûõ êîîðäèíàò íàáëþäàåìûõ çâåçä, êîòî-
ðîãî ìîæíî äîñòè÷ü ïðèìåíåíèåì äîâîëüíî ïðîñòîé ïðåäëàãàåìîé èì
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âû÷èñëèòåëüíîé ñõåìû. Êàê àñòðîíîì-âû÷èñëèòåëü ïîäõîäèò Í.Í. Ãî-
ðÿ÷åâ è ê ðåøåíèþ äðóãèõ çàäà÷ (îïðåäåëåíèå äîëãîòû Òîìñêîé óíè-
âåðñèòåòñêîé îáñåðâàòîðèè ïî ðàäèîñèãíàëàì, èçó÷åíèå óïðóãèõ
ñâîéñòâ Çåìëè ïî äàííûì íàáëþäåíèé Òîìñêîé ãåîäèíàìè÷åñêîé ñòàí-
öèè, èñïîëüçîâàíèå íàáëþäåíèé ïîêðûòèé çâåçä Ëóíîé äëÿ âíåñåíèÿ
íåîáõîäèìûõ ïîïðàâîê â ðàçëè÷íûå òåîðèè äâèæåíèÿ Ëóíû).

Âî âñåõ óêàçàííûõ èññëåäîâàíèÿõ Í.Í. Ãîðÿ÷åâ óáåäèòåëüíî ïîêà-
çûâàåò, êàê âû÷èñëèòåëüíûå ìåòîäû ïîçâîëÿþò ïîëó÷èòü âåñüìà íà-
äåæíûå ðåçóëüòàòû ïðè èñïîëüçîâàíèè ïðîñòîãî è óíèâåðñàëüíîãî
îáîðóäîâàíèÿ îáñåðâàòîðèè.

Â îñíîâíûõ íàó÷íûõ òðóäàõ Í.Í. Ãîðÿ÷åâ ðàçâèâàåò íîâûå âû÷èñ-
ëèòåëüíûå ìåòîäû. Ðåøåíèå êîíêðåòíûõ çàäà÷ ñëóæèò äëÿ Í.Í. Ãîðÿ-
÷åâà òîëüêî èëëþñòðàöèåé ïðåäëîæåííûõ èì ìåòîäîâ. Â ðàáîòå «Ñïî-
ñîá ïîñëåäîâàòåëüíûõ ïðèáëèæåíèé ïðè óðàâíîâåøåíèè ñâîáîäíîé
öåïè ãåîäåçè÷åñêèõ ÷åòûðåõóãîëüíèêîâ» [180] Í.Í. Ãîðÿ÷åâ ïîñëåäî-
âàòåëüíî èçëàãàåò ñïîñîá óðàâíîâåøåíèÿ ñâîáîäíîé öåïè ãåîäåçè÷åñ-
êèõ êâàäðàòîâ. Âûáîð ñåòè êâàäðàòîâ ïîçâîëÿåò äàòü âåñüìà óäîáíóþ
ñòàíäàðòíóþ âû÷èñëèòåëüíóþ ñõåìó. Ïîëó÷àåòñÿ õîðîøàÿ áûñòðîòà
ñõîäèìîñòè. Ñðàâíåíèå ðåçóëüòàòîâ, ïîëó÷åííûõ ïî ìåòîäó Í.Í. Ãî-
ðÿ÷åâà, ñ ðåçóëüòàòàìè, ïîëó÷åííûìè ïðè îáðàáîòêå äàííûõ èçìåðå-
íèé äðóãèìè ìåòîäàìè, ãîâîðèò â ïîëüçó åãî ìåòîäà.

Â êíèãå «Ñïîñîá Halphen�a äëÿ âû÷èñëåíèÿ âåêîâûõ âîçìóùåíèé
ïëàíåò è ïðèìåíåíèå åãî ê Öåðåðå» (Òîìñê, 1937) [181] Í.Í. Ãîðÿ÷åâ
äàë çíà÷èòåëüíîå óëó÷øåíèå âû÷èñëèòåëüíîé ñõåìû, à òàêæå óñòðàíèë
ðÿä îøèáîê è íåòî÷íîñòåé â ôîðìóëàõ Àëüôàíà. Ðàçâèòàÿ â ýòîé ðàáî-
òå Í.Í. Ãîðÿ÷åâûì âû÷èñëèòåëüíàÿ ñõåìà ïîçâîëÿåò øèðå ïðèìåíÿòü
àðèôìåòè÷åñêèå âû÷èñëèòåëüíûå ìàøèíû, òàê êàê ëîãàðèôìè÷åñêè-
òðèãîíîìåòðè÷åñêèå âû÷èñëåíèÿ ïî òàáëèöàì ñâåäåíû äî ìèíèìóìà.
Èçëîæåíèå ìåòîäà Àëüôàíà ñîïðîâîæäàåòñÿ ðàññìîòðåíèåì ðÿäà ÷èñ-
òî ìàòåìàòè÷åñêèõ âîïðîñîâ èç òåîðèè ñïåöèàëüíûõ ôóíêöèé è äèôôå-
ðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé. Ñðàâíåíèå ðàçëè÷íûõ ìåòîäîâ ïðîâåëè
Ï.Ì. Àëàáóæåâ è À.À. Ñèâêîâ.

Îäíà íàó÷íàÿ ñòàòüÿ Í.Í. Ãîðÿ÷åâà èìååò ÷èñòî ìàòåìàòè÷åñêîå
ñîäåðæàíèå. Ýòî «Çàìåòêà îá óðàâíåíèÿõ ßêîáè» [179], îïóáëèêîâàí-
íàÿ â «Èçâåñòèÿõ Òîìñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà» çà 1928 ã.
(ò. 79). Â ýòîé ñòàòüå äëÿ äèôôåðåíöèàëüíîãî óðàâíåíèÿ ßêîáè
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( ) 0=+−− NdxMdyydxxdyL ,

ãäå L, Ì, N � ëèíåéíûå ôóíêöèè îòíîñèòåëüíî x  è ó, äîêàçûâàåòñÿ
ñóùåñòâîâàíèå îïðåäåëÿåìîãî êâàäðàòóðàìè èíòåãðèðóþùåãî ìíîæè-
òåëÿ âèäà F(px + qy) äëÿ îäíîãî îñîáîãî ñëó÷àÿ.

Â òå÷åíèå ñâîåé ìíîãîëåòíåé ïåäàãîãè÷åñêîé äåÿòåëüíîñòè Í.Í. Ãî-
ðÿ÷åâ íàðÿäó ñ àñòðîíîìè÷åñêèìè êóðñàìè ïîñòîÿííî ÷èòàë êóðñû ëåê-
öèé ïî ìàòåìàòèêå è ìåõàíèêå: îáùèé êóðñ âûñøåé ìàòåìàòèêè, àíàëè-
òè÷åñêóþ ãåîìåòðèþ, òåîðåòè÷åñêóþ ìåõàíèêó, êóðñ ïðèáëèæåííûõ âû-
÷èñëåíèé è äðóãèå. Ëåêöèè Í.Í. Ãîðÿ÷åâà, áëàãîäàðÿ èõ æèâîñòè è
ãëóáèíå èçëîæåíèÿ, ïîëüçîâàëèñü îãðîìíîé ïîïóëÿðíîñòüþ ñðåäè òîìñ-
êèõ ñòóäåíòîâ. Í.Í. Ãîðÿ÷åâ êàê ëåêòîð îòíîñèëñÿ ê ïðåäñòàâèòåëÿì êëàñ-
ñè÷åñêîé ìåòîäèêè è îáðàçöîì èçëîæåíèÿ ñ÷èòàë èçëîæåíèå àíàëèçà
Ý. Ïèêàðîì è Ê. Æîðäàíîì, àíàëèòè÷åñêîé ãåîìåòðèè � Äæ. Ñàëüìîíîì
è ò.ä. Ñ èçëèøíåé âåðíîñòüþ òðàäèöèîííîìó ñòèëþ îí âîçäåðæèâàëñÿ îò
èñïîëüçîâàíèÿ íîâûõ ïðèåìîâ è ìåòîäîâ, íàïðèìåð èçáåãàë âåêòîðíûõ
îáîçíà÷åíèé ïðè èçëîæåíèè àíàëèòè÷åñêîé ãåîìåòðèè è òåîðåòè÷åñêîé
ìåõàíèêè. Äâàäöàòèëåòíÿÿ äåÿòåëüíîñòü ïðîôåññîðà Í.Í. Ãîðÿ÷åâà â
Òîìñêå (óì. 1940) îñòàâèëà çàìåòíûé ñëåä â æèçíè ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñ-
êîãî ôàêóëüòåòà Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà.

Ìíîãèå ó÷åíèêè ïðîôåññîðà Í.Í. Ãîðÿ÷åâà óíàñëåäîâàëè è âîñïðè-
íÿëè åãî âûñîêóþ ìàòåìàòè÷åñêóþ êóëüòóðó è, ÿâëÿÿñü àñòðîíîìàìè, â
ñâîåé íàó÷íîé è ïåäàãîãè÷åñêîé äåÿòåëüíîñòè óäåëÿþò çíà÷èòåëüíîå
âðåìÿ è ìåñòî ìàòåìàòè÷åñêèì âîïðîñàì.

§ 6

Ñ 1925 ïî 1937 ã. ïðîôåññîðîì Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà áûë Ëåâ Àëåê-
ñàíäðîâè÷ Âèøíåâñêèé (1887�1938). Ïîñëå îêîí÷àíèÿ Ìîñêîâñêîãî óíè-
âåðñèòåòà Ë.À. Âèøíåâñêèé ñ 1918 äî 1925 ã. ðàáîòàë â Òàâðè÷åñêîì
óíèâåðñèòåòå (ßëòà, ïîçäíåå Ñèìôåðîïîëü). Âìåñòå ñ èçâåñòíûìè
ìàòåìàòèêàìè ïðîôåññîðîì Ì.À. Òèõîìàíäðèöêèì, ïðîôåññîðîì
Í.Ì. Êðûëîâûì, Í.Ñ. Êîøëÿêîâûì, ôèçèêîì ß.È. Ôðåíêåëåì è äðóãè-
ìè Ë.À. Âèøíåâñêèé, â òî âðåìÿ ïðèâàò-äîöåíò, âõîäèë â èíèöèàòèâíóþ
ãðóïïó ïî îòêðûòèþ Òàâðè÷åñêîãî óíèâåðñèòåòà, ïåðâîíà÷àëüíî êàê
ôèëèàëà Êèåâñêîãî óíèâåðñèòåòà. Â 1925 ã. Êðûìñêèé (Òàâðè÷åñêèé) óíè-
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âåðñèòåò áûë ïðåîáðàçîâàí â ïåäàãîãè÷åñêèé èíñòèòóò. Ïåðâûå íàó÷íûå
èññëåäîâàíèÿ Ë.À. Âèøíåâñêîãî, âûïîëíåííûå â êðûìñêèé ïåðèîä åãî
äåÿòåëüíîñòè, îòíîñÿòñÿ ê òåîðèè ôóíêöèé áåñêîíå÷íîãî ÷èñëà ïåðåìåí-
íûõ è âàðèàöèîííîìó èñ÷èñëåíèþ. Â ïåðâîé ïå÷àòíîé ðàáîòå Ë.À. Âèø-
íåâñêîãî, îïóáëèêîâàííîé ñîâìåñòíî ñ Í.Ì. Êðûëîâûì [169], äàåòñÿ íî-
âîå äîêàçàòåëüñòâî èçâåñòíîé òåîðåìû Àðöåëà î êîìïàêòíîñòè ìíîæå-
ñòâà íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé, ÷òî ïîçâîëÿåò ïîëó÷èòü íîâîå áîëåå ïðîñòîå
äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû Áåíäèêñîíà î ðàâíîìåðíîé ñõîäèìîñòè ïîñëå-
äîâàòåëüíîñòè ôóíêöèé è äàòü îáîáùåíèå òåîðåìû Áåíäèêñîíà äëÿ ïîñ-
ëåäîâàòåëüíîñòåé äèôôåðåíöèðóåìûõ ôóíêöèé è èíòåãðàëîâ îò íåïðå-
ðûâíûõ ôóíêöèé. Â ïîñëåäíåé ÷àñòè ðàññìàòðèâàåìîé ðàáîòû àâòîðû
äåëàþò çàìå÷àíèå î âîçìîæíîñòè ðàñïðîñòðàíåíèÿ ïîëó÷åííûõ ðåçóëü-
òàòîâ íà ìíîæåñòâà ôóíêöèîíàëîâ, ïîíèìàåìûõ êàê ôóíêöèè ëèíèé, ïî-
âåðõíîñòåé è ò.ä. Â äèññåðòàöèè «Î íåêîòîðûõ âîïðîñàõ òåîðèè ôóíêöèé
áåñêîíå÷íîãî ÷èñëà ïåðåìåííûõ» [170] Ë.À. Âèøíåâñêèé ðàçâèâàåò òåî-
ðèþ íåïðåðûâíûõ è äèôôåðåíöèðóåìûõ ôóíêöèé â ãèëüáåðòîâîì ïðî-
ñòðàíñòâå ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé. Â ïåðâîé ãëàâå ýòîé ðàáîòû ðàññìàòðè-
âàþòñÿ ìíîæåñòâà òî÷åê è ëèíèé ãèëüáåðòîâà ïðîñòðàíñòâà. Íà ñëó÷àé
áåñêîíå÷íîãî ÷èñëà ïåðåìåííûõ îáîáùàþòñÿ îñíîâíûå òåîðåìû àíàëè-
çà (òåîðåìû Áîëüöàíî�Âåéåðøòðàññà, Ãåéíå�Áîðåëÿ, Êîøè, Àðöåëà) è
èçó÷àþòñÿ íåïðåðûâíûå ôóíêöèè íà ñîâåðøåííûõ ìíîæåñòâàõ. Âî âòî-
ðîé ãëàâå ðàññìîòðåíû ðàçðûâíûå ôóíêöèè, äëÿ êîòîðûõ ïepeíåñåíû
îñíîâíûå ðåçóëüòàòû Áýðà.

Â òðåòüåé ãëàâå èçó÷àþòñÿ ñõîäÿùèåñÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè è ðÿäû
ôóíêöèé áåñêîíå÷íîãî ÷èñëà ïåðåìåííûõ. Çäåñü ðàññìîòðåíû ðàçëè÷-
íûå âèäû ñõîäèìîñòè: «ïðîñòî ðàâíîìåðíàÿ» è êâàçèðàâíîìåðíàÿ, îáåñ-
ïå÷èâàþùàÿ íåïðåðûâíîñòü ñóììû ðÿäà íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé. Äëÿ
ôóíêöèîíàëîâ ðàññìîòðåíà òàêæå ñõîäèìîñòü îòíîñèòåëüíî ÷èñëîâî-
ãî ïàðàìåòðà. Äàëåå ðàññìîòðåíû ìíîæåñòâà íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé è
ôóíêöèîíàëîâ, äëÿ êîòîðûõ äàíû îáîáùåíèÿ òåîðåì Apöåëà è Áåíäèê-
ñîíà. Â êà÷åñòâå ïðèëîæåíèÿ òåîðåìû Àðöåëà ðàññìîòðåí âîïðîñ î
íàõîæäåíèè ôóíêöèîíàëà, óäîâëåòâîðÿþùåãî íåêîòîðîìó óðàâíåíèþ.
Ïðåäëîæåííûé ìåòîä îáîáùàåò ìåòîä Í.Ì. Êðûëîâà äëÿ äèôôåðåí-
öèàëüíîãî óðàâíåíèÿ ïåðâîãî ïîðÿäêà. Â ÷åòâåðòîé ãëàâå ââåäåíî ïî-
íÿòèå î ÷àñòíûõ ïðîèçâîäíûõ äëÿ ôóíêöèé áåñêîíå÷íîãî ÷èñëà ïåðå-
ìåííûõ, îáîáùåíî ïîíÿòèå î ïîëíîì äèôôåðåíöèàëå, ïîëó÷åíû îáîá-
ùåííûå òåîðåìû î ñðåäíåì, ðÿä Òåéëîðà è ôîðìóëà Ñòîêñà è íàìå÷åíû
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âîçìîæíûå äàëüíåéøèå îáîáùåíèÿ. Çäåñü ïîëó÷åíû, èñõîäÿ èç ñòðóê-
òóðíûõ ñâîéñòâ ôóíêöèé, ôîðìóëû, êîòîðûìè Ä. Ãèëüáåðò ïîëüçîâàë-
ñÿ äëÿ ôîðìàëüíîãî îïðåäåëåíèÿ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé áåñêîíå÷íî-
ãî ÷èñëà ïåðåìåííûõ. Ïîäðîáíûé ðàçáîð äèññåðòàöèè Ë.À. Âèøíåâñ-
êîãî áûë ñäåëàí Í.Ì. Êðûëîâûì è îïóáëèêîâàí â 1921 ã. â «Çàïèñêàõ
ìàòåìàòè÷åñêîãî êàáèíåòà Êðûìñêîãî óíèâåðñèòåòà».

Â äàëüíåéøèõ ðàáîòàõ Ë.À. Âèøíåâñêîãî äàíî ïðèìåíåíèå òåîðèè
ôóíêöèé áåñêîíå÷íîãî ÷èñëà ïåðåìåííûõ ê ðàçëè÷íûì âîïðîñàì ìàòå-
ìàòè÷åñêîãî àíàëèçà, ãëàâíûì îáðàçîì, îòíîñÿùèõñÿ ê âàðèàöèîííî-
ìó èñ÷èñëåíèþ. Â ñîâìåñòíîé ñ Í.Ì. Êðûëîâûì ðàáîòå «Îá àáñîëþò-
íîì ýêñòðåìóìå â îäíîé ïðîñòåéøåé çàäà÷å âàðèàöèîííîãî èñ÷èñëå-
íèÿ» [171] äîêàçûâàåòñÿ ñóùåñòâîâàíèå àáñîëþòíîãî ýêñòðåìóìà â
ðàññìàòðèâàåìîé çàäà÷å ñ óêàçàíèåì ýôôåêòèâíîãî ìåòîäà ïîëó÷åíèÿ
ýêñòðåìàëüíîé ôóíêöèè â íåêîòîðûõ ÷àñòíûõ ñëó÷àÿõ. Äëÿ äîêàçàòåëü-
ñòâà ñóùåñòâîâàíèÿ àáñîëþòíîãî ýêñòðåìóìà èñïîëüçîâàíû ðåçóëüòà-
òû ïðåäûäóùåé ðàáîòû Ë.À. Âèøíåâñêîãî, à â êà÷åñòâå ýôôåêòèâíîãî
ìåòîäà íàõîæäåíèÿ ðåøåíèÿ óêàçûâàåòñÿ îáîáùåííûé ìåòîä Ðèòöà,
ðàçâèòûé â ðàáîòàõ Í.Ì. Êðûëîâà.

Â äðóãîé çàìåòêå «Î ïðèëîæåíèè àíàëèçà áåñêîíå÷íîãî ÷èñëà ïåðå-
ìåííûõ â çàäà÷àõ âàðèàöèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ» [172] óêàçàíû ïðèìåðû
ïðèâåäåíèÿ çàäà÷ íà îòûñêàíèå àáñîëþòíîãî ýêñòðåìóìà ê çàäà÷àì àíà-
ëèçà áåñêîíå÷íîãî ÷èñëà ïåðåìåííûõ. Îáîáùåííàÿ òåîðåìà Àðöåëà ïðè-
ìåíÿåòñÿ Ë.À. Âèøíåâñêèì òàêæå äëÿ äîêàçàòåëüñòâà âîçìîæíîñòè âû-
áîðà ðàâíîìåðíî ñõîäÿùåéñÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè êâàäðàòè÷íûõ ôîðì
áåñêîíå÷íîãî ÷èñëà ïåðåìåííûõ. Â çàìåòêå «Îá îäíîé ñèñòåìå ëèíåé-
íûõ óðàâíåíèé ñ áåñêîíå÷íûì ÷èñëîì íåèçâåñòíûõ» [173] Ë.À. Âèøíåâ-
ñêèé óñïåøíî ïðèìåíÿåò òåîðèþ îïðåäåëèòåëåé áåñêîíå÷íîãî ïîðÿä-
êà. Äëÿ èññëåäîâàíèÿ ïðîáëåì îòíîñèòåëüíîãî ýêñòðåìóìà ôóíêöèé áåñ-
êîíå÷íîãî ÷èñëà ïåðåìåííûõ Ë.À. Âèøíåâñêèé èñïîëüçóåò ðàçëîæåíèÿ
â ðÿä Òåéëîðà. Â ñòàòüå «Îá îäíîì ìèíèìàëüíîì âîïðîñå ×åáûøåâà»
[174] Ë.À. Âèøíåâñêèé ðàññìàòðèâàåò âîïðîñû ñóùåñòâîâàíèÿ àáñîëþò-
íîãî ýêñòðåìóìà ñóìì ×åáûøåâà íå òîëüêî äëÿ ìíîãî÷ëåíîâ, íî è äëÿ
áîëåå øèðîêîãî êëàññà ôóíêöèé.

Â 1929 ã. àêàäåìèê Í.Ì. Êðûëîâ, ðàçâèâàÿ èäåè Ï.Ë. ×åáûøåâà,
îòíîñÿùèåñÿ ê ïðèáëèæåííîìó ðåøåíèþ çàäà÷ âàðèàöèîííîãî èñ÷èñ-
ëåíèÿ, äåëàåò ññûëêó íà óêàçàííóþ ñòàòüþ Ë.À. Âèøíåâñêîãî.

Âñå ðàññìîòðåííûå ðàáîòû Ë.À. Âèøíåâñêîãî èìåëè ñóùåñòâåííîå
çíà÷åíèå äëÿ ðàçâèòèÿ è ñèñòåìàòèçàöèè âàðèàöèîííûõ ìåòîäîâ òî÷-
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íîãî è ïðèáëèæåííîãî ðåøåíèÿ äèôôåðåíöèàëüíûõ, èíòåãðàëüíûõ è
èíòåãðîäèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè è äëÿ
äðóãèõ ïðèìûêàþùèõ ñþäà èññëåäîâàíèé, ïðîâåäåííûõ ãëàâíûì îá-
ðàçîì â íàó÷íîé øêîëå àêàäåìèêà Í.Ì. Êðûëîâà.

Ïîñëå çàùèòû óêàçàííîé âûøå äèññåðòàöèè Ë.À. Âèøíåâñêèé áûë
óòâåðæäåí â çâàíèè ïðîôåññîðà Êðûìñêîãî óíèâåðñèòåòà.

Â ñåðåäèíå 20-õ ãã. Ë.À. Âèøíåâñêèì áûëè íàïèñàíû è èçäàíû äâå
êíèãè ýëåìåíòàðíîãî ìàòåìàòè÷åñêîãî ñîäåðæàíèÿ � «Ìåòðè÷åñêàÿ ñè-
ñòåìà ìåð» [175] (â ñâÿçè ñ ââåäåíèåì â òå ãîäû â ÑÑÑÐ ìåòðè÷åñêîé
ñèñòåìû) è ïîñîáèå äëÿ ìàòåìàòè÷åñêîãî ñàìîîáðàçîâàíèÿ, ïðåäíàç-
íà÷åííûå äëÿ êðàñíîàðìåéöåâ.

Áóäó÷è ïðîôåññîðîì Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà, ñ 1925 ã. Ë.À. Âèøíåâ-
ñêèé îðãàíèçóåò è ïðîâîäèò èññëåäîâàíèÿ ïî ïðèêëàäíûì âîïðîñàì è
ïðèáëèæåííûì ìåòîäàì ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà. Â 1932�1937 ãã.
Ë.À. Âèøíåâñêèé áûë ïåðâûì äèðåêòîðîì Íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêî-
ãî èíñòèòóòà ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè ïðè Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå è ðó-
êîâîäèë îòäåëîì ïðèêëàäíîé ìàòåìàòèêè â ýòîì èíñòèòóòå.

Ë.À. Âèøíåâñêèé âïåðâûå â Òîìñêå ÿâèëñÿ èíèöèàòîðîì ïîäãîòîâ-
êè ñïåöèàëèñòîâ ïî ïðèêëàäíîé è âû÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêå. Ïî åãî
èíèöèàòèâå â 1930 ã. ïðè óíèâåðñèòåòå ñîçäàåòñÿ âû÷èñëèòåëüíîå áþðî,
â êîòîðîì áûëè íà÷àòû ðàáîòû ïî âû÷èñëåíèþ òðàåêòîðèè ïîëåòà ñíà-
ðÿäîâ è ñîñòàâëåíèþ áàëëèñòè÷åñêèõ òàáëèö.

Â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå â òå÷åíèå ðÿäà ëåò Ë.À. Âèøíåâñêèé â êà-
÷åñòâå ñâîåãî îñíîâíîãî êóðñà ÷èòàë ëåêöèè ïî âàðèàöèîííîìó èñ÷èñ-
ëåíèþ. Â ëèòîãðàôè÷åñêîì âèäå êóðñ ëåêöèé Ë.À. Âèøíåâñêîãî ïî âà-
ðèàöèîííîìó èñ÷èñëåíèþ áûë èçäàí ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêèì êðóæêîì
Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà â 1929 ã. è ñëóæèë îñíîâíûì ïîñîáèåì äëÿ ñòó-
äåíòîâ. Ïî îáúåìó ìàòåðèàëà êóðñ âïîëíå îõâàòûâàåò ñîäåðæàíèå óíè-
âåðñèòåòñêîãî êóðñà âàðèàöèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ â òîì âèäå, êàê îí ñëî-
æèëñÿ â äâàäöàòûå ãîäû è ñîõðàíèëñÿ áåç ñóùåñòâåííûõ èçìåíåíèé â
òå÷åíèå ñëåäóþùèõ òðåõ äåñÿòèëåòèé. Êóðñ âàðèàöèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ
Ë.À. Âèøíåâñêîãî ñîäåðæèò â êà÷åñòâå ââåäåíèÿ î÷åðê ðàçâèòèÿ îñíîâ-
íûõ èäåé âàðèàöèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ îò È. Íüþòîíà è È. Áåðíóëëè äî
èññëåäîâàíèé Ä. Ãèëüáåðòà ïî ïðèíöèïó Äèðèõëå. Â ïåðâîé ÷àñòè êóð-
ñà äàþòñÿ: ïîñòàíîâêà çàäà÷ íà àáñîëþòíûé è îòíîñèòåëüíûé ýêñòðå-
ìóì, ïîíÿòèå ïåðâîé âàðèàöèè, íåîáõîäèìîå óñëîâèå îòíîñèòåëüíîãî
ñèëüíîãî ýêñòðåìóìà äëÿ ïðîñòåéøåé çàäà÷è âàðèàöèîííîãî èñ÷èñëå-
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íèÿ, îñíîâíûå ëåììû âàðèàöèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ, óðàâíåíèå Ýéëåðà ñ
óêàçàíèåì îñíîâíûõ ñëó÷àåâ åãî èíòåãðèðóåìîñòè, îáîáùåíèÿ ïðîñòåé-
øåé çàäà÷è âàðèàöèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ (ñëó÷àé íåñêîëüêèõ íåèçâåñò-
íûõ ôóíêöèé, ñëó÷àé âûñøèõ ïðîèçâîäíûõ, âàðèàöèîííàÿ çàäà÷à â
ïàðàìåòðè÷åñêîì âèäå, ñëó÷àé íåñêîëüêèõ íåçàâèñèìûõ ïåðåìåííûõ,
ïîäâèæíûå êîíöû è óñëîâèÿ òðàíñâåðñàëüíîñòè, èçîïåðèìåòðè÷åñêàÿ
çàäà÷à, çàäà÷è íà óñëîâíûé ýêñòðåìóì). Âî âòîðîé ÷àñòè èçëàãàþòñÿ
ó÷åíèå î âòîðîé âàðèàöèè, ýëåìåíòû òåîðèè ïîëÿ è äîñòàòî÷íûå óñëî-
âèÿ ñèëüíîãî ýêñòðåìóìà, ïîíÿòèå î ïðÿìûõ ìåòîäàõ âàðèàöèîííîãî
èñ÷èñëåíèÿ (ìåòîä Ðèòöà), ðåçóëüòàòû èññëåäîâàíèé Ä. Ãèëüáåðòà ïî
ïðèíöèïó Äèðèõëå, ïðèíöèï Ãàìèëüòîíà è åãî ïðèìåíåíèå â çàäà÷àõ î
êîëåáàíèè ñòðóíû è ìåìáðàíû. Â èñòîðè÷åñêîì î÷åðêå è çàêëþ÷èòåëü-
íûõ ðàçäåëàõ êóðñà îòðàæåíû íàó÷íûå èíòåðåñû ëåêòîðà, ïðèìûêàþ-
ùèå ê ðàáîòàì Ä. Ãèëüáåðòà è èññëåäîâàíèÿì ïî ìåòîäó Ðèòöà.

Ë.À. Âèøíåâñêèé áûë ó÷àñòíèêîì ðÿäà ìàòåìàòè÷åñêèõ ñúåçäîâ è êîí-
ôåðåíöèé. Íà II Âñåñîþçíîì ìàòåìàòè÷åñêîì ñúåçäå â 1934 ã. îí âûñòó-
ïàë ñ èíôîðìàöèåé î äåÿòåëüíîñòè èíñòèòóòà ìàòåìàòèêè ïðè ÒÃÓ.

Â 1937 ã. Ë.À. Âèøíåâñêèé áûë íåîáîñíîâàííî ðåïðåññèðîâàí, óìåð
â 1938 ã. â òþðüìå äî ñóäà, âïîñëåäñòâèè áûë ðåàáèëèòèðîâàí.

§ 7

Â êîíöå 20-õ è íà÷àëå 30-õ ãã. êîëëåêòèâ òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ çíà-
÷èòåëüíî ïîïîëíèëñÿ âûïóñêíèêàìè óíèâåðñèòåòà è ó÷åíûìè, ïðèåõàâ-
øèìè èç äðóãèõ ãîðîäîâ. Ïîÿâèëèñü íîâûå âûñøèå ó÷åáíûå çàâåäå-
íèÿ. Íà áàçå ïåäàãîãè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà óíèâåðñèòåòà â 1930 ã. áûë
îòêðûò Òîìñêèé ïåäàãîãè÷åñêèé èíñòèòóò ñ ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêèì
ôàêóëüòåòîì. Óêðåïëåíèþ óíèâåðñèòåòà ñïîñîáñòâîâàëî ïðèíÿòîå â
1931 ã. ïîñòàíîâëåíèå Ñîâíàðêîìà ÑÑÑÐ îá óíèâåðñèòåòàõ. Ïîñòàíîâ-
ëåíèå Öåíòðàëüíîãî èñïîëíèòåëüíîãî êîìèòåòà ÑÑÑÐ îò 19 ñåíòÿáðÿ
1932 ã. «Îá ó÷åáíûõ ïðîãðàììàõ è ðåæèìå â âûñøåé øêîëå è òåõíèêó-
ìàõ» ëåãëî â îñíîâó ïîäãîòîâêè âûñîêîêâàëèôèöèðîâàííûõ ñïåöèà-
ëèñòîâ äëÿ âñåõ îòðàñëåé íàðîäíîãî õîçÿéñòâà, íàóêè è ïðîñâåùåíèÿ.
Íåñìîòðÿ íà ÷àñòûå ïåðåñòðîéêè ôîðì ó÷åáíîé è íàó÷íîé ðàáîòû â
ðàññìàòðèâàåìûå ãîäû, íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêàÿ ðàáîòà óíèâåðñèòå-
òà è äðóãèõ âûñøèõ ó÷åáíûõ è íàó÷íûõ ó÷ðåæäåíèé Òîìñêà ðàçâèâà-
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ëàñü â íàïðàâëåíèè ïëàíîâîñòè è ïîèñêîâ íîâûõ ôîðì è ïðèíöèïîâ
îðãàíèçàöèè íàó÷íîé ðàáîòû.

Â 1928 ã. ïðè Òîìñêîì ãîñóäàðñòâåííîì óíèâåðñèòåòå áûë îòêðûò
Ñèáèðñêèé ôèçèêî-òåõíè÷åñêèé íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêèé èíñòèòóò
(ÑÔÒÈ). Êîëëåêòèâ ó÷åíûõ � ìàòåìàòèêîâ è ìåõàíèêîâ Òîìñêîãî óíè-
âåðñèòåòà, ñòðåìèâøèéñÿ ðàçâåðíóòü íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêóþ ðàáîòó
ïî ìàòåìàòèêå è ìåõàíèêå, îñóùåñòâèòü àêòèâíóþ ñâÿçü íàóêè ñ ïðîìûø-
ëåííîñòüþ è ðàçâèòèåì íàðîäíîãî õîçÿéñòâà è óêðåïëåíèåì îáîðîíîñ-
ïîñîáíîñòè ñòðàíû, ïîäíÿë âîïðîñ îá îðãàíèçàöèè ñïåöèàëüíîãî íàó÷-
íî-èññëåäîâàòåëüñêîãî èíñòèòóòà ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè. Ïî ðåøåíèþ
Ñîâíàðêîìà ÐÑÔÑÐ îò 13 ìàÿ 1932 ã. ïðè Òîìñêîì ãîñóäàðñòâåííîì óíè-
âåðñèòåòå áûë îòêðûò Íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêèé èíñòèòóò ìàòåìàòèêè
è ìåõàíèêè (ÍÈÈÌÌ), îáúåäèíèâøèé çíà÷èòåëüíóþ ãðóïïó ìàòåìàòè-
êîâ è ìåõàíèêîâ. Çàäà÷àìè èíñòèòóòà, êàê óêàçûâàëîñü â ïîëîæåíèè î
ÍÈÈÌÌ, áûëè îðãàíèçàöèÿ íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêîé ðàáîòû â îáëà-
ñòè ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè è ñîïðèêàñàþùèõñÿ ñ íèìè íàóê, ïîñòàíîâêà
ðàáîò ïî ïðèìåíåíèþ ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè â ïðîìûøëåííîñòè è â
äåëå óêðåïëåíèÿ îáîðîíîñïîñîáíîñòè ÑÑÑÐ, ïîäãîòîâêà íàó÷íûõ è ïå-
äàãîãè÷åñêèõ êàäðîâ ÷åðåç àñïèðàíòóðó è øèðîêàÿ ïîïóëÿðèçàöèÿ íàó÷-
íûõ çíàíèé ïî ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêèì íàóêàì. Äèðåêòîðîì èíñòèòó-
òà áûë íàçíà÷åí ïðîôåññîð Ë.À. Âèøíåâñêèé. Èíñòèòóò â ïåðèîä ñâîåãî
ñóùåñòâîâàíèÿ (äî 1941 ã.) áûë íàïðàâëÿþùèì öåíòðîì íàó÷íîé äåÿòåëü-
íîñòè ìàòåìàòèêîâ è ìåõàíèêîâ óíèâåðñèòåòà. Â ñîñòàâå èíñòèòóòà áûëî
äâà îòäåëà � òåîðåòè÷åñêèé è ïðîèçâîäñòâåííûé.

Â 1935 ã. ÍÈÈÌÌ íà÷àë èçäàâàòü «Èçâåñòèÿ» èíñòèòóòà. Ýòî áûë
ïåðâûé ñïåöèàëüíûé æóðíàë ïî ìàòåìàòèêå è ìåõàíèêå, èçäàâàâøèéñÿ â
Ñèáèðè. Îòâåòñòâåííûì ðåäàêòîðîì «Èçâåñòèé ÍÈÈÌÌ» áûë ïðîôåñ-
ñîð Ô.Ý. Ìîëèí. Áûëî èçäàíî 6 âûïóñêîâ «Èçâåñòèé» è â 1940 ã. âûøåë
îäèí òîì «Òðóäîâ» èíñòèòóòà. Â æóðíàëå îòðàæåíû îñíîâíûå íàïðàâëå-
íèÿ íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêîé äåÿòåëüíîñòè òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ è ìå-
õàíèêîâ òîãî ïåðèîäà: òåîðèÿ ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî, òåî-
ðèÿ ÷èñåë, âîïðîñû ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè è òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè,
íåêîòîðûå çàäà÷è ïðèêëàäíîãî õàðàêòåðà è òåîðèè ïðèáëèæåííûõ âû-
÷èñëåíèé. Êðîìå ðàáîò òîìñêèõ ó÷åíûõ, ðåäàêöèÿ æóðíàëà ïóáëèêîâàëà
òàêæå ðàáîòû ñîâåòñêèõ ó÷åíûõ èç äðóãèõ ãîðîäîâ (À.Í. Êîëìîãîðîâ,
À.ß. Õèí÷èí, Ñ.Ï. Ôèíèêîâ, Ä.À. Ðàéêîâ, Ñ.Í. Áåðíøòåéí, È.È. Ïðèâà-
ëîâ, Í.À. Ñåëèâàíîâ, Í.Ñ. Êîøëÿêîâ è äð.) è èíîñòðàííûõ ó÷åíûõ
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(Ï. Ýðäåø, Ï. Òóðàí, Äæ. Íåéìàí, À. Ýéíøòåéí è äð.). Èçäàíèå ìàòåìà-
òè÷åñêîãî æóðíàëà ñïîñîáñòâîâàëî óñèëåíèþ ñâÿçåé òîìñêèõ ìàòåìàòè-
êîâ ñ äðóãèìè íàó÷íûìè ó÷ðåæäåíèÿìè è êîëëåêòèâàìè ÑÑÑÐ è äðóãèõ
ñòðàí. Ýòîìó æå ñïîñîáñòâîâàëè è íåêîòîðûå äðóãèå ìåðîïðèÿòèÿ. Ãðóï-
ïû òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ ó÷àñòâîâàëè â ðàáîòàõ I (â 1930 ã.) è II (â 1934 ã.)
âñåñîþçíûõ ìàòåìàòè÷åñêèõ ñúåçäîâ. Ãîñòÿìè òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ â ýòè
ãîäû áûëè ôðàíöóçñêèé àêàäåìèê Æ. Àäàìàð â 1936 ã. è ïîëüñêèé ìàòå-
ìàòèê Ê. Çàðàíêåâè÷. Äëÿ ÷òåíèÿ êóðñà ëåêöèé ïî ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçè-
êå â 1933/34 ó÷åáíîì ãîäó áûë ïðèãëàøåí èç Ëåíèíãðàäà ïðîôåññîð
Í.Ñ. Êîøëÿêîâ. Èçâåñòíûé ñîâåòñêèé ìàòåìàòèê ïðîôåññîð Ìîñêîâñêî-
ãî óíèâåðñèòåòà È.È. Ïðèâàëîâ ïðî÷èòàë â Òîìñêå öèêë ëåêöèé ïî âîï-
ðîñàì òåîðèè ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî è îïóáëèêîâàë îáçîð-
íóþ ñòàòüþ â «Èçâåñòèÿõ» ÍÈÈÌÌ.

Ïðîâîäèëàñü çíà÷èòåëüíàÿ ðàáîòà ïî ïîïóëÿðèçàöèè ìàòåìàòè÷åñ-
êèõ çíàíèé. Ñ 1935 ã. â Òîìñêå ñòàëè ïðîâîäèòüñÿ ìàòåìàòè÷åñêèå îëèì-
ïèàäû äëÿ øêîëüíèêîâ. Â ïðîâåäåíèè îëèìïèàä ïðèíèìàëè ó÷àñòèå
âåäóùèå ó÷åíûå-ìàòåìàòèêè Òîìñêà.

Ê ñåðåäèíå 30-õ ãã. â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå îáðàçîâàëàñü çíà÷èòåëü-
íàÿ ãðóïïà ó÷åíûõ ìàòåìàòè÷åñêèõ ñïåöèàëüíîñòåé, âåäóùèõ èíòåíñèâ-
íóþ íàó÷íóþ ðàáîòó. Êðîìå óêàçàííûõ âûøå ïðîôåññîðîâ Ô.Ý. Ìîëè-
íà, Â.À. Ìàëååâà, Ë.À. Âèøíåâñêîãî, Í.Í. Ãîðÿ÷åâà, Ì.Í. Èâàíîâà, â ýòîò
ïåðèîä â Òîìñêå ðàáîòàëè ïðîôåññîðà: À.Ñ. Êîâàíüêî, È.È. ×èñòÿêîâ,
Ñ.Á. Áåðãìàí, Ô. Íåòåð è ýíåðãè÷íàÿ íàó÷íàÿ ìîëîäåæü � äîöåíòû:
Í.Ï. Ðîìàíîâ, Ï.Ï. Êóôàðåâ, Á.À. Ôóêñ, À.À. Òåìëÿêîâ, À.Ê. Ìèíÿòîâ
è äðóãèå. Õîòÿ ïðåáûâàíèå íåêîòîðûõ èç íàçâàííûõ ó÷åíûõ â Òîìñêå áûëî
íåïðîäîëæèòåëüíûì, îíî íàðÿäó ñ äðóãèìè ôàêòàìè ñïîñîáñòâîâàëî ñî-
çäàíèþ ïëîäîòâîðíîé òâîð÷åñêîé îáñòàíîâêè. Ïðåïîäàâàòåëüñêóþ ðà-
áîòó â óíèâåðñèòåòå êðîìå ïåðå÷èñëåííûõ ó÷åíûõ âåëè åùå è äðóãèå ìà-
òåìàòèêè, ñðåäè êîòîðûõ áûëè Ì.È. Ìèíêåâè÷ è À.Ì. Ñïåðàíñêèé.

Ïðîôåññîðà Ñ. Áåðãìàí è Ô. Íåòåð, âûíóæäåííûå ýìèãðèðîâàòü èç
ôàøèñòñêîé Ãåðìàíèè, áûëè ïðèãëàøåíû â Òîìñê â 1934 ã. è ðàáîòàëè
â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå â òå÷åíèå ïî÷òè òðåõ ëåò.

Ñòåôàí Áðîíèñëàâîâè÷ Áåðãìàí (ð. 1897) îêîí÷èë ïîëèòåõíè÷åñêèé
èíñòèòóò â Âåíå, ðàáîòàë â Áåðëèíå. Â Òîìñêå íàõîäèëñÿ â 1934�1936 ãã.,
çàòåì íåêîòîðîå âðåìÿ æèë â Òáèëèñè, ñ 1953 ã. � ïðîôåññîð Ñòàíôîð-
äñêîãî óíèâåðñèòåòà â ÑØÀ. Íàó÷íûå èíòåðåñû Ñ. Áåðãìàíà îòíîñÿò-
ñÿ ê òåîðèè ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî è òåîðèè äèôôåðåí-
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öèàëüíûõ óðàâíåíèé â ÷àñòíûõ ïðîèçâîäíûõ. Â òåîðèè ôóíêöèé äâóõ è
áîëåå êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ âîøëè â òåðìèíîëîãèþ êåðí-ôóíêöèÿ
Áåðãìàíà, èíòåãðàëüíîå ïðåäñòàâëåíèå Áåðãìàíà�Âåéëÿ, ìåòðèêà Áåð-
ãìàíà. Ðóññêèé ïåðåâîä êíèãè Ñ. Áåðãìàíà «Èíòåãðàëüíûå îïåðàòîðû
â òåîðèè ëèíåéíûõ óðàâíåíèé ñ ÷àñòíûìè ïðîèçâîäíûìè» áûë èçäàí â
1964 ã. Â íà÷àëå 70-õ ãã. Ñ. Áåðãìàí ïðèåçæàë â Íîâîñèáèðñê äëÿ ó÷àñ-
òèÿ â íàó÷íîé êîíôåðåíöèè.

Ïðîôåññîð Ôðèö (Ôðèäðèõ) Ìàêñèìèëèàíîâè÷ Í¸òåð ïðèíàäëåæàë
ê ìàòåìàòè÷åñêîé äèíàñòèè. Åãî îòåö, íåìåöêèé ìàòåìàòèê Ìàêñ Í¸òåð
(1844�1921) ìíîãî ëåò áûë ïðîôåññîðîì â Ýðëàíãåíñêîì óíèâåðñèòåòå.
Çàíèìàëñÿ âîïðîñàìè àëãåáðàè÷åñêîé ãåîìåòðèè, ðàçâèâàë òåîðèþ àë-
ãåáðàè÷åñêèõ êðèâûõ â ñâÿçè ñ òåîðèåé àáåëåâûõ èíòåãðàëîâ è îáùóþ
òåîðèþ ïðîñòðàíñòâåííûõ àëãåáðàè÷åñêèõ êðèâûõ è ïîâåðõíîñòåé.

Ñåñòðà Ô. Í¸òåðà Ýììè Í¸òåð (1882�1935) � îäíà èç îñíîâîïîëîæ-
íèêîâ ñîâðåìåííîé àáñòðàêòíîé àëãåáðû. Åé ïðèíàäëåæèò ôóíäàìåí-
òàëüíàÿ òåîðåìà òåîðåòè÷åñêîé ôèçèêè. Â 1928/29 ó÷åáíîì ãîäó ÷èòàëà
êóðñ àáñòðàêòíîé àëãåáðû â Ìîñêîâñêîì óíèâåðñèòåòå.

Ô. Í¸òåð (1884�1941) ìàòåìàòè÷åñêîå îáðàçîâàíèå ïîëó÷èë â Ýðëàí-
ãåíñêîì è Ìþíõåíñêîì óíèâåðñèòåòàõ. Â 1909 ã. çàùèòèë äîêòîðñêóþ
äèññåðòàöèþ «Âðàùàòåëüíûå äâèæåíèÿ øàðà ïî ïîâåðõíîñòè». Çàíè-
ìàÿñü âîïðîñàìè ïðèêëàäíîé ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè, ñîòðóäíè÷àë ñ
ïðîôåññîðàìè Ìþíõåíñêîãî óíèâåðñèòåòà À. Âîññîì è À. Çîììåðôåëü-
äîì. Ïîñëå çàùèòû äèññåðòàöèè ðàáîòàë â Âûñøåì òåõíè÷åñêîì ó÷è-
ëèùå â Êàðëñðóý, ãäå âåë êóðñû òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè è ìàòåìàòè-
êè. Â ãîäû Ïåðâîé ìèðîâîé âîéíû íàõîäèëñÿ â àðìèè. Ñ êîíöà 1922 äî
1934 ã. çàíèìàë äîëæíîñòü ïðîôåññîðà òåîðåòè÷åñêîé ôèçèêè è ïðè-
êëàäíîé ìàòåìàòèêè â Áðåñëàó (Âðîöëàâ). Â Òîìñêå ñ 1 ñåíòÿáðÿ 1934 ã.
Ô. Í¸òåð � ñîòðóäíèê Íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêîãî èíñòèòóòà ìàòåìà-
òèêè è ìåõàíèêè è ïðîôåññîð êàôåäðû ìàòåìàòèêè. Â ïåðâûé ãîä ïðå-
áûâàíèÿ â Òîìñêå Ô. Í¸òåð çàíèìàëñÿ íàó÷íîé äåÿòåëüíîñòüþ è îñâî-
åíèåì ðóññêîãî ÿçûêà. Â 1935 ã. âûåçæàë â Ìîñêâó íà çàñåäàíèå Ìîñ-
êîâñêîãî ìàòåìàòè÷åñêîãî îáùåñòâà, ïîñâÿùåííîå ïàìÿòè åãî ñåñòðû
Ýììè Í¸òåð. Â 1936 ã. áûë ó÷àñòíèêîì Ìåæäóíàðîäíîãî êîíãðåññà
ìàòåìàòèêîâ â Îñëî.

Ñ îñåíè 1935 ã. ÷èòàë êóðñû ëåêöèé ïî ñïåöèàëüíûì âîïðîñàì ìàòå-
ìàòè÷åñêîé ôèçèêè, ìåõàíèêè, òåîðèè ñïåöèàëüíûõ ôóíêöèé, âìåñòå ñ
Ï.Ï. Êóôàðåâûì ïðîâîäèë ñïåöñåìèíàð ñî ñòóäåíòàìè-ìàòåìàòèêàìè.
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Â 1921 ã. Ô. Í¸òåð îïóáëèêîâàë ñòàòüþ ïî òåîðèè ñèíãóëÿðíûõ èí-
òåãðàëüíûõ óðàâíåíèé, ðàñøèðÿþùóþ òåîðèþ èíòåãðàëüíûõ óðàâíå-
íèé Ôðåäãîëüìà. Íàðÿäó ñ èíòåãðàëüíûìè óðàâíåíèÿìè ðàññìàòðèâà-
åòñÿ áîëåå øèðîêèé êëàññ ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ, ïîëó÷èâøèõ íàçâà-
íèå í¸òåðîâûõ îïåðàòîðîâ. Ê ýòîìó êëàññó îïåðàòîðîâ îòíîñÿòñÿ
ëèíåéíûå îïåðàòîðû, ïîðîæäàåìûå îáùèìè êðàåâûìè çàäà÷àìè äëÿ
ýëëèïòè÷åñêèõ óðàâíåíèé. Îñíîâíûå ðåçóëüòàòû ñôîðìóëèðîâàíû â
äâóõ òåîðåìàõ Í¸òåðà, îáîáùàþùèõ èçâåñòíûå òåîðåìû Ôðåäãîëüìà.
Ðàññìîòðåííûé êëàññ ñèíãóëÿðíûõ èíòåãðàëüíûõ óðàâíåíèé íàçûâà-
åòñÿ í¸òåðîâûì. Â Òîìñêå èì áûëè îïóáëèêîâàíû äâå ñòàòüè, îäíà èç
íèõ � ïî ðåêóððåíòíûì ôîðìóëàì ôóíêöèé Áåññåëÿ è Ýðìèòà, äðóãàÿ �
ïî àñèìïòîòè÷åñêèì ôîðìóëàì è ãåîìåòðè÷åñêîé îïòèêå. Ô. Í¸òåðó
ïðèíàäëåæèò ðàçäåë â êíèãå Ô. Ôðàíêà è Ô. Ìèçåñà «Äèôôåðåíöèàëü-
íûå óðàâíåíèÿ â ÷àñòíûõ ïðîèçâîäíûõ ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè», ðóñ-
ñêèé ïåðåâîä êîòîðîé èçäàí â 1936 ã. Ñ íà÷àëà 1936 ã. îí ðàáîòàë íàä
êíèãîé î áåññåëåâûõ ôóíêöèÿõ. 22 ñåíòÿáðÿ 1937 ã. Ô. Í¸òåð áûë àðåñ-
òîâàí è 11 ñåíÿáðÿ 1941 ã. ðàññòðåëÿí â Îðëîâñêîé òþðüìå, ïðè ïîäõî-
äå íåìåöêèõ âîéñê ê ãîðîäó. Â 1989 ã. áûë ðåàáèëèòèðîâàí.

Ñûíîâüÿ Ô. Í¸òåðà Ãåðìàí è Ãîòôðèä áûëè ñòóäåíòàìè Òîìñêîãî óíè-
âåðñèòåòà. Ïîñëå àðåñòà îòöà îíè áûëè âûíóæäåíû âûåõàòü èç ÑÑÑÐ. Ãåð-
ìàí (1912�1990) îêîí÷èë õèìè÷åñêèé ôàêóëüòåò Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà. Ãîò-
ôðèä (ð. 1915) â 1934 ã. ïîñòóïèë íà ïåðâûé êóðñ ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî
ôàêóëüòåòà ïî ñïåöèàëüíîñòè «ìàòåìàòèêà», à îêîí÷èë óíèâåðñèòåò øòàòà
Îãàéî (ÑØÀ) â 1940 ã. è ðàáîòàë â àìåðèêàíñêèõ óíèâåðñèòåòàõ. Ñ 1957 ã. �
ïðîôåññîð Áîñòîíñêîãî, à ñ 1968 ã. � Êîííåêòèêóòñêîãî óíèâåðñèòåòà, ÷ëåí
Àìåðèêàíñêîé àêàäåìèè èñêóññòâ è íàóê. Íàó÷íûå èíòåðåñû îòíîñÿòñÿ ê òåî-
ðèè è ìåòîäîëîãèè íåïàðàìåòðè÷åñêîé ñòàòèñòèêè.

Äëÿ ðîñòà íàó÷íî-ïåäàãîãè÷åñêèõ êàäðîâ è ïîâûøåíèÿ èõ íàó÷íîé
êâàëèôèêàöèè áîëüøîå çíà÷åíèå èìåëî ïîñòàíîâëåíèå Ñîâíàðêîìà
ÑÑÑÐ îá óñòàíîâëåíèè ó÷åíûõ ñòåïåíåé è çâàíèé ñ çàùèòîé êàíäèäàò-
ñêèõ è äîêòîðñêèõ äèññåðòàöèé.

Ñ 1935 ã. Òîìñêîìó ãîñóäàðñòâåííîìó óíèâåðñèòåòó áûëî ïðåäîñòàâ-
ëåíî ïðàâî ïðèåìà ê çàùèòå êàíäèäàòñêèõ è äîêòîðñêèõ äèññåðòàöèé ïî
ðÿäó ñïåöèàëüíîñòåé, â òîì ÷èñëå è ïî ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêèì íàóêàì.
Ïðîôåññîðàì Ô.Ý. Ìîëèíó è Í.Í. Ãîðÿ÷åâó ó÷åíàÿ ñòåïåíü äîêòîðà ôè-
çèêî-ìàòåìàòè÷åñêèõ íàóê áûëà ïðèñóæäåíà ïî ñîâîêóïíîñòè èìåþùèõ-
ñÿ ïå÷àòíûõ ðàáîò áåç çàùèòû äèññåðòàöèé.
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Ñ 1935 ã. ñðåäè ìàòåìàòèêîâ è ìåõàíèêîâ ðàçâåðíóëàñü ðàáîòà ïî
ïîäãîòîâêå è çàùèòå êàíäèäàòñêèõ è äîêòîðñêèõ äèññåðòàöèé. Äàëü-
íåéøåå ðàçâèòèå ïîëó÷èëà è àñïèðàíòóðà êàê îñíîâíàÿ ôîðìà ïîäãî-
òîâêè íàó÷íûõ è ïåäàãîãè÷åñêèõ êàäðîâ âûñøåé êâàëèôèêàöèè.

Â àêòèâíóþ íàó÷íóþ ðàáîòó âêëþ÷àþòñÿ ïî÷òè âñå ñîòðóäíèêè ìà-
òåìàòè÷åñêèõ êàôåäð âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèé Òîìñêà. Ðàáîòû òîì-
ñêèõ ìàòåìàòèêîâ è ìåõàíèêîâ ñòàëè âñå ÷àùå ïóáëèêîâàòüñÿ âî âñåñî-
þçíûõ èçäàíèÿõ, è ÷èñëî ïóáëèêàöèé çíà÷èòåëüíî âîçðîñëî.

Êàôåäðû ñòàëè øèðå è ñìåëåå âîâëåêàòü â íàó÷íóþ ðàáîòó ñòóäåí-
òîâ. Â 1939/40 ó÷åáíîì ãîäó áûëà ïðîâåäåíà ïåðâàÿ ñòóäåí÷åñêàÿ íàó÷-
íàÿ êîíôåðåíöèÿ, à â êîíöå ñëåäóþùåãî ó÷åáíîãî ãîäà ñîñòîÿëàñü 1-ÿ
ãîðîäñêàÿ íàó÷íî-òåõíè÷åñêàÿ ñòóäåí÷åñêàÿ êîíôåðåíöèÿ. Àêòèâíî
ðàáîòàëè ñòóäåí÷åñêèå íàó÷íûå êðóæêè è ñåìèíàðû.

Â 30-å ãã. âñå áîëüøåå ðàçâèòèå ïîëó÷àþò êîëëåêòèâíûå ôîðìû íà-
ó÷íîé ðàáîòû. Îáúåäèíÿþùèìè öåíòðàìè ñòàíîâÿòñÿ ñåìèíàðû.

Áîëüøàÿ ãðóïïà òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ îáúåäèíèëàñü â ñåìèíàðå ïî
àíàëèòè÷åñêèì ôóíêöèÿì ïîä ðóêîâîäñòâîì ïðîôåññîðà Ñ.Á. Áåðãìà-
íà. Â ïðîãðàììó ñåìèíàðà âõîäèëî èçó÷åíèå íåêîòîðûõ ïðîáëåì òåî-
ðèè ôóíêöèé äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ è ïðèëîæåíèÿ òåîðèè ôóí-
êöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî ê âîïðîñàì ïðèêëàäíîé ìàòåìàòèêè
(àýðîìåõàíèêà, òåîðèÿ óïðóãîñòè).

Äåÿòåëüíîñòü òîìñêîãî ñåìèíàðà ïî òåîðèè ôóíêöèé äâóõ êîìïëåê-
ñíûõ ïåðåìåííûõ â 1935/36 ó÷åáíîì ãîäó ïîëîæèëà íà÷àëî èññëåäîâà-
íèÿì ñîâåòñêèõ ìàòåìàòèêîâ ïî òåîðèè ôóíêöèé äâóõ è ìíîãèõ êîìï-
ëåêñíûõ ïåðåìåííûõ.

Ïîä ðóêîâîäñòâîì ïðîôåññîðà Ô.Ý. Ìîëèíà ðàáîòàë ñåìèíàð ïî
äèôôåðåíöèàëüíûì óðàâíåíèÿì ñ ó÷àñòèåì, ãëàâíûì îáðàçîì, ñîòðóä-
íèêîâ ïåäàãîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà.

§ 8

Èíòåðåñû òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ â íà÷àëå 30-õ ãã. ê âîïðîñàì äèôôå-
ðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé íàøëè âûðàæåíèå â ðÿäå ðàáîò, îïóáëèêîâàí-
íûõ â «Èçâåñòèÿõ ÍÈÈÌÌ». Â ñòàòüå Å.Í. Àðàâèéñêîé [153] èçó÷àþò-
ñÿ ñâîéñòâà èíòåãðàëîâ äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé, èíòåãðèðóþùèõ-
ñÿ â êâàäðàòóðàõ, ðàññìàòðèâàåòñÿ äèôôåðåíöèàëüíîå óðàâíåíèå
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( )( ), ,ë ,y F x y x′ =

ãäå λ(x) � ïðîèçâîëüíàÿ ôóíêöèÿ îò õ.
Äëÿ èçó÷åíèÿ èíòåãðàëîâ ýòîãî óðàâíåíèÿ ââîäÿòñÿ äâå èíòåãðàëü-

íûå îïåðàöèè ðàçëè÷íûõ ïîðÿäêîâ, ÷åðåç êîòîðûå âûðàæàåòñÿ èíòåã-
ðàë ðàññìàòðèâàåìîãî äèôôåðåíöèàëüíîãî óðàâíåíèÿ. Â ðåçóëüòàòå
èññëåäîâàíèÿ ïîëó÷åíî âûðàæåíèå èíòåãðàëüíîãî óðàâíåíèÿ ñ ïîìî-
ùüþ äâóõ îïåðàöèé � ïåðâîãî ïîðÿäêà I

1
 è âòîðîãî ïîðÿäêà I

2
 â âèäå

.1

2
IeIy −=

Â ðàáîòå [230] Í.Â. Îðàíñêîé èíòåãðèðîâàíèå ëèíåéíîãî äèôôåðåíöè-
àëüíîãî óðàâíåíèÿ Ñïàððå

( ) ( ) ( )2á áqy f x y x y F x′′ ′+ + ϕ =

câîäèòñÿ ê ðåøåíèþ èíòåãðàëüíîãî óðàâíåíèÿ òèïà Âîëüòåððà. Îáùèé
èíòåãðàë èñõîäíîãî óðàâíåíèÿ ïîëó÷åí â âèäå

( ) ( ) ( ) ( )
0

1
á, , .

á

x

x

y x x x t v t dt= ν + Γ∫
Ðàáîòà Í.Â. Îðàíñêîé áûëà âûïîëíåíà â ñåìèíàðå Ô.Ý. Ìîëèíà ïî

äèôôåðåíöèàëüíûì óðàâíåíèÿì.
Äîöåíò À.Ê. Ìèíÿòîâ â ðàáîòå [224] ïðîâåë ñðàâíèòåëüíîå èññëåäî-

âàíèå äèôôåðåíöèàëüíûõ è ðàçíîñòíûõ óðàâíåíèé, â êîòîðîì ïîëó÷å-
íà ôîðìóëà äëÿ äèñêðåòíîãî è àíàëèòè÷åñêîãî ðåøåíèÿ ðàçíîñòíûõ
óðàâíåíèé è ñèñòåì ðàçíîñòíûõ óðàâíåíèé. Ïîëó÷åííàÿ ôîðìóëà ïðåä-
ñòàâëÿåò íåêîòîðóþ àíàëîãèþ ñ ôîðìóëîé Ìàêëîðåíà�Ýéëåðà, äàþ-
ùåé ðåøåíèå ïðîñòåéøåãî ðàçíîñòíîãî óðàâíåíèÿ. Ïðè äèñêðåòíîé
ïîñòàíîâêå çàäà÷è ðåøåíèÿ ðàçíîñòíîãî óðàâíåíèÿ ïðèõîäèòñÿ íàõî-
äèòü ñóììó êîíå÷íîãî ÷èñëà çíà÷åíèé ôóíêöèè, àðãóìåíòû êîòîðîé
ñîñòàâëÿþò àðèôìåòè÷åñêóþ ïðîãðåññèþ. Ïðè áîëåå îáùåé ïîñòàíîâ-
êå âîïðîñà çàäà÷à ïðèâîäèòñÿ ê ðåøåíèþ ôóíêöèîíàëüíîãî óðàâíåíèÿ
ñ äâóìÿ ïåðåìåííûìè. Â ïîñëåäíåì ñëó÷àå äëÿ îïðåäåëåííîñòè ðåøå-
íèÿ îêàçûâàåòñÿ íåîáõîäèìûì ïîä÷èíèòü èñêîìîå ðåøåíèå äîïîëíè-
òåëüíûì óñëîâèÿì, íàïðèìåð ïîòðåáîâàòü, ÷òîáû ðåøåíèå áûëî àíà-
ëèòè÷åñêèì. Ðåøåíèå îáùåãî ðàçíîñòíîãî óðàâíåíèÿ ïåðâîãî ïîðÿäêà
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( ) ( ) ( )ù,ù ,ù ù , ,ùy x y x x y x+ − = ϕ   

èùåòñÿ â âèäå ðÿäà, ðàñïîëîæåííîãî ïî ñòåïåíÿì ω:

( ) ( ) ( ) ( )
2

1 2

ù ù
,ù ç ç ç �,

1 1 2
y x x x x= + + +

⋅

äëÿ ôóíêöèé η(x), η
1
(x), η

2
(x), � óêàçûâàþòñÿ ñîîòíîøåíèÿ, ïî êîòî-

ðûì âîçìîæíî íàõîæäåíèå ýòèõ ôóíêöèé. Äëÿ ñóììèðîâàíèÿ ïîëó÷à-
þùèõñÿ ðÿäîâ òèïà Ìàêëîðåíà�Ýéëåðà ïðèìåíÿåòñÿ ìåòîä Áîðåëÿ äëÿ
ñóììèðîâàíèÿ ðàñõîäÿùèõñÿ ðÿäîâ.

Âñå ýòè ðàáîòû ñâÿçàíû ñ ïðàêòè÷åñêèì ðåøåíèåì äèôôåðåíöèàëü-
íûõ è ðàçíîñòíûõ óðàâíåíèé è èìåþò ïðèêëàäíîå çíà÷åíèå. À.Ê. Ìè-
íÿòîâ çàíèìàëñÿ òàêæå âîïðîñàìè èíòåðïîëèðîâàíèÿ ôóíêöèé. Â ðà-
áîòå, îïóáëèêîâàííîé â «Ìàòåìàòè÷åñêîì ñáîðíèêå» [225], îí ïîëó-
÷èë íåñêîëüêî íîâûõ èíòåðïîëÿöèîííûõ ôîðìóë, èñõîäÿ èç îáùèõ
ñîîáðàæåíèé îá èñòî÷íèêå èíòåðïîëÿöèîííûõ ôîðìóë. Ñ ïîìîùüþ
ñèììåòðè÷åñêîé ôóíêöèè äâóõ àðãóìåíòîâ Ψ(ξ, x) îí ñîñòàâëÿåò ëè-
íåéíóþ êîìáèíàöèþ

( ) ( ) ( )1 1, … , ,n nl x L x x L x x= Ψ + + Ψ

â êîòîðîé êîýôôèöèåíòû L
i
 ïîäáèðàþòñÿ òàê, ÷òîáû â òî÷êàõ õ

i
 çíà÷å-

íèÿ l(õ) ñîâïàäàëè ñî çíà÷åíèÿìè äàííîé ôóíêöèè. Ïîçäíåå èì áûëè
ðàññìîòðåíû èíòåðïîëÿöèîííûå çàäà÷è äëÿ ôóíêöèé ìíîãèõ êîìïëåê-
ñíûõ ïåðåìåííûõ. Ïîëó÷åííûé èíòåðïîëÿöèîííûé ðÿä îêàçàëñÿ îä-
íîâðåìåííî è ðàçëîæåíèåì ôóíêöèè ïî îðòîãîíàëüíûì ôóíêöèÿì.

Â ðàáîòàõ 1934 ã., îïóáëèêîâàííûõ â «Ìàòåìàòè÷åñêîì ñáîðíèêå» [226]
è «Òðóäàõ Âòîðîãî Âñåñîþçíîãî ìàòåìàòè÷åñêîãî ñúåçäà», À.Ê. Ìèíÿ-
òîâ èññëåäîâàë îñòàòî÷íûå ÷ëåíû ïðè ïðèáëèæåííîì âû÷èñëåíèè îïðå-
äåëåííûõ èíòåãðàëîâ. Îöåíêà îñòàòî÷íîãî ÷ëåíà äàíà èì ÷åðåç âåðõíþþ
ãðàíèöó çíà÷åíèé íåêîòîðîãî ëèíåéíîãî äèôôåðåíöèàëüíîãî âûðàæåíèÿ
(â îáû÷íûõ ôîðìóëàõ ïðèáëèæåííîãî èíòåãðèðîâàíèÿ èñïîëüçóåòñÿ òîëü-
êî ãðàíèöà äëÿ ïðîèçâîäíîé âûñøåãî ïîðÿäêà). Â 1937 ã. À.Ê. Ìèíÿòîâ
ñòàë æåðòâîé íåîáîñíîâàííîé ðåïðåññèè.

Â ñòàòüÿõ À.À. Òåìëÿêîâà, ðàáîòàâøåãî â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå â
1933�1938 ãã., ðàññìîòðåíû íåêîòîðûå âîïðîñû èíòåãðàëüíûõ óðàâíå-
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íèé. Â ñòàòüå [257] äëÿ îñîáîãî èíòåãðàëüíîãî óðàâíåíèÿ òèïà Âîëü-
òåððà äîêàçàíî ñóùåñòâîâàíèå ðåøåíèÿ ýôôåêòèâíûì ñïîñîáîì åãî
ïîëó÷åíèÿ. Îñîáåííîñòüþ îäíîðîäíîãî èíòåãðàëüíîãî óðàâíåíèÿ ðàñ-
ñìàòðèâàåìîãî òèïà ÿâëÿåòñÿ ñóùåñòâîâàíèå ñîáñòâåííûõ ðåøåíèé ñ
íåïðåðûâíûì ñïåêòðîì. Îòìå÷åíà ñâÿçü ðàññìàòðèâàåìîãî èíòåãðàëü-
íîãî óðàâíåíèÿ ñ îñîáûì ëèíåéíûì äèôôåðåíöèàëüíûì óðàâíåíèåì,
êîòîðîå â îêðåñòíîñòè îñîáîé òî÷êè äîïóñêàåò ïðàâèëüíûå ðåøåíèÿ.
ßäðî èçó÷àåìîãî èíòåãðàëüíîãî óðàâíåíèÿ èìååò âèä

sx

s 1





Φ ,

ïðè÷åì

( )
1

0

kz z dz−Φ∫
äëÿ k  ≥  0 ñóùåñòâóåò.

Â äâóõ äðóãèõ ñòàòüÿõ [258, 259] ðàññìàòðèâàþòñÿ íåëèíåéíûå èí-
òåãðàëüíûå óðàâíåíèÿ òèïà Ôðåäãîëüìà. Äëÿ íåëèíåéíîãî èíòåãðàëü-
íîãî óðàâíåíèÿ âèäà

( ) ( ) ( )( )ë , ,x K x s f s s dsϕ = ϕ∫
äîêàçàíî ñóùåñòâîâàíèå åäèíñòâåííîãî îáðàùàþùåãîñÿ â íóëü ïðè
λ = 0 ðåøåíèÿ ñ äîñòàòî÷íî ìàëûì êðóãîì ñõîäèìîñòè ïðè âûïîëíå-
íèè óñëîâèÿ Ëèïøèöà.
Êðîìå òîãî, ðàññìàòðèâàåìîå èíòåãðàëüíîå óðàâíåíèå ìîæåò èìåòü è
îñîáûå ðåøåíèÿ, îáðàùàþùèåñÿ â áåñêîíå÷íîñòü ïðè  λ = 0. Òàêîé ïîä-
õîä ê íåëèíåéíûì èíòåãðàëüíûì óðàâíåíèÿì áûë íîâûì. Â ðàáîòå
1938 ã. [259] À.À. Òåìëÿêîâûì ðàññìîòðåíî íåëèíåéíîå èíòåãðàëüíîå
óðàâíåíèå âèäà

( )( ) ( )ë , , ,

b

a

F x s s ds f xϕ =∫
äëÿ êîòîðîãî ïðè íåêîòîðûõ äîïîëíèòåëüíûõ ïðåäïîëîæåíèÿõ äîêà-
çàíî ñóùåñòâîâàíèå ðåøåíèÿ, ñòðåìÿùåãîñÿ ê íóëþ ïðè ñòðåìëåíèè λ
ê íóëþ, à òàêæå ðåøåíèÿ ñ èíòåãðèðóåìûì êâàäðàòîì ïðè äîñòàòî÷íî
ìàëîì |λ|.



57

2. Ðàçâèòèå ìàòåìàòèêè â Òîìñêå ñ 1917 ïî 1945 ã.

À.À. Òåìëÿêîâ çàíèìàëñÿ è íåêîòîðûìè âîïðîñàìè òåîðèè ãàðìî-
íè÷åñêèõ ôóíêöèé òðåõ ïåðåìåííûõ. Â 1935 ã. èì îïóáëèêîâàíû äâå
ðàáîòû [260, 261] ïî ïðîáëåìå ðîñòà ãàðìîíè÷åñêèõ ôóíêöèé òðåõ ïå-
ðåìåííûõ. Èññëåäîâàíèÿ ïî ýòèì âîïðîñàì áûëè èì ïðîäîëæåíû ïîñ-
ëå îòúåçäà èç Òîìñêà â ïåðèîä åãî ðàáîòû â Ïåðìñêîì óíèâåðñèòåòå è
Ìîñêîâñêîì îáëàñòíîì ïåäàãîãè÷åñêîì èíñòèòóòå. À.À. Òåìëÿêîâ áûë
îäíèì èç àêòèâíûõ ó÷àñòíèêîâ òîìñêîãî ñåìèíàðà ïî àíàëèòè÷åñêèì
ôóíêöèÿì äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ â íà÷àëüíûé ïåðèîä ñóùå-
ñòâîâàíèÿ ñåìèíàðà.

Èññëåäîâàíèÿ òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ ïî ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêå â ñå-
ðåäèíå 30-õ ãã. ïðåäñòàâëåíû ðàáîòàìè Ô. Í¸òåðà, Ã.À. Áþëåðà,
Ã.Í. Êîðæàâèíà. Â îäíîé èç ðàáîò Ô. Í¸òåðà, îïóáëèêîâàííîé â «Èçâå-
ñòèÿõ ÍÈÈÌÌ», ðåêóððåíòíûå ôîðìóëû äëÿ ôóíêöèé Áåññåëÿ è Ýðìèòà
ïîëó÷åíû èç äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé â ÷àñòíûõ ïðîèçâîäíûõ, ñî-
îòâåòñòâóþùèõ ýòèì ôóíêöèÿì. Òàêîé ïîäõîä ïîçâîëÿåò ïîëîæèòü ðå-
êóððåíòíûå ôîðìóëû â îñíîâó ïîñòðîåíèÿ òåîðèè ñîîòâåòñòâóþùèõ ôóí-
êöèé, íå îáðàùàÿñü ê îáûêíîâåííûì äèôôåðåíöèàëüíûì óðàâíåíèÿì ýòèõ
ôóíêöèé èëè èõ ïðåäñòàâëåíèÿì ñ ïîìîùüþ ðÿäîâ èëè èíòåãðàëüíûõ âû-
ðàæåíèé. Â ñòàòüå Ô. Í¸òåðà [228] «Àñèìïòîòè÷åñêèå ôîðìóëû è ãåîìåò-
ðè÷åñêàÿ îïòèêà» äàíî ðåøåíèå îäíîé çàäà÷è èç òåîðèè äèôðàêöèè (ðàñ-
õîäÿùàÿñÿ öèëèíäðè÷åñêàÿ âîëíà) â èíòåãðàëüíîì âèäå ñ èñïîëüçîâàíè-
åì àñèìïòîòè÷åñêèõ ôîðìóë Äåáàÿ äëÿ öèëèíäðè÷åñêèõ ôóíêöèé.
Èññëåäîâàíèå ïåðâîãî ïðèáëèæåíèÿ ðåøåíèÿ ïîñòàâëåííîé çàäà÷è îá-
íàðóæèâàåò ñâÿçü ðåøåíèÿ ñ ãåîìåòðè÷åñêîé îïòèêîé. Âû÷èñëåíèå äèô-
ôåðåíöèàëüíîãî ïîëÿ äëÿ îñâåùåííîé îáëàñòè ïðîâîäèòñÿ ïî ñïîñîáó
ñåäëîîáðàçíîé òî÷êè, à äëÿ òåíåâîé îáëàñòè âû÷èñëåíèå âîçìîæíî òîëü-
êî ïî ìåòîäó èíòåãðàëüíûõ âû÷åòîâ.

Ã.À. Áþëåð â ñâÿçè ñ ðåøåíèåì âîëíîâîãî óðàâíåíèÿ äëÿ ýëëèïòè-
÷åñêîãî öèëèíäðà èçó÷àë èíòåãðàëüíîå ïðåäñòàâëåíèå ôóíêöèé Ìàòüå.
Äëÿ íàõîæäåíèÿ ÿäðà èíòåãðàëüíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ ôóíêöèé Ìàòüå
àâòîð ïîëüçóåòñÿ íåêîòîðîé àíàëîãèåé èçó÷àåìûõ ôóíêöèé ñ öèëèíä-
ðè÷åñêèìè, êîòîðûå ìîãóò áûòü ïîëó÷åíû êàê ïðåäåëüíûå ñëó÷àè ôóí-
êöèé Ìàòüå. Ñïåöèàëüíî ðàññìàòðèâàåòñÿ ïåðèîäè÷åñêîå ðåøåíèå óðàâ-
íåíèé Ìàòüå. Óêàçàííûå èññëåäîâàíèÿ ôóíêöèé Ìàòüå ñîñòàâèëè ñî-
äåðæàíèå äèññåðòàöèè Ã.À. Áþëåðà íà ñòåïåíü êàíäèäàòà ôè-
çèêî-ìàòåìàòè÷åñêèõ íàóê, çàùèùåííîé â 1941 ã. Îïóáëèêîâàíèå ðà-
áîòû çàäåðæàëîñü äî 1946 ã.
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Ã.Í. Êîðæàâèí ðàññìàòðèâàë çàäà÷ó î ðàñïðîñòðàíåíèè ýëåêòðè÷åñ-
êîãî òîêà â çåìëå, ïðèìåíÿÿ òî÷íûé è ïðèáëèæåííûé ìåòîäû ðåøå-
íèÿ. Ïðèáëèæåííûé ðåçóëüòàò ïîëó÷àåòñÿ ïðè ðåøåíèè çàäà÷è ñ ïîìî-
ùüþ èíòåãðàëüíîãî óðàâíåíèÿ ìåòîäîì Í¸òåðà. Ðåøåíèå çàäà÷è êàê
êðàåâîé çàäà÷è äëÿ äèôôåðåíöèàëüíîãî óðàâíåíèÿ ïîçâîëÿåò ïîëó÷èòü
òî÷íûé ðåçóëüòàò. Äëÿ ðåøåíèÿ äàíî èíòåãðàëüíîå ïðåäñòàâëåíèå ñ
èñïîëüçîâàíèåì ôóíêöèé Áåññåëÿ è Õàíêåëÿ. Ñðàâíåíèå ïîëó÷åííûõ
äâóìÿ ñïîñîáàìè ðåçóëüòàòîâ ïîêàçûâàåò, ÷òî ïðè äîñòàòî÷íî áîëü-
øîì ðàññòîÿíèè îò ïðîâîäíèêà ðåçóëüòàòû ñîâïàäàþò.

Â 1935 ã. áûëè îïóáëèêîâàíû äâå ñòàòüè Ñ. Áåðãìàíà îá èçãèáå ïðÿ-
ìîóãîëüíîé ïëàñòèíêè.

Ê ýòîìó æå êðóãó ðàáîò ïðèìûêàþò ðàííèå èññëåäîâàíèÿ Ï.Ï. Êó-
ôàðåâà ïî òåîðèè óïðóãîñòè, â êîòîðûõ ìåòîäàìè òåõíè÷åñêîé òåîðèè
óïðóãîñòè ïðîèçâîäèòñÿ âû÷èñëåíèå äàâëåíèé ìåæäó ÷àñòÿìè ìíîãî-
ïëàñòèí÷àòîé áàëêè è ñðåçàþùèõ ñèë, äåéñòâóþùèõ ïðè èçãèáå íà ýëåê-
òðîñâàðî÷íûé øîâ.

Â 1935 ã. Ï.Ï. Êóôàðåâ çàùèòèë êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ «Ê âîï-
ðîñó î êðó÷åíèè è èçãèáå ñòåðæíåé ïîëèãîíàëüíîãî ñå÷åíèÿ», â êîòî-
ðîé èñïîëüçóåò äëÿ ðåøåíèÿ ïîñòàâëåííîé çàäà÷è àïïàðàò òåîðèè àíà-
ëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé.

Ïî òåîðèè óïðóãîñòè áûëà âûïîëíåíà êàíäèäàòñêàÿ äèññåðòàöèÿ
Å.Ä. Òîìèëîâà, çàùèùåííàÿ â 1937 ã.

Â ðàáîòàõ Ì.Ñ. Ãîðîõîâà, îïóáëèêîâàííûõ â 1938�1940 ãã. â «Èçâå-
ñòèÿõ» è «Òðóäàõ» ÍÈÈÌÌ, ïðîâåäåíî èññëåäîâàíèå äèôôåðåíöèàëü-
íûõ óðàâíåíèé. Â íåáîëüøîé çàìåòêå [177] Ì.Ñ. Ãîðîõîâ ðàññìîòðåë
ñâÿçü ãðàôè÷åñêîãî ìåòîäà èíòåãðèðîâàíèÿ ñ ÷èñëåííûì.

Â 1928�1934 ãã. ïî ñîâìåñòèòåëüñòâó ñîñòîÿë ïðîôåññîðîì ïî êà-
ôåäðå ìàòåìàòèêè ïðîôåññîð Òîìñêîãî òåõíîëîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà
Ãåîðãèé Âëàäèìèðîâè÷ Òðàïåçíèêîâ (1891�1937), à ñ îòêðûòèåì ÍÈ-
ÈÌÌ â 1932 ã. îí ñòàë çàâåäóþùèì ñåêòîðîì ìåõàíèêè ýòîãî èíñòè-
òóòà, â êîòîðîì ðàçðàáàòûâàëèñü òåìû ðàñ÷åòíîãî õàðàêòåðà. Ïðè-
âëå÷åíèå Ã.Â. Òðàïåçíèêîâà ê ðàáîòå â óíèâåðñèòåòå áûëî ñâÿçàíî ñ
ââåäåíèåì â ó÷åáíûå ïëàíû ðÿäà òåõíè÷åñêèõ êóðñîâ â ïåðèîä èíäóñò-
ðèàëèçàöèè ñòðàíû. Íåêîòîðîå âðåìÿ ôàêóëüòåò íàçûâàëñÿ ôèçèêî-
ìåõàíè÷åñêèì.
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§ 9

Àëãåáðàè÷åñêèå èññëåäîâàíèÿ òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ â ðàññìàòðè-
âàåìûé ïåðèîä îòðàæåíû â ðàáîòàõ Ô.Ý. Ìîëèíà è Â.À. Ìàëååâà. Êðî-
ìå òîãî, Á.À. Ôóêñ â ñâîèõ ðàííèõ ðàáîòàõ ðàññìàòðèâàë íåêîòîðûå
âîïðîñû òåîðèè àëãåáð Ëè. Äâå ñòàòüè ïî ýòèì âîïðîñàì áûëè îïóáëè-
êîâàíû èì â Òîìñêå. Â ñòàòüå «Î ïðåîáðàçîâàíèÿõ, îñòàâëÿþùèõ äàí-
íóþ ãðóïïó èíâàðèàíòíîé» [277] èçó÷àþòñÿ âíåøíèå àâòîìîðôèçìû
ãðóïïû. Ïîëó÷åííûå ðåçóëüòàòû îòíîñÿòñÿ ê ãðóïïå íàèáîëåå îáùåãî
òèïà, êîòîðàÿ ìîæåò íå áûòü íè ïîëóïðîñòîé, íè èíòåãðàáåëüíîé, êàê
ýòî èìåëî ìåñòî â èññëåäîâàíèÿõ Ý. Êàðòàíà. Äåòàëüíî èçó÷åíû âíå-
øíèå äèôôåðåíöèðîâàíèÿ àëãåáð Ëè. Îñíîâíûå ðåçóëüòàòû èññëåäî-
âàíèÿ ñôîðìóëèðîâàíû â âèäå ÷åòûðåõ òåîðåì. Ïðèâåäåì ôîðìóëèðîâ-
êè ïåðâîé è ÷åòâåðòîé òåîðåì:

Òåîðåìà 1. Åñëè Zf � ïðåîáðàçîâàíèå, îñòàâëÿþùåå ãðóïïó G èíâà-
ðèàíòíîé, íå ñâîäÿùååñÿ ê ñîåäèíåíèþ êàêîãî-íèáóäü ïðåîáðàçîâàíèÿ
ñ ïðåîáðàçîâàíèåì, ïåðåñòàíîâî÷íûì ñ G, ñêîáêè (Z, x

k
) ìîãóò çàâè-

ñåòü òîëüêî îò òåõ ïðåîáðàçîâàíèé G, êîòîðûå îïðåäåëÿþòñÿ ïðèðàâ-
íèâàíèåì íóëþ òåõ ëèíåéíûõ ôîðì èç l, îò êîòîðûõ ñóùåñòâåííî çàâè-
ñèò õàðàêòåðèñòè÷åñêèé îïðåäåëèòåëü ãðóïïû G.

Òåîðåìà 4. Ïðåîáðàçîâàíèÿ íåêîòîðîé íåèíòåãðàáåëüíîé ãðóïïû,
íå âõîäÿùèå â åå ÿäðî, îáðàçóþò ñàìè èíòåãðàáåëüíóþ ãðóïïó ïî ìî-
äóëþ íåêîòîðîé «íóëåâîé» ïîäãðóïïû ðàíãà ÿäðà, êîììóòàòèâíîé ñ
ïðåîáðàçîâàíèÿìè ïîëóïðîñòîé ïîäãðóïïû âñåé ãðóïïû, ñ íåé èçîìîð-
ôíîé. Åñëè ñåðèè Êàðòàíà, íà êîòîðûå ðàñïàäàþòñÿ ïðåîáðàçîâàíèÿ
íàèáîëåå èíâàðèíòíîé ïîäãðóïïû ðàíãà ÿäðà, òàêîâû, ÷òî êàæäîå ïðå-
îáðàçîâàíèå ýòîé ïîäãðóïïû, íå âõîäÿùåå â íóëåâóþ ãðóïïó, ïðèíàä-
ëåæèò ê êàêîé-íèáóäü îäèíàðíîé ñåðèè, òî ýòà íóëåâàÿ ïîäãðóïïà ñî-
âïàäàåò ñ öåíòðîì ÿäðà.

Ïðîâåäåííîå èññëåäîâàíèå ïîçâîëÿåò âûñêàçàòü è ðÿä ïîáî÷íûõ ðå-
çóëüòàòîâ, îòíîñÿùèõñÿ ê êîìïîçèöèè ïðåîáðàçîâàíèé è âîçìîæíîñòè
ïðåâðàùåíèÿ öåíòðàëüíûõ ïðåîáðàçîâàíèé ãðóïïû G â íåöåíòðàëüíûå
ïðåîáðàçîâàíèÿ ðàñøèðåííîé ãðóïïû. Âî âòîðîé ñòàòüå [278] äàåòñÿ îáîá-
ùåíèå îäíîé òåîðåìû Ñ. Ëè, êàñàþùåéñÿ âîïðîñà îá îïðåäåëåíèè ïðå-
îáðàçîâàíèé, ïåðåñòàíîâî÷íûõ ñ ïðåîáðàçîâàíèÿìè äàííîé ãðóïïû.

Â ñòàòüå Á.À. Ôóêñà ðåçóëüòàò Ñ. Ëè îáîáùàåòñÿ íà ïðåîáðàçîâà-
íèÿ, îñòàâëÿþùèå äàííóþ ãðóïïó èíâàðèàíòíîé. Îáîáùåíèå ïîëó÷à-
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åòñÿ â èòîãå èçó÷åíèÿ ðåøåíèé äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé, îïðåäå-
ëÿþùèõ àâòîìîðôèçìû ãðóïïû ïðåîáðàçîâàíèé.

Èç ãåîìåòðè÷åñêèõ ðàáîò, âûïîëíåííûõ òîìñêèìè ìàòåìàòèêàìè â
ïåðâîé ïîëîâèíå 30-õ ãã., îòìåòèì îïóáëèêîâàííóþ â 1935 ã. ñòàòüþ
[250] Â.À. Ñîêîëîâîé îá èçãèáàíèè ìèíèìàëüíîé ïîâåðõíîñòè ïåðåíî-
ñà. Ýòà ñòàòüÿ ïðîäîëæàåò åå áîëåå ðàííèå ðàáîòû, âûïîëíåííûå â ãåî-
ìåòðè÷åñêîì ñåìèíàðå Ô.Ý. Ìîëèíà. Â ðàáîòå ïîêàçàíî, ÷òî ïîâåðõ-
íîñòü Ýííåïåðà åñòü ðåçóëüòàò èçãèáàíèÿ ïîâåðõíîñòè Øåðêà. Ïðîâå-
äåíî òàêæå èññëåäîâàíèå ïëîñêèõ ñå÷åíèé ïîâåðõíîñòè Ýííåïåðà.
Èññëåäîâàíèÿ Â.À. Ñîêîëîâîé ïî òåîðèè ìèíèìàëüíûõ ïîâåðõíîñòåé
ïåðåíîñà ñîñòàâèëè åå êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ, çàùèùåííóþ â
1941 ã. Ïî÷òè îäíîâðåìåííî áûëà çàùèùåíà äðóãàÿ êàíäèäàòñêàÿ äèñ-
ñåðòàöèÿ Ë.Ñ. Ôðåéìàí (Áîãîñëîâñêîé) ïî äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåò-
ðèè íà òåìó «Îá îäíîé ñèñòåìå ìèíèìàëüíûõ ïîâåðõíîñòåé», çàâåð-
øèâøàÿ èññëåäîâàíèÿ, î êîòîðûõ óæå áûëî íàïèñàíî âûøå.

Çäåñü ìîæíî óïîìÿíóòü îá èçäàííûõ â Òîìñêå êíèãå À.À. Ñàâåëîâà
îá àôôèííûõ ïðåîáðàçîâàíèÿõ (1937) [239], èìåþùåé õàðàêòåð ó÷åáíî-
ãî ïîñîáèÿ, è î ñïðàâî÷íèêå ïî êðèâûì ëèíèÿì «Çàìå÷àòåëüíûå êðè-
âûå» (1938) [240]. Â êíèãå ïðîâåäåíî ñèñòåìàòè÷åñêîå èññëåäîâàíèå áîëü-
øîãî ÷èñëà êðèâûõ, ðàññìîòðåíû ðàçëè÷íûå ñïîñîáû èõ ïîñòðîåíèÿ è
ïðèìåíåíèÿ â ìåõàíèêå, ôèçèêå è òåõíèêå. Âïîñëåäñòâèè àíàëîãè÷íàÿ
êíèãà À.À. Ñàâåëîâà áûëà èçäàíà â Ìîñêâå.

§ 10

Ñ ïðåáûâàíèåì â Òîìñêå â 1935�1936 ãã. ïðîôåññîðà À.Ñ. Êîâàíü-
êî ñâÿçàíî ïîÿâëåíèå ðàáîò ïî òåîðèè ôóíêöèé äåéñòâèòåëüíîãî ïå-
ðåìåííîãî.

À.Ñ. Êîâàíüêî äî ïðèåçäà â Òîìñê ïîñëå îêîí÷àíèÿ Ìîñêîâñêîãî
óíèâåðñèòåòà ðàáîòàë â Àçåðáàéäæàíñêîì è Ëåíèíãðàäñêîì óíèâåðñè-
òåòàõ, èìåë áîëüøîå ÷èñëî íàó÷íûõ òðóäîâ ïî òåîðèè ôóíêöèé, òåîðèè
èíòåãðàëà è òåîðèè ïî÷òè ïåðèîäè÷åñêèõ ôóíêöèé. Â ðàáîòàõ, îòíîñÿ-
ùèõñÿ ê ïåðèîäó åãî ïðåáûâàíèÿ â Òîìñêå, ïðîäîëæàþòñÿ èññëåäîâà-
íèÿ ïî óêàçàííûì íàïðàâëåíèÿì. Â ñòàòüå «Î íåêîòîðûõ âèäàõ ñõîäè-
ìîñòè ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé ôóíêöèé îäíîé äåéñòâèòåëüíîé ïåðåìåí-
íîé íà (� ∞ , + ∞ )» [195] À.Ñ. Êîâàíüêî ðàññìàòðèâàåò äâà âèäà
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ñõîäèìîñòè ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ôóíêöèé. Ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {f
n
(x)}

ñõîäèòñÿ «S ïî ìåðå», åñëè êàê áû íè áûëî ìàëî ïîëîæèòåëüíîå ÷èñëî
ε > 0 (ε < 1) è êàêîâî áû íè áûëî ÷èñëî l > 0, ñóùåñòâóåò òàêîå ÷èñëî
N > 0, ÷òî èìååò ìåñòî íåðàâåíñòâî

( ) ( ) ån p nf x f x+ − <

ïðè âñÿêîì n > N è ïðè ëþáîì p äëÿ âñåõ çíà÷åíèé õ, èñêëþ÷àÿ, áûòü
ìîæåò, ìíîæåñòâà E

n, n + p
, ñðåäíÿÿ ïëîòíîñòü êîòîðûõ ìåíüøå S íà ëþ-

áîì èíòåðâàëå äëèíû l. Âòîðîé âèä ñõîäèìîñòè äëÿ ñóììèðóåìûõ ôóí-
êöèé: ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {f

n
(õ)} ñõîäèòñÿ Sω â ñðåäíåì (ω  ≥  1), åñëè,

êàê áû ìàëî íè áûëî e > 0 è êàêîâî áû íè áûëî ÷èñëî l > 0, ñóùåñòâóåò
òàêîå ÷èñëî N > 0, ÷òî

( ) ( )
ù

á

1
sup å,

a l

n p n

a

f x f x dx
l

+

−∞< <∞ + − <∫

ïðè âñÿêîì ï > N è ïðè ëþáîì ð. Äàëåå ïîêàçûâàåòñÿ, ÷òî â îáîèõ ñëó-
÷àÿõ äëÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ôóíêöèé ñóùåñòâóåò ïðåäåëüíàÿ ôóíêöèÿ.
Â ïðèìåíåíèè ê òåîðèè ïî÷òè ïåðèîäè÷åñêèõ ôóíêöèé îòñþäà ïîëó÷à-
þòñÿ ñëåäóþùèå òåîðåìû:

1) Åñëè ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ôóíêöèé ïî÷òè ïåðèîäè÷åñêèõ â ñìûñ-
ëå Ñòåïàíîâà (Sω) ñõîäèòñÿ Sω â ñðåäíåì, òî ïðåäåëüíàÿ ôóíêöèÿ òàê-
æå ïî÷òè ïåðèîäè÷åñêàÿ â ñìûñëå Ñòåïàíîâà (I).

2) Åñëè ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ôóíêöèé ïî÷òè ïåðèîäè÷åñêàÿ â ñìûñ-
ëå Ñòåïàíîâà (Sω) ñõîäèòñÿ Sω â ñðåäíåì, òî ïðåäåëüíàÿ ôóíêöèÿ òàê-
æå ïî÷òè ïåðèîäè÷åñêàÿ â ñìûñëå Ñòåïàíîâà (Sω).

Â èññëåäîâàíèÿõ ïî òåîðèè ìåðû ïîâåðõíîñòåé À.Ñ. Êîâàíüêî ðàñ-
ñìàòðèâàåò äâà âèäà êâàäðèðóåìûõ ïîâåðõíîñòåé, èñõîäÿ èç îïðåäåëå-
íèé, äàííûõ À. Ëåáåãîì, Ãåòöå è Äæ. Ïåàíî äëÿ âåëè÷èíû ïëîùàäè
ïîâåðõíîñòè. Â îäíîì ñëó÷àå, èñïîëüçóÿ ñâîéñòâà ïðèâîäèìûõ ìíî-
æåñòâ, äàíî ðàñøèðåíèå îïðåäåëåíèÿ âåëè÷èíû ïëîùàäè ïîâåðõíîñòè,
îõâàòûâàþùåå îïðåäåëåíèÿ À. Ëåáåãà, Ãåòöå è Äæ. Ïåàíî. Â äðóãèõ
èññëåäîâàíèÿõ ïî òåîðèè èíòåãðàëà À.Ñ. Êîâàíüêî äàåò îïðåäåëåíèå è
ðàçâèâàåò òåîðèþ èíòåãðàëà Ðèìàíà�Ñòèëüòüåñà äëÿ ôóíêöèé äâóõ íå-
çàâèñèìûõ ïåðåìåííûõ ñ äâóìÿ äîáàâî÷íûìè ôóíêöèÿìè. Ïîäîáíîå
îáîáùåíèå âîçìîæíî è äëÿ ìíîãîìåðíîãî ïðîñòðàíñòâà. Ïðè ïîìîùè
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ïàðû íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé ϕ è φ, îáëàäàþùèõ ñïåöèàëüíûì ñâîé-
ñòâîì, À.Ñ. Êîâàíüêî ñòðîèò ôóíêöèþ [ϕ, φ]

Q
 êâàäðèðóåìîé îáëàñòè,

êîòîðàÿ îáëàäàåò ñâîéñòâàìè:

1) [ ] [ ] [ ]
1 2 1 2

, , ,
Q Q Q Q+

ϕ φ + ϕ φ = ϕ φ  äëÿ 1 2 0,Q Q =

2) [ ] [ ] [ ]1 2 1 2, , , ,
Q Q Q

ϕ + ϕ φ = ϕ φ + ϕ φ

3) [ ] Qyx Q =, .

Ïóñòü f(x, y) � îãðàíè÷åííàÿ ôóíêöèÿ, îïðåäåëåííàÿ íà îáëàñòè Q.
Ðàçáèâàÿ Q íà îáëàñòè Q

1
, Q

2
, ..., Q

n
 äîñòàòî÷íî ìàëîãî äèàìåòðà,

À.Ñ. Êîâàíüêî îïðåäåëÿåò èíòåãðàë Ñòèëüòüåñà êàê ïðåäåë ñóììû

( )[ ], ,
k

k k Q
f x y ϕ φ∑ ,

êîãäà äèàìåòðû Q
k
 ñòðåìÿòñÿ ê íóëþ, (x

k
, y

k
) I Q

k
. Äëÿ îïðåäåëåííîãî

òàêèì îáðàçîì èíòåãðàëà ââîäèòñÿ îáîçíà÷åíèå

[ ],
Q

fD ϕ φ∫∫ .

Äàëåå, äàíî îïðåäåëåíèå èíòåãðàëà Ñòèëüòüåñà ïîâåðõíîñòíîãî òèïà.
Åñëè òðè ôóíêöèè

( ) ( ) ( ), , , , ,x u v y u v z u v= ϕ = φ = χ

îïðåäåëÿþò ïîâåðõíîñòü, òî èíòåãðàë Ñòèëüòüåñà îïðåäåëÿåòñÿ êàê
ïðåäåë ñóììû

( ) [ ] [ ] [ ]2 2 2

1

, , , ,
kk k

n

k k QQ Q
f x y φ χ + χ ϕ + ϕ φ∑

è îáîçíà÷àåòñÿ

( ) [ ]{ } [ ]{ } [ ]{ }2 2 2
, , , , .

Q

f x y D D Dφ χ + χ ω + ϕ φ∫∫

Åñëè f(x, y) = 1, òî èíòåãðàë äàåò ïëîùàäü ïîâåðõíîñòè. Òàêèì îá-
ðàçîì, òåîðèÿ èíòåãðàëà Ðèìàíà�Ñòèëüòüåñà ðàçâèòà â ñâÿçè ñ òåîðèåé
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ìåðû ïîâåðõíîñòè. Â ñòàòüå «Âçàèìîîòíîøåíèÿ ðàçëè÷íûõ îáîáùåíèé
ïî÷òè ïåðèîäè÷åñêèõ ôóíêöèé» [196] ïðîâåäåí àíàëèç âñåõ îáîáùåíèé
ïî÷òè ïåðèîäè÷åñêèõ ôóíêöèé, äàííûõ â ðàáîòàõ Ã. Áîðà, Â.Â. Ñòåïà-
íîâà, Ã. Âåéëÿ, À. Áåçèêîâè÷à è À.Ñ. Êîâàíüêî. Óêàçûâàåòñÿ âîçìîæ-
íîñòü ââåäåíèÿ íîâûõ êëàññîâ ïî÷òè ïåðèîäè÷åñêèõ ôóíêöèé, ïðîìå-
æóòî÷íûõ ê ðàíåå èçâåñòíûì.

Ïîä ðóêîâîäñòâîì À.Ñ. Êîâàíüêî À.Ñ. Äæàíóìÿíö ïðîâåë èññëå-
äîâàíèå ïî òåîðèè èíòåãðàëà Ñòèëüòüåñà, ñîñòàâèâøåå ñîäåðæàíèå åãî
êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè (1938). Â ðàáîòå [182] èçó÷àåòñÿ âçàèìîñâÿçü
êðèâîëèíåéíîãî èíòåãðàëà ñ èíòåãðàëîì Ñòèëüòüåñà. Ââåäåíèå è ïåð-
âàÿ ãëàâà ñòàòüè À.Ñ. Äæàíóìÿíöà ñîäåðæàò îáçîð êëàññè÷åñêîé òåî-
ðèè èíòåãðàëà Ñòèëüòüåñà è åå ñâÿçè ñ òåîðèåé êðèâîëèíåéíîãî èíòåã-
ðàëà ïî ñïðÿìëÿåìîé êðèâîé. Âîïðîñ îá îïðåäåëåíèè êðèâîëèíåéíîãî
èíòåãðàëà ïî íåñïðÿìëÿåìûì êðèâûì âïåðâûå áûë ðàññìîòðåí â ðàáî-
òàõ À.Ñ. Êîâàíüêî â 1927 ã.

Â ðàáîòå À.Ñ. Äæàíóìÿíöà êðèâîëèíåéíûé èíòåãðàë ïî íåñïðÿì-
ëÿåìîé êðèâîé Ñ Æîðäàíà ñòðîèòñÿ íà îñíîâå èíòåãðàëà Ñòèëüòüåñà
ïðè óñëîâèè, ÷òî ôóíêöèè Ð è Q íåïðåðûâíûå è èìåþò îãðàíè÷åííóþ
âàðèàöèþ. Äàëåå èçó÷àþòñÿ ñâîéñòâà èíòåãðàëà

∫ ±
C

QdyPdx ,

â ÷àñòíîñòè, ðàññìîòðåí êðèâîëèíåéíûé èíòåãðàë ïî çàìêíóòîìó ìíî-
æåñòâó, ðàñïîëîæåííîìó íà äóãå êðèâîé. Äàëüíåéøåå îáîáùåíèå èíòåã-
ðàëà ïî íåñïðÿìëÿåìîé êðèâîé Æîðäàíà ñâÿçûâàåòñÿ ñ ââåäåíèåì íåñîá-
ñòâåííîãî èíòåãðàëà Ñòèëüòüåñà, ÷òî ïîçâîëÿåò ñíÿòü òðåáîâàíèå îãðà-
íè÷åííîé âàðèàöèè ôóíêöèé Ð è Q. Óêàçàííîå îáîáùåíèå àíàëîãè÷íî
ïðîöåññó òîòàëèçàöèè Äàíæóà. Â çàêëþ÷åíèè ðàáîòû äàí ñðàâíèòåëüíûé
àíàëèç ïðåäëîæåííîãî ìåòîäà îïðåäåëåíèÿ êðèâîëèíåéíîãî èíòåãðàëà ñ
ìåòîäîì (èñïîëüçîâàííûì À.Ñ. Êîâàíüêî) îïðåäåëåíèÿ êðèâîëèíåéíî-
ãî èíòåãðàëà ïî íåñïðÿìëÿåìîé êðèâîé ñ ïîìîùüþ ôîðìóëû Ãðèíà.

§ 11

Êàê óæå áûëî îòìå÷åíî, â ñåðåäèíå 30-õ ãã. âíèìàíèå áîëüøîé ãðóï-
ïû òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ áûëî îáðàùåíî íà òåîðèþ àíàëèòè÷åñêèõ ôóí-
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êöèé. Ñ ñàìîãî íà÷àëà äåÿòåëüíîñòè ñåìèíàðà ïî òåîðèè àíàëèòè÷åñêèõ
ôóíêöèé àêòèâíûìè ó÷àñòíèêàìè ñòàëè Å.Í. Àðàâèéñêàÿ, Ñ.Á. Áåðãìàí,
Ï.Ï. Êóôàðåâ, À.Ê. Ìèíÿòîâ, È.Ì. Ìèòðîõèí, À.À. Òåìëÿêîâ, Á.À. Ôóêñ,
Ã.À. Áþëåð, Í.Ï. Ðîìàíîâ è äðóãèå.

Ïðîãðàììà íàó÷íîé ðàáîòû ïî òåîðèè àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé â Òîì-
ñêîì óíèâåðñèòåòå áûëà ïîäðîáíî îñâåùåíà â ñòàòüå Ñ.Á. Áåðãìàíà [84],
ïîìåùåííîé â ïåðâîì âûïóñêå «Óñïåõîâ ìàòåìàòè÷åñêèõ íàóê» (1936 ã.).

Îñíîâíûå íàïðàâëåíèÿ èññëåäîâàíèé â ïåðâûé ïåðèîä äåÿòåëüíîñ-
òè ñåìèíàðà ñëîæèëèñü ïî ñëåäóþùèì âîïðîñàì:

1) òåîðèÿ îòîáðàæåíèé ñ ïîìîùüþ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé äâóõ
êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ, â îñîáåííîñòè âîïðîñû ïñåâäîêîíôîðìíûõ
îòîáðàæåíèé;

2) èçó÷åíèå ñâîéñòâ ìåðîìîðôíûõ ôóíêöèé äâóõ êîìïëåêñíûõ ïå-
ðåìåííûõ, â ÷àñòíîñòè óñòàíîâëåíèå ñâÿçè ìåæäó ðîñòîì ìåðîìîðô-
íîé ôóíêöèè è ðàñïðåäåëåíèåì åå çíà÷åíèé, îáîáùåíèå ïîíÿòèé è òåî-
ðåì òåîðèè ôóíêöèé îäíîé êîìïëåêñíîé ïåðåìåííîé;

3) èçó÷åíèå ñïåöèàëüíûõ êëàññîâ ôóíêöèé, â îñîáåííîñòè òåîðèÿ
ãàðìîíè÷åñêèõ ôóíêöèé òðåõ ïåðåìåííûõ, è ïîñòðîåíèå èíòåãðàëüíûõ
ïðåäñòàâëåíèé ôóíêöèé äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ;

4) íåêîòîðûå çàäà÷è ïðèêëàäíîãî õàðàêòåðà èç òåîðèè óïðóãîñòè.
Ñ ïåðèîäîì îðãàíèçàöèè ñåìèíàðà è óñòàíîâëåíèÿ òåìàòèêè èññëå-

äîâàíèé ñâÿçàí ïðèåçä â Òîìñê îñåíüþ 1934 ã. ðóêîâîäèòåëÿ Ìîñêîâñ-
êîé øêîëû òåîðèè ôóíêöèé êîìïëåêñíîé ïåðåìåííîé ïðîôåññîðà
È.È. Ïðèâàëîâà. Â Òîìñêå È.È. Ïðèâàëîâ âûñòóïèë ñ ðÿäîì ëåêöèé è
äîêëàäîâ ïî òåîðèè ôóíêöèé êîìïëåêñíîé ïåðåìåííîé. Â «Èçâåñòèÿõ
ÍÈÈÌÌ» â 1935 ã. ïîìåùåíû äâå ñòàòüè È.È. Ïðèâàëîâà: «Ñîâðåìåí-
íûå ïðîáëåìû òåîðèè ôóíêöèè êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî» è «Îáîá-
ùåíèå ìåòîäà Ëèíäåëåôà» [232, 233].

Ïðîãðàììà íàó÷íîé ðàáîòû ïî àíàëèòè÷åñêèì ôóíêöèÿì, íàìåòèâ-
øàÿñÿ â òîìñêîì ñåìèíàðå, â íåêîòîðîé ñòåïåíè îáúåäèíÿëà ïðåæíèå
íàó÷íûå èíòåðåñû ó÷àñòíèêîâ ñåìèíàðà.

Èçó÷åíèå ñòðóêòóðû ìåòðèêè, èíâàðèàíòíîé ïðè ïñåâäîêîíôîðì-
íûõ îòîáðàæåíèÿõ, îñóùåñòâëÿåìîé ïàðîé àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé äâóõ
êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ, áûëî ïðîâåäåíî â ðàáîòàõ Ñ.Á. Áåðãìàíà,
Á.À. Ôóêñà, È.Ì. Ìèòðîõèíà. Ðÿä ðàáîò Ñ.Á. Áåðãìàíà ïî òåîðèè àíà-
ëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé äâóõ è íåñêîëüêèõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ áûë
èì âûïîëíåí ñ 1922 ïî 1934 ã., ò.å. äî åãî ïðåáûâàíèÿ â Òîìñêå.
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Â òåîðèè ïñåâäîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé èçâåñòíû äâå ìåòðèêè,
èíâàðèàíòíûå ïî îòíîøåíèþ ê ýòèì îòîáðàæåíèÿì. Ïåðâàÿ ââåäåíà
Ê. Êàðàòåîäîðè â 1927 ã., âòîðàÿ � Ñ.Á. Áåðãìàíîì â 1929�1931 ãã. ñ ïî-
ìîùüþ ÿäðîâîé ôóíêöèè (ïî äðóãèì òåðìèíîëîãèÿì � êåðíôóíêöèè, èëè
îñíîâíîé ôóíêöèè). Â ðàáîòàõ òîìñêîãî ïåðèîäà Ñ.Á. Áåðãìàí ïðîäîë-
æàë èññëåäîâàíèÿ ïî ðÿäó âîïðîñîâ òåîðèè ôóíêöèé äâóõ êîìïëåêñíûõ
ïåðåìåííûõ. Â ñòàòüå «Ê òåîðèè ïñåâäîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé» [159],
îïóáëèêîâàííîé â «Ìàòåìàòè÷åñêîì ñáîðíèêå», è çàìåòêå â «Äîêëàäàõ
Àêàäåìèè íàóê» [160] äàíî îáîáùåíèå íåðàâåíñòâà Øâàðöà äëÿ ïñåâäî-
êîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé â òîì ñìûñëå, ÷òî ÷åòûðåõìåðíûé îáúåì ñî-
îòâåòñòâóþùèõ èíäèêàòðèñ ñâÿçàí òåì æå íåðàâåíñòâîì. Áîëåå ñëîæíûì
îêàçûâàåòñÿ ïåðåíåñåíèå íà ñëó÷àé ïñåâäîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé ñî-
îòâåòñòâóþùåãî íåðàâåíñòâà äëÿ ëèíåéíûõ ýëåìåíòîâ.

Äðóãîé ñïîñîá ïîëó÷åíèÿ óïîìÿíóòûõ íåðàâåíñòâ áûë ïîçäíåå â 1945�
1946 ãã. ïðåäëîæåí Á.À. Ôóêñîì. Â 1934�1937 ãã. Á.À. Ôóêñ ïðîâîäèò ãëó-
áîêèå èññëåäîâàíèÿ îá èíâàðèàíòíîé ðèìàíîâîé ìåòðèêå â òåîðèè ïñåâ-
äîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé. Ýòîò öèêë èññëåäîâàíèé çàâåðøàåòñÿ åãî
äîêòîðñêîé äèññåðòàöèåé, çàùèùåííîé â 1938 ã. Â ïåðâîé çàìåòêå èç ýòî-
ãî öèêëà [281] Á.À. Ôóêñ ðàññìàòðèâàåò âîïðîñ î ñóùåñòâîâàíèè è ìåòî-
äàõ íàõîæäåíèÿ àíàëèòè÷åñêèõ, âïîëíå ãåîäåçè÷åñêèõ ìíîãîîáðàçèé ÷å-
òûðåõìåðíîé ðèìàíîâîé ãåîìåòðèè. Ýòà ãåîìåòðèÿ áûëà óñòàíîâëåíà
Ñ.Á. Áåðãìàíîì âíóòðè ÷åòûðåõìåðíîé îáëàñòè è èíâàðèàíòíà ïðè ïñåâ-
äîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèÿõ. Áîëåå ðàçâåðíóòîå èçëîæåíèå òåîðèè ãåî-
äåçè÷åñêèõ ìíîãîîáðàçèé óêàçàííîé ðèìàíîâîé ãåîìåòðèè, èíâàðèàíò-
íîé ïðè ïñåâäîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèÿõ, äàíî Á.À. Ôóêñîì â ñòàòüå
[279], îïóáëèêîâàííîé â «Ìàòåìàòè÷åñêîì ñáîðíèêå» â 1936 ã. Â çàìåòêå
«Î ãðóïïå ïñåâäîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé, îñòàâëÿþùèõ èíâàðèàíò-
íîé íåêîòîðóþ îáëàñòü» («Èçâåñòèÿ ÍÈÈÌÌ», 1937) [284] äîêàçûâàåò-
ñÿ, ÷òî äëÿ òîãî ÷òîáû ãðóïïà ïñåâäîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé Xf îñ-
òàâëÿëà áû èíâàðèàíòíîé îáëàñòü L, íåîáõîäèìî è äîñòàòî÷íî, ÷òîáû
X[lg Ê] áûëî áû äåéñòâèòåëüíîé ÷àñòüþ íåêîòîðîé àíàëèòè÷åñêîé ôóíê-
öèè. Ê(z*, z*) � çäåñü êåðíôóíêöèÿ îáëàñòè L.

Á.À. Ôóêñ äàë îöåíêó ãðàíèöû èçìåíåíèÿ êðèâèçíû àíàëèòè÷åñêîé
ïîâåðõíîñòè, à â çàìåòêå [283] îí ïîëó÷èë îöåíêó äëÿ âàðèàöèè óãëà
ïðè ïñåâäîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèÿõ. Â çàìåòêå «Î ãðóïïå äâèæå-
íèÿ ãåîìåòðèè, èíâàðèàíòíîé ïðè ïñåâäîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèÿõ»
[280] Á.À. Ôóêñ äàåò ýôôåêòèâíîå ïåðå÷èñëåíèå âñåõ âîçìîæíûõ òè-
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ïîâ ãðóïï äâèæåíèé è îïðåäåëåíèå ñîîòâåòñòâóþùèõ èì âûðàæåíèé
îñíîâíûõ ôóíêöèé îáëàñòè.

Íîâûå ðåçóëüòàòû ïîëó÷åíû Á.À. Ôóêñîì â òåîðèè îäíîëèñòíûõ ïñåâ-
äîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé. Â åãî ñòàòüå «Ê òåîðèè îäíîëèñòíûõ ïñåâ-
äîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé» [285] ïîëó÷åí ðÿä íåðàâåíñòâ è îãðàíè÷å-
íèé ãåîìåòðè÷åñêèõ âåëè÷èí, õàðàêòåðèçóþùèõ ðàññìàòðèâàåìûå îòî-
áðàæåíèÿ. Â ðàáîòå Á.À. Ôóêñà ðàññìîòðåíî ëîêàëüíî-èçîìåòðè÷åñêîå
îòîáðàæåíèå, ÷àñòíûì ñëó÷àåì êîòîðîãî ÿâëÿåòñÿ ïñåâäîêîíôîðìíîå
îòîáðàæåíèå. Ââåäåíèåì òàê íàçûâàåìûõ ðåïðåçåíòàòèâíûõ êîîðäèíàò
òàêèå îòîáðàæåíèÿ ìîæíî âûðàçèòü ñ ïîìîùüþ ëèíåéíûõ óðàâíåíèé.

Èòîãîâàÿ ñòàòüÿ «Îá èíâàðèàíòíîé ðèìàíîâîé ìåòðèêå â òåîðèè
ïñåâäîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé è åå ïðèëîæåíèÿõ» ïî âñåìó ýòîìó
öèêëó èññëåäîâàíèé Á.À. Ôóêñà îïóáëèêîâàíà â 1939 ã. [286].

Ê ðàáîòàì Á.À. Ôóêñà ïðèìûêàåò ðàáîòà ìîëîäîãî òîìñêîãî ìàòåìà-
òèêà, àñïèðàíòà ÍÈÈÌÌ, ñêîí÷àâøåãîñÿ âñêîðå ïîñëå îêîí÷àíèÿ Òîì-
ñêîãî óíèâåðñèòåòà, Èâàíà Ìèõàéëîâè÷à Ìèòðîõèíà (1913�1937). Â åãî
ñòàòüå «Îá èçìåíåíèè êðèâèçíû ãèïåðïîâåðõíîñòåé ïðè ïñåâäîêîíôîð-
ìíûõ îòîáðàæåíèÿõ» [223] óñòàíàâëèâàåòñÿ ïîëíàÿ ñèñòåìà èíâàðèàíòîâ,
õàðàêòåðèçóþùèõ êðèâèçíó ãèïåðïîâåðõíîñòè â îñîáîé íååâêëèäîâîé
ìåòðèêå, à çàòåì íàõîäÿòñÿ ãðàíèöû èçìåíåíèÿ íåêîòîðûõ ãåîìåòðè÷åñ-
êèõ åâêëèäîâûõ âåëè÷èí ïðè ïñåâäîêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèÿõ. Ãðàíè-
öû èçìåíåíèÿ èíâàðèàíòîâ åâêëèäîâîé ìåòðèêè óäàåòñÿ óñòàíîâèòü òîëü-
êî äëÿ îïðåäåëåííûõ êëàññîâ îòîáðàæàþùèõ ôóíêöèé. Îòìå÷àåòñÿ èíòå-
ðåñíûé ñëó÷àé, êîãäà ãèïåðïîâåðõíîñòü ÿâëÿåòñÿ àíàëèòè÷åñêîé, ò.å.
ïîëó÷àåòñÿ èç àíàëèòè÷åñêèõ ïîâåðõíîñòåé àíàëîãè÷íî òîìó, êàê ëèíåé-
÷àòàÿ ïîâåðõíîñòü ñêëàäûâàåòñÿ èç ïðÿìûõ ëèíèé. Â îòìå÷åííîì ñëó÷àå
îïðåäåëèòåëü Ëåâè îáðàùàåòñÿ â íóëü. Çäåñü æå âûÿñíÿåòñÿ äèôôåðåíöè-
àëüíî-ãåîìåòðè÷åñêèé ñìûñë îïðåäåëèòåëÿ Ëåâè. Êðèâèçíà ãèïåðïîâåð-
õíîñòåé â ðàññìàòðèâàåìîì ïðîñòðàíñòâå õàðàêòåðèçóåòñÿ øåñòüþ ñêà-
ëÿðíûìè âåëè÷èíàìè, ÷åðåç êîòîðûå ìîæíî ëèíåéíî âûðàçèòü êîìïî-
íåíòû òåíçîðà îòíîñèòåëüíîé êðèâèçíû ãèïåðïîâåðõíîñòè.

Äëÿ èçó÷åíèÿ ìíîãèõ ïðîáëåì òåîðèè ôóíêöèé ìíîãèõ êîìïëåêñ-
íûõ ïåðåìåííûõ áîëüøîå çíà÷åíèå èìåþò ñèñòåìû àíàëèòè÷åñêèõ ôóí-
êöèé, îðòîãîíàëüíûõ ìåæäó ñîáîé è íîðìèðîâàííûõ â ðàññìàòðèâàå-
ìîé îáëàñòè. Â ñâÿçè ñ îáùåé òåîðèåé îðòîãîíàëüíûõ ôóíêöèé èçó÷à-
ëèñü è íåêîòîðûå äðóãèå âîïðîñû òåîðèè ôóíêöèé íåñêîëüêèõ êîì-
ïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ.
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Òåîðèÿ îðòîãîíàëüíûõ ôóíêöèé ìíîãèõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ
áûëà ðàçâèòà Ñ.Á. Áåðãìàíîì â ðÿäå ðàáîò ñ 1922 ã. Â Òîìñêå èì áûëà
îïóáëèêîâàíà ñòàòüÿ «Ê òåîðèè ëèíåéíûõ èíòåãðàëüíûõ è ôóíêöèî-
íàëüíûõ óðàâíåíèé â êîìïëåêñíîé îáëàñòè» [161], â êîòîðîé ïðèìåíÿ-
åòñÿ òåîðèÿ îðòîãîíàëüíûõ ñèñòåì àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé. Â ðàáîòå
óêàçûâàåòñÿ íåîáõîäèìîå è äîñòàòî÷íîå óñëîâèå äëÿ òîãî, ÷òîáû ñó-
ùåñòâîâàëà ôóíêöèÿ f(z

1
, z

2
) äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ ñ èíòåãðè-

ðóåìûì êâàäðàòîì ïî «îñîáåííîé ãðàíè÷íîé ïîâåðõíîñòè» è óäîâëåò-
âîðÿþùàÿ íåêîòîðîìó èíòåãðàëüíîìó óðàâíåíèþ. Â ýòîé æå ðàáîòå
óñòàíîâëåí êðèòåðèé ñóùåñòâîâàíèÿ ôóíêöèè äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðå-
ìåííûõ, ðåãóëÿðíîé â çàäàííîé îáëàñòè è ñ èíòåãðèðóåìûì êâàäðà-
òîì, êîòîðàÿ íà áåñêîíå÷íîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè äâóìåðíûõ àíàëèòè-
÷åñêèõ ïîâåðõíîñòåé, ëåæàùèõ â äàííîé îáëàñòè, ñîâïàäàëà áû íà êàæ-
äîé ïîâåðõíîñòè ñ çàäàííûìè ôóíêöèÿìè. Ïîñëåäíÿÿ çàäà÷à îòíîñèòñÿ
óæå ê òåîðèè èíòåðïîëèðîâàíèÿ. Êàê áûëî óêàçàíî âûøå, âîïðîñàìè
èíòåðïîëèðîâàíèÿ ôóíêöèé ìíîãèõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ çàíèìàë-
ñÿ â Òîìñêå òàêæå À.Ê. Ìèíÿòîâ, êîòîðûé äëÿ ïîñòðîåíèÿ èíòåðïîëÿ-
öèîííîãî ðÿäà èñïîëüçîâàë ïîíÿòèå ÿäðîâîé ôóíêöèè.

Â ðàáîòàõ Ñ.Á. Áåðãìàíà â òîìñêèé ïåðèîä åãî äåÿòåëüíîñòè ïîëó-
÷èëà ðàçâèòèå òàêæå òåîðèÿ ìåðîìîðôíûõ ôóíêöèé äâóõ è íåñêîëüêèõ
êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ. Áûëè èññëåäîâàíû îñîáåííîñòè ôóíêöèé,
óäîâëåòâîðÿþùèõ ëèíåéíûì óðàâíåíèÿì â ÷àñòíûõ ïðîèçâîäíûõ, âîï-
ðîñû èíòåãðàëüíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ ôóíêöèé äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðå-
ìåííûõ è íåêîòîðûå ïðèëîæåíèÿ. Â ÷àñòíîñòè, ðàññìîòðåí ìåòîä ýô-
ôåêòèâíîãî êîíôîðìíîãî îòîáðàæåíèÿ, îñíîâàííûé íà ââåäåíèè ïî-
íÿòèÿ ÿäðà êàê ôóíêöèè äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ. Íàõîæäåíèå
îòîáðàæàþùåé ôóíêöèè òîãäà ñâîäèòñÿ ê ãåîäåçè÷åñêèì ëèíèÿì è îð-
òîãîíàëüíûì òðàåêòîðèÿì ê íèì â íåêîòîðîì Ðèìàíîâîì ìíîãîîáðà-
çèè, ìåòðèêà êîòîðîãî îïðåäåëÿåòñÿ ÿäðîì. Ìåòîä ïðèìåíèì ê ðåøå-
íèþ çàäà÷ ãèäðîäèíàìèêè.

Â èññëåäîâàíèÿõ ïî òåîðèè ãàðìîíè÷åñêèõ ôóíêöèé òðåõ ïåðåìåí-
íûõ [260, 261] À.À. Òåìëÿêîâ ïðèìåíÿë èíòåãðàëüíîå ïðåäñòàâëåíèå
ôóíêöèé. Ïîçäíåå ìåòîä èíòåãðàëüíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ â ðàáîòàõ
À.À. Òåìëÿêîâà ïîëó÷èë çíà÷èòåëüíîå ðàçâèòèå è ñòàë èñõîäíûì ìî-
ìåíòîì äëÿ ìíîãèõ èíòåðåñíûõ èññëåäîâàíèé àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé,
â ÷àñòíîñòè âîïðîñîâ àíàëèòè÷åñêîãî ïðîäîëæåíèÿ è ðåøåíèÿ âîëíî-
âîãî óðàâíåíèÿ ñ òðåìÿ íåçàâèñèìûìè ïåðåìåííûìè.
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Ã.À. Áþëåð èññëåäîâàë ôóíêöèè äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ,
ìåðîìîðôíûå â åäèíè÷íîì áèöèëèíäðå. Â ðàáîòå [165] èçó÷àåòñÿ àñèì-
ïòîòè÷åñêîå ïîâåäåíèå ìåðîìîðôíûõ ôóíêöèé. Ïîëó÷åíî íåîáõîäè-
ìîå è äîñòàòî÷íîå óñëîâèå òîãî, ÷òîáû ïîðÿäîê ðîñòà ôóíêöèè f(z

1
, z

2
)

íå ïðåâîñõîäèë äàííîãî ÷èñëà λ > 0. Èññëåäîâàí òàêæå ïîðÿäîê ðîñòà
ôóíêöèè öåëîé â åäèíè÷íîì áèöèëèíäðå. Ðåçóëüòàò èññëåäîâàíèÿ ïî-
êàçûâàåò, ÷òî ïîðÿäîê ðîñòà öåëîé ôóíêöèè f(z

1
, z

2
) ìîæåò îòëè÷àòüñÿ

îò ïîðÿäêà ðîñòà åå õàðàêòåðèñòè÷åñêîé ôóíêöèè ñàìîå áîëüøåå íà äâà.
Ï.Ï. Êóôàðåâ â ñâÿçè ñ ðàçðàáîòêîé ýôôåêòèâíûõ ìåòîäîâ êîíôîð-

ìíûõ îòîáðàæåíèé äëÿ ðåøåíèÿ êîíêðåòíûõ çàäà÷ òåîðèè óïðóãîñòè
ïðèøåë ê èññëåäîâàíèþ ÿäðîâîé ôóíêöèè îáëàñòè. Â ñòàòüå «Î ìèíè-
ìàëüíîé îáëàñòè äëÿ äâóñâÿçíûõ îáëàñòåé» [201] Ï.Ï. Êóôàðåâ ïîëó-
÷èë âûðàæåíèå äëÿ ÿäðîâîé ôóíêöèè îáëàñòè ñ ïîìîùüþ ýëëèïòè÷åñ-
êèõ ôóíêöèé, ÷òî ïîçâîëèëî óñòàíîâèòü âèä ìèíèìàëüíîé îáëàñòè äëÿ
äâóñâÿçíûõ îáëàñòåé. Â ðàáîòå ïîêàçàíî, ÷òî ìèíèìàëüíàÿ îáëàñòü
ðàñïîëîæåíà íà äâóëèñòíîé ðèìàíîâîé ïîâåðõíîñòè, ëèñòû êîòîðîé
ñîåäèíåíû ïî ïðÿìîëèíåéíîìó ðàçðåçó, è ñèììåòðè÷íà ïî îòíîøåíèþ
ê ïðÿìîé, ïåðïåíäèêóëÿðíîé ðàçðåçó. Â äðóãîé ñòàòüå «Îá îäíîì ñâîé-
ñòâå ÿäðîâîé ôóíêöèè îáëàñòè» [202] Ï.Ï. Êóôàðåâ ïîëó÷àåò àñèìïòî-
òè÷åñêîå âûðàæåíèå äëÿ ÿäðîâîé ôóíêöèè îáëàñòè ïðè ïðèáëèæåíèè
òî÷êè ê ãðàíèöå îáëàñòè. Äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû ïðîâåäåíî äëÿ îä-
íîñâÿçíîé è ìíîãîñâÿçíîé îáëàñòåé.

Ñ ñàìîãî íà÷àëà äåÿòåëüíîñòè â Òîìñêå ñåìèíàðà ïî àíàëèòè÷åñêèì
ôóíêöèÿì äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ åãî àêòèâíûì ó÷àñòíèêîì ñòà-
ëà Å.Í. Àðàâèéñêàÿ, íàó÷íûå èíòåðåñû êîòîðîé ñ ýòîãî âðåìåíè ñîñðåäî-
òî÷èëèñü íà âîïðîñàõ òåîðèè ôóíêöèé äâóõ è ìíîãèõ êîìïëåêñíûõ ïåðå-
ìåííûõ. Â äàëüíåéøåì Å.Í. Àðàâèéñêàÿ âîçãëàâèëà òîìñêóþ ãðóïïó ïî
òåîðèè ôóíêöèé ìíîãèõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ, ÿâëÿÿñü ðóêîâîäèòå-
ëåì ïðîäîëæàþùèõñÿ èññëåäîâàíèé â ýòîé îáëàñòè.

Â ñâîèõ ïåðâûõ ðàáîòàõ ïî òåîðèè ôóíêöèé äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðå-
ìåííûõ Å.Í. Àðàâèéñêàÿ çàíèìàåòñÿ èññëåäîâàíèåì âîïðîñîâ àíàëèòè-
÷åñêîãî ïðåäñòàâëåíèÿ ôóíêöèé. Ïðèìåíÿÿ èíòåãðàëüíîå ïðåäñòàâëåíèå
àíàëèòè÷åñêîé ôóíêöèè äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ, Å.Í. Àðàâèéñ-
êàÿ â ñòàòüå [154], îïóáëèêîâàííîé â «Ìàòåìàòè÷åñêîì ñáîðíèêå» â 1937 ã.,
óêàçàëà íîâûé ñïîñîá ðàçëîæåíèÿ ôóíêöèè â ðÿä ìíîãî÷ëåíîâ.

Ðàññìàòðèâàÿ îáëàñòè, îãðàíè÷åííûå êîíå÷íûì ÷èñëîì àíàëèòè÷åñ-
êèõ ãèïåðïîâåðõíîñòåé è ïðè âûïîëíåíèè åùå íåêîòîðûõ äîïîëíèòåëü-
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íûõ óñëîâèé, Å.Í. Àðàâèéñêàÿ ïîêàçûâàåò âîçìîæíîñòü ïîñòðîåíèÿ
ïîëíîé îðòîãîíàëüíîé ñèñòåìû ôóíêöèé.

Â ñòàòüå [155] «Î ïðèáëèæåííîì ïðåäñòàâëåíèè ôóíêöèé äâóõ êîì-
ïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ â îáëàñòÿõ, êîíâåêñíûõ îòíîñèòåëüíî íåêîòî-
ðûõ êëàññîâ ôóíêöèé» Å.Í. Àðàâèéñêàÿ óêàçûâàåò íà âîçìîæíîñòü ïðè
íåêîòîðûõ óñëîâèÿõ èñ÷åðïûâàíèÿ âñÿêîé îáëàñòè Â ïîñëåäîâàòåëü-
íîñòüþ âõîäÿùèõ îäíà â äðóãóþ îáëàñòåé, îãðàíè÷åííûõ êîíå÷íûì
÷èñëîì àíàëèòè÷åñêèõ ãèïåðïîâåðõíîñòåé âèäà

( ) ,1, 21 ≤zzfn

ãäå f
n
(z

1
, z

2
) � ôóíêöèÿ êëàññà Ê.

×àñòíûì ñëó÷àåì ýòîé òåîðåìû ÿâëÿåòñÿ òåîðåìà î òîì, ÷òî âñÿêóþ
îáëàñòü ðåãóëÿðíîñòè ìîæíî àïïðîêñèìèðîâàòü èçíóòðè ïîñëåäîâà-
òåëüíîñòüþ îáëàñòåé, îãðàíè÷åííûõ êîíå÷íûì ÷èñëîì àíàëèòè÷åñêèõ
ãèïåðïîâåðõíîñòåé. Â ðàáîòå äîêàçûâàåòñÿ òàêæå, ÷òî åñëè îáîëî÷êà
îáëàñòè Â êîíâåêñíà ïî îòíîøåíèþ ê êëàññó Ê âñåõ ïîëèíîìîâ, òî âñÿ-
êàÿ ðåãóëÿðíàÿ â Â ôóíêöèÿ ðàçëàãàåòñÿ â ðàâíîìåðíî ñõîäÿùèéñÿ âíóò-
ðè Â ðÿä ïî ïîëèíîìàì.

Ïîçäíåå ïîäîáíûå òåîðåìû áûëè äîêàçàíû ïðè áîëåå îáùèõ ïðåä-
ïîëîæåíèÿõ ÿïîíñêèì ìàòåìàòèêîì Îêà è ïîñëóæèëè íà÷àëîì ðàçâè-
òèÿ áîëüøîé òåîðèè àïïðîêñèìàöèè ôóíêöèé.

Îäíîé èç âàæíåéøèõ çàäà÷ â òåîðèè àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé äâóõ
êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ ÿâëÿåòñÿ èçó÷åíèå ñâÿçè ìåæäó ðîñòîì ôóíê-
öèè è ðàñïðåäåëåíèåì åå çíà÷åíèé. Ýòè âîïðîñû ñòàëè îäíîé èç òåì
èññëåäîâàíèé Å.Í. Àðàâèéñêîé.

Â ðàáîòå, îïóáëèêîâàííîé â «Èçâåñòèÿõ ÍÈÈÌÌ» [156], Å.Í. Àðà-
âèéñêàÿ èçó÷àåò ðîñò àíàëèòè÷åñêîé ôóíêöèè äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðå-
ìåííûõ ñ çàäàííûìè íóëü-ïîâåðõíîñòÿìè. Ðàññìàòðèâàåòñÿ àíàëèòè-
÷åñêàÿ ôóíêöèÿ f(z

1
, z

2
) äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ â îäíîñâÿçíîé

îäíîëèñòíîé êîíå÷íîé îáëàñòè Â â ïðîñòðàíñòâå (z
1
, z

2
); ïðè÷åì

( )( ) ∞<= ∫ 2211

2

21,ln dydxdydxzzfA
B

,

a ln |f(z
1
, z

2
)| áóäåò ïðàâèëüíîé áèãàðìîíè÷åñêîé ôóíêöèåé â îáëàñòè

Â�, ïîëó÷åííîé èç Â èñêëþ÷åíèåì âñåõ íóëü-ïîâåðõíîñòåé ôóíêöèè
f(z

1
, z

2
). Ïðåæäå âñåãî äîêàçûâàåòñÿ íåðàâåíñòâî
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( ) ( )2121 ,,ln zzAHzzf ≤ ,

êîòîðîå ïîçâîëÿåò ïîñòàâèòü âîïðîñ îá îöåíêå ðîñòà àíàíàëèòè÷åñêèõ
ôóíêöèé â äàííîé îáëàñòè ïðè ïîìîùè ÿäðîâîé ôóíêöèè H(z

1
, z

2
). Ãî-

âîðÿò, ÷òî òî÷êà Q íà ãðàíèöå îáëàñòè Â óäîâëåòâîðÿåò óñëîâèþ Aα,
åñëè ñóùåñòâóåò ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç òî÷êó Q, è óãîë α òàêèå, ÷òî
âñå òî÷êè, äîñòàòî÷íî áëèçêèå ê Q è ëåæàùèå âíóòðè êîíóñà ñ âåðøè-
íîé â Q, äëÿ êîòîðîãî îñüþ ñëóæèò óêàçàííàÿ ïðÿìàÿ, è ðàñòâîðà α,
ïðèíàäëåæàò îáëàñòè Â è íå ïðèíàäëåæàò íè îäíîé èç íóëü-ïîâåðõíî-
ñòåé ôóíêöèè f(z

1
, z

2
). Òîãäà èìååò ìåñòî ñëåäóþùåå óòâåðæäåíèå: åñëè

ãðàíèöà îáëàñòè B è ðàñïðåäåëåíèå íóëü-ïîâåðõíîñòåé àíàëèòè÷åñêîé
ôóíêöèè f(z

1
, z

2
) òàêîâî, ÷òî â òî÷êå Q âûïîëíÿåòñÿ óñëîâèå Aα, òî

( ) ∞<−
+∗

21

1
2

3

2 ,ln1lim zzfz
v

,

∗
2z ñòðåìèòñÿ ê 1 ïî îñè 

20x∗ , ãäå ν è α óäîâëåòâîðÿþò óñëîâèþ

tg
tg

2 2v

π α< .

Â ñåìèíàðå ïî ôóíêöèÿì äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ â íà÷àëüíûé
ïåðèîä åãî äåÿòåëüíîñòè áûëè èçó÷åíû è íåêîòîðûå äðóãèå âîïðîñû, ïîä-
ðîáíûå ðåçóëüòàòû ïî êîòîðûì íå áûëè îïóáëèêîâàíû. Òàê, Í.Ï. Ðîìà-
íîâ ðàññìîòðåë îáîáùåíèå òåîðåìû Ôðàãìåíà�Ëèíäåëåôà íà ñëó÷àé äâóõ
êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ, õàðàêòåðèçóþùåé ïîâåäåíèå ôóíêöèè ïðè
ïðèáëèæåíèè ê äâóìåðíîé ïîâåðõíîñòè íà òðåõìåðíîé ãðàíèöå îáëàñòè.
Ï.Ì. Áóëàò ðàññìîòðåë êëàññ ãàðìîíè÷åñêèõ ôóíêöèé òð¸õìåðíîãî ïðî-
ñòðàíñòâà, èìåþùèõ ýëëèïñ «îñîáîé ëèíèåé». Äëÿ íèõ óêàçûâàþòñÿ ïî-
âåðõíîñòè, ãäå ïîëó÷åííûå ôóíêöèè ïðèíèìàþò àëãåáðàè÷åñêèå çíà÷å-
íèÿ. À.Â. Ëåáåäåâ, ðàáîòàâøèé â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå íåñêîëüêî ëåò
ïîñëå îêîí÷àíèÿ óíèâåðñèòåòà â 1936 ã., ïîêàçàë ñóùåñòâîâàíèå ïàðû
ôóíêöèé äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ ñ çàäàííûì ÿêîáèàíîì, ïðèìå-
íÿÿ ðàçëîæåíèå ïî ñèñòåìå îðòîíîðìèðîâàííûõ ôóíêöèé. Ðàáîòàÿ ñ
1948 ã. â Àñòðàõàíñêîì ïåäàãîãè÷åñêîì èíñòèòóòå, À.Â. Ëåáåäåâ â 1954 ã.
çàùèòèë êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ, â êîòîðîé ðàññìîòðåë óñëîâèÿ îä-
íîëèñòíîñòè àíàëèòè÷åñêîé ôóíêöèè â âûïóêëîé îáëàñòè.
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§ 12

Òåîðèÿ ÷èñåë â Òîìñêå ñ 1932 ïî 1944 ã. áûëà ïðåäñòàâëåíà Íèêîëà-
åì Ïàâëîâè÷åì Ðîìàíîâûì. Â Òîìñê Í.Ï. Ðîìàíîâ ïðèåõàë ïîñëå îêîí-
÷àíèÿ Èðêóòñêîãî óíèâåðñèòåòà è àñïèðàíòóðû ïðè Ìîñêîâñêîì óíè-
âåðñèòåòå, ãäå åãî íàó÷íûìè ðóêîâîäèòåëÿìè áûëè ïðîôåññîð À.ß. Õèí-
÷èí, ïðîôåññîð, ÷ëåí-êîððåñïîíäåíò ÀÍ ÑÑÑÐ Ë.Ã. Øíèðåëüìàí è
àêàäåìèê Î.Þ. Øìèäò. Ïðè çàùèòå êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè â 1935 ã.
åìó áûëà ïðèñóæäåíà ñðàçó ñòåïåíü äîêòîðà ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêèõ
íàóê. Â Òîìñêå Í.Ï. Ðîìàíîâ áûë äîöåíòîì, à ñ 1937 ã. � ïðîôåññîðîì.
Â ïåðèîä ðàáîòû â Òîìñêå Í.Ï. Ðîìàíîâ áûë çàâåäóþùèì êàôåäðîé
àëãåáðû è òåîðèè ÷èñåë Òîìñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà, ÷è-
òàë ðàçíîîáðàçíûå êóðñû ëåêöèé è ïðîâîäèë ìàòåìàòè÷åñêèå ñåìèíà-
ðû ñ íîâîé òåìàòèêîé, ÷òî âåñüìà ñïîñîáñòâîâàëî ïîâûøåíèþ óðîâíÿ
ìàòåìàòè÷åñêîé êóëüòóðû â Òîìñêå.

Ïåðâûå íàó÷íûå ðàáîòû Í.Ï. Ðîìàíîâà îòíîñÿòñÿ ê àääèòèâíîé
òåîðèè ÷èñåë. Èñïîëüçóÿ ïîíÿòèå ïëîòíîñòè ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ïî-
ëîæèòåëüíûõ öåëûõ ÷èñåë, ââåäåííîå Ë.Ã. Øíèðåëüìàíîì è ïîëó÷èâ-
øåå ðàçâèòèå â òðóäàõ ñîâåòñêèõ è çàðóáåæíûõ ìàòåìàòèêîâ À.ß. Õèí-
÷èíà, A.A. Áyxøòàáà, È. Øóðà, Ä.À. Ðàéêîâà, Ã. Äýâåíïîðòà, Ï. Ýðäå-
øà è äðóãèõ, Í.Ï. Ðîìàíîâ äîêàçàë â 1933�1934 ãã. çàìå÷àòåëüíûå
òåîðåìû î ÷èñëàõ, ïðåäñòàâèìûõ â âèäå ñóììû ïðîñòîãî ÷èñëà è ñòåïå-
íè öåëîãî ÷èñëà. Èì äîêàçàíû ñëåäóþùèå äâå îñíîâíûå òåîðåìû.

Òåîðåìà 1. Â êàæäîì èíòåðâàëå (0, õ) ñîäåðæèòñÿ áîëåå àõ ÷èñåë,
ïðåäñòàâèìûõ â âèäå ñóììû ïðîñòîãî ÷èñëà è k-é ñòåïåíè öåëîãî ÷èñ-
ëà, ãäå a � ïîëîæèòåëüíàÿ ïîñòîÿííàÿ, çàâèñÿùàÿ òîëüêî îò k. Èëè,
èíûìè ñëîâàìè, ïîñëåäîâàòåëüíîñòü âñåõ ÷èñåë, ðàçëîæèìûõ íà ñóììó
ïðîñòîãî ÷èñëà è k-é ñòåïåíè, åñòü ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ïîëîæèòåëü-
íîé ïëîòíîñòè.

Òåîðåìà 2. Â êàæäîì èíòåðâàëå (0, õ) ñîäåðæèòñÿ áîëåå bx ÷èñåë,
ïðåäñòàâèìûõ â âèäå ñóììû ïðîñòîãî ÷èñëà è ñòåïåíè çàäàííîãî öåëî-
ãî ÷èñëà à, ãäå b � ïîëîæèòåëüíàÿ ïîñòîÿííàÿ, çàâèñÿùàÿ òîëüêî îò à.

Óêàçàííûå ðàáîòû Í.Ï. Ðîìàíîâà ïîëó÷èëè âûñîêóþ îöåíêó è ïî-
ñëóæèëè îñíîâîé äëÿ äàëüíåéøèõ èññëåäîâàíèé. Èçâåñòíûé ìàòåìà-
òèê Ý. Ëàíäàó èññëåäîâàë õàðàêòåð çàâèñèìîñòè ð îò à, à òàêæå ïîëó-
÷èë îöåíêó äëÿ ñóììû îäíîãî ðÿäà, ñõîäèìîñòü êîòîðîãî áûëà äîêàçà-
íà Í.Ï. Ðîìàíîâûì. Èçâåñòíûå ìàòåìàòèêè Ï. Ýðäåø è Ï. Òóðàí äàëè
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îáîáùåíèå òåîðåìû Í.Ï. Ðîìàíîâà è äàëüíåéøåå óëó÷øåíèå îöåíêè
Ý. Ëàíäàó. Íåêîòîðûå ðàáîòû Ï. Ýðäåøà è Ï. Òóðàíà, ñâÿçàííûå ñ èñ-
ñëåäîâàíèÿìè Í.Ï. Ðîìàíîâà, áûëè îïóáëèêîâàíû â Òîìñêå.

Çàìåòêà ýòèõ àâòîðîâ «Îá îäíîé òåîðåìå èç òåîðèè ÷èñåë» [298] ïðåä-
ñòàâëÿåò ñîáîé âûäåðæêó èç ïèñüìà ê Í.Ï. Ðîìàíîâó è ñîäåðæèò îáîá-
ùåíèå òåîðåìû Ðîìàíîâà î ñõîäèìîñòè îäíîãî òåîðåòèêî-÷èñëîâîãî
ðÿäà. Â äðóãîé çàìåòêå [299] äàíî óïðîùåíèå äîêàçàòåëüñòâà Ý. Ëàíäàó
î âåðõíåé ãðàíèöå ñóììû òîãî æå ðÿäà.

Ï. Ýðäåø â «Çàìåòêå î íåêîòîðûõ ñâîéñòâàõ öåëî÷èñëåííûõ ïîñëå-
äîâàòåëüíîñòåé» [300] äàåò îöåíêó äëÿ êîëè÷åñòâà ÷èñåë ïîñëåäîâàòåëü-
íîñòè öåëûõ ÷èñåë, íå ïðåâîñõîäÿùèõ ÷èñëà ï, òàêèõ, ÷òî íè îäíî èç
ïðîèçâåäåíèé ëþáûõ äâóõ ÷èñåë ïîñëåäîâàòåëüíîñòè íå äåëèòñÿ íè íà
îäíî èç îñòàëüíûõ. Â 1935 ã. Í.Ï. Ðîìàíîâ çíà÷èòåëüíî óëó÷øèë ðå-
çóëüòàò Ë.Ã. Øíèðåëüìàíà ïî ïðîáëåìå Ãîëüäáàõà â îñëàáëåííîé ïî-
ñòàíîâêå. Èçâåñòíûé ðåçóëüòàò Ë.Ã. Øíèðåëüìàíà ñîñòîÿë â òîì, ÷òî
áûëà äîêàçàíà âîçìîæíîñòü ïðåäñòàâëåíèÿ ëþáîãî öåëîãî ÷èñëà â âèäå
ñóììû îãðàíè÷åííîãî ÷èñëà ïðîñòûõ ÷èñåë, ïðè÷åì äëÿ âåðõíåé ãðà-
íèöû ÷èñëà ïðîñòûõ ñëàãàåìûõ, íåîáõîäèìûõ äëÿ ïðåäñòàâëåíèÿ äîñ-
òàòî÷íî áîëüøèõ ÷èñåë, áûëî óêàçàíî ÷èñëî 100 000.

Í.Ï. Ðîìàíîâ, ïðîâåäÿ áîëåå òî÷íûå îöåíêè, äîêàçàë, ÷òî âåðõíÿÿ
ãðàíèöà ìîæåò áûòü ñíèæåíà äî 2208 (â òåêñòå ñòàòüè ñîäåðæàëàñü
îøèáêà, çàìå÷åííàÿ âïîñëåäñòâèè àâòîðîì, ïîýòîìó çíà÷åíèå 1104 îêà-
çàëîñü íåâåðíûì). Ýòà ðàáîòà Í.Ï. Ðîìàíîâà ïîëîæèëà íà÷àëî äàëü-
íåéøèì èññëåäîâàíèÿì ïî ñíèæåíèþ ïîñòîÿííîé Ë.Ã. Øíèðåëüìàíà.

Â ðåçóëüòàòå ðÿäà èññëåäîâàíèé, âûïîëíåííûõ äî 1963 ã., áûëî
äîêàçàíî, ÷òî íàòóðàëüíîå ÷èñëî, áîëüøåå åäèíèöû, åñòü ñóììà äâàä-
öàòè èëè ìåíåå ïðîñòûõ ÷èñåë.

Â ðàáîòå 1937 ã. «Îá àääèòèâíûõ ñâîéñòâàõ îáùèõ ÷èñëîâûõ ïîñëå-
äîâàòåëüíîñòåé» [235] èçó÷àþòñÿ ñðåäíèå çíà÷åíèÿ ôóíêöèè
f(x

1
, x

2
, �, x

k1
; y

1
, y

2
, �, y

k2
 / n), óêàçûâàþùåé ÷èñëî ÷èñåë èíòåðâàëà

(1, n), ïðåäñòàâèìûõ èëè â ôîðìå x
i
, èëè y

i
, èëè x

i
 + y

i
.

Ñàìà ôóíêöèÿ èìååò ñëîæíóþ àðèôìåòè÷åñêóþ ñòðóêòóðó, íî åå ñðåä-
íèå çíà÷åíèÿ âûðàæàþòñÿ ÷åðåç ýëåìåíòàðíûå ôóíêöèè. Íàõîæäåíèå ýòèõ
ñðåäíèõ óäàåòñÿ ïðîèçâåñòè ìåòîäàìè êîìáèíàòîðèêè. Â ñòàòüå ïðèâî-
äèòñÿ âûðàæåíèå äëÿ ñðåäíåãî àðèôìåòè÷åñêîãî ðàññìàòðèâàåìîé ôóíê-
öèè, êîòîðàÿ íàçûâàåòñÿ îñíîâíîé ôóíêöèåé àääèòèâíîé òåîðèè ÷èñåë.
Â ðàáîòå [236] 1938 ã. Í.Ï. Ðîìàíîâ çàíèìàåòñÿ îïðåäåëåíèåì ñðåäíåãî
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êâàäðàòè÷íîãî ýòîé ôóíêöèè. Îïðåäåëåíèå ñðåäíåãî êâàäðàòè÷íîãî òàê-
æå ïðîâîäèòñÿ ìåòîäàìè êîìáèíàòîðèêè, íî äëÿ ïîëó÷åíèÿ ïðèõîäèòñÿ
ïîïóòíî ðåøàòü ðÿä òðóäíûõ êîìáèíàòîðíûõ çàäà÷.

Ê ýòèì èññëåäîâàíèÿì Í.Ï. Ðîìàíîâà ïðèìûêàåò ðàáîòà [164]
Ï.Ì. Áóëàòà, îïóáëèêîâàííàÿ â «Èçâåñòèÿõ ÍÈÈÌÌ», â êîòîðîé äàíà
àñèìïòîòè÷åñêàÿ îöåíêà ñðåäíèõ çíà÷åíèé îñíîâíîé ôóíêöèè àääèòèâ-
íîé òåîðèè ÷èñåë f(x

1
, x

2
, �, x

k1
; y

1
, y

2
, �, y

k2
 / n), èñõîäÿ èç íàéäåííûõ

ñðåäíèõ çíà÷åíèé ïðè íåêîòîðûõ ÷àñòíûõ ïðåäïîëîæåíèÿõ îòíîñèòåëü-
íî k

1
 è k

2
 è ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé {x

i
} è {y

i
}. Â ñëåäóþùåé ðàáîòå

Í.Ï. Ðîìàíîâ ñòàâèò âîïðîñ îá îïðåäåëåíèè ñðåäíåàðèôìåòè÷åñêîãî
âûñøåãî ïîðÿäêà îñíîâíîé ôóíêöèè àääèòèâíîé òåîðèè ÷èñåë è íàõî-
äèò âûðàæåíèå äëÿ åå ñðåäíåãî êóáè÷åñêîãî çíà÷åíèÿ.

Äàëüíåéøèå ðàáîòû Í.Ï. Ðîìàíîâà ñâÿçàíû ñ ðàçâèòèåì è ïðèìåíå-
íèåì îïåðàòîðíûõ ìåòîäîâ â òåîðèè ÷èñåë [237]. Èäåÿ ïðèìåíåíèÿ ôóíê-
öèîíàëüíîãî àíàëèçà ê âîïðîñàì òåîðèè ÷èñåë áûëà âûñêàçàíà
Ë.Ã. Øíèðåëüìàíîì. Â ÷àñòíîñòè, â áåñåäå ñ Í.Ï. Ðîìàíîâûì â 1935 ã.
Ë.Ã. Øíèðåëüìàí óêàçûâàë, ÷òî íåêîòîðûå àðèôìåòè÷åñêèå òîæäåñòâà,
ñâÿçàííûå ñ ðàñïðåäåëåíèåì ïðîñòûõ ÷èñåë, ìîãóò áûòü ïîëó÷åíû ïðè
ïîìîùè ââåäåííîé èì «ôóíêöèîíàëüíîé» äçåòà-ôóíêöèè. Â ðàáîòàõ
Í.Ï. Ðîìàíîâà ýòè èäåè áûëè óñïåøíî ðàçðàáîòàíû è ïîëó÷èëè äàëü-
íåéøåå ðàçâèòèå è îáîáùåíèå. Í.Ï. Ðîìàíîâ ðàññìàòðèâàåò ïîñëåäîâà-
òåëüíîñòè äèñòðèáóòèâíûõ îïåðàòîðîâ L

1
, L

2
, ..., îòîáðàæàþùèõ ôóíê-

öèè ñåìåéñòâà F â ôóíêöèè òîãî æå ñåìåéñòâà è îáëàäàþùèõ Ì-ñâîé-
ñòâîì, ñîñòîÿùèì â òîì, ÷òî L
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. Ôóíêöèîíàëüíàÿ äçåòà-ôóíêöèÿ

îïðåäåëÿåòñÿ êàê ôóíêöèîíàëüíûé îïåðàòîð âèäà

( )
1

, n
s
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L
s L
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∞
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ζ = ∑ ,

îïðåäåëåííûé íà ìíîæåñòâå F ôóíêöèé. Äëÿ ôóíêöèîíàëüíîé äçåòà-
ôóíêöèè ïîëó÷åíî îáîáùåíèå òîæäåñòâà Ýéëåðà äëÿ äçåòà-ôóíêöèè.
Äàëåå îêàçûâàåòñÿ âîçìîæíûì äàòü îáîáùåíèå äðóãèõ òåîðåòèêî-÷èñ-
ëîâûõ òîæäåñòâ, íàïðèìåð òîæäåñòâà Ëàìáåðòà è äð. Äëÿ ôóíêöèîíàëü-
íîé äçåòà-ôóíêöèè ïîëó÷åíî òàêæå ôóíêöèîíàëüíîå óðàâíåíèå, àíà-
ëîãè÷íîå ôóíêöèîíàëüíîìó óðàâíåíèþ Ðèìàíà äëÿ îáû÷íîé äçåòà-
ôóíêöèè. Ââåäåíà áûëà è ôóíêöèîíàëüíàÿ ãàììà-ôóíêöèÿ.

Ââåäåíèå ôóíêöèîíàëüíûõ äçåòà- è ãàììà-ôóíêöèé ïðîâåäåíî íà
îñíîâå òåîðèè îäíîïàðàìåòðè÷åñêèõ ãðóïï ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ.
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Í.Ï. Ðîìàíîâ íàøåë ðàçíîîáðàçíûå ìåòîäû ïîñòðîåíèÿ îäíîïàðàìåò-
ðè÷åñêèõ ãðóïï ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ â ðàçëè÷íûõ ôóíêöèîíàëüíûõ
ïðîñòðàíñòâàõ. Ñïåöèàëüíî ðàññìàòðèâàåòñÿ â ðàáîòàõ Í.Ï. Ðîìàíî-
âà ïðèìåíåíèå ãèëüáåðòîâà ïðîñòðàíñòâà ê âîïðîñàì òåîðèè ÷èñåë.
Èäåè ïðèìåíåíèÿ ôóíêöèîíàëüíîãî àíàëèçà â òåîðèè ÷èñåë ïðèâîäÿò
è ê ðÿäó èíòåðåñíûõ àíàëèòè÷åñêèõ ïðèëîæåíèé. Â íåñêîëüêèõ ðàáî-
òàõ Í.Ï. Ðîìàíîâà èçó÷àþòñÿ îðòîíîðìèðîâàííûå ñèñòåìû ôóíêöèé,
ðàññìàòðèâàåòñÿ âîïðîñ î ïîëíîòå ñèñòåìû ôóíêöèé {ϕ(nx)}.

§13

Êàê óæå óïîìèíàëîñü âûøå, ðåäàêöèÿ «Èçâåñòèé ÍÈÈÌÌ» ñ öåëüþ
óñèëåíèÿ íàó÷íûõ ñâÿçåé ïðèíèìàëà äëÿ îïóáëèêîâàíèÿ ðàáîòû èíîãî-
ðîäíèõ è çàðóáåæíûõ ó÷åíûõ. Ïóáëèêàöèÿ çíà÷èòåëüíîé ÷àñòè òàêèõ
ðàáîò ñâÿçàíà ñ íàó÷íûìè èíòåðåñàìè òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ. Ñòàòüÿ
È.È. Ïðèâàëîâà «Ñîâðåìåííûå ïðîáëåìû òåîðèè ôóíêöèé êîìïëåêñíî-
ãî ïåðåìåííîãî» è «Îáîáùåíèå ìåòîäà Ëèíäåëåôà» îòðàæàþò ëåêöèè è
äîêëàäû, ñäåëàííûå èì âî âðåìÿ åãî ïðåáûâàíèÿ â Òîìñêå îñåíüþ 1934 ã.
Â ñâÿçè ñ èíòåðåñîì òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ ê âîïðîñàì èíòåãðàëüíîãî ïðåä-
ñòàâëåíèÿ ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî áûëà îïóáëèêîâàíà ñòà-
òüÿ È.È. Ïðèâàëîâà è åãî ó÷åíèêà Ã.À. Áðîäñêîãî «Î ïðåäåëüíûõ çíà÷å-
íèÿõ èíòåãðàëà òèïà Êîøè�Ñòèëüòüåñà» [163]. Ñ ïðèåçäîì â Òîìñê èç
Ëåíèíãðàäà ïðîôåññîðà Í.Ñ. Êîøëÿêîâà äëÿ ÷òåíèÿ êóðñà ìàòåìàòè÷åñ-
êîé ôèçèêè è ñïåöèàëüíîãî êóðñà «Ïðèíöèï Ãàìèëüòîíà â ìàòåìàòè÷åñ-
êîé ôèçèêå» ñâÿçûâàåòñÿ îïóáëèêîâàíèå åãî ñòàòüè «Îá îäíîé ïðåäåëü-
íîé ôîðìóëå Êðîíåêåðà�» [198] â «Èçâåñòèÿõ ÍÈÈÌÌ». Çäåñü æå áûëà
îïóáëèêîâàíà ñòàòüÿ «Ê âîïðîñó î ìåñòíîì ðàññå÷åíèè ïðîñòðàíñòâà»
[186] ïîëüñêîãî ìàòåìàòèêà Ê. Çàðàíêåâè÷à, ïîñåòèâøåãî Òîìñê ïîñëå
òîïîëîãè÷åñêîé êîíôåðåíöèè â Ìîñêâå â 1935 ã.

Ïî æåëàíèþ àâòîðîâ â «Èçâåñòèÿõ ÍÈÈÌÌ» áûëà ïåðåïå÷àòàíà
ñòàòüÿ À. Ýéíøòåéíà è Í. Ðîçåíà «Î ãðàâèòàöèîííûõ âîëíàõ» [301], â
êîòîðîé äàíî ñòðîãîå ðåøåíèå çàäà÷è äëÿ öèëèíäðè÷åñêèõ ãðàâèòàöè-
îííûõ âîëí. Ýòà ðàáîòà ïðåäñòàâëÿëà èíòåðåñ äëÿ òîìñêèõ ìàòåìàòè-
êîâ, çàíèìàâøèõñÿ çàäà÷àìè ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè. Â ñòàòüå [244]
ïîëüñêîãî àêàäåìèêà Â. Ñåðïèíñêîãî äîêàçûâàåòñÿ îäíà òåîðåìà î
äâîéíûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòÿõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë. Îïóáëèêîâàíèå ñòà-
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òüè Ñ.Ï. Ôèíèêîâà «Ñîïðÿæåííûå ñåòè ñ îáùèìè îñÿìè» [275] è ðàáî-
òû Ë.Ñ. Åðìîëàåâà «Äèôôåðåíöèàëüíàÿ ãåîìåòðèÿ âåêòîðíîãî ïîëÿ,
êîìïëåêñ ïðÿìûõ, îïðåäåëÿåìûõ ïîëåì» [185] îòðàçèëî ïîâûøåíèå
èíòåðåñà òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ ê âîïðîñàì äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåò-
ðèè. Ïóáëèêàöèÿ íåñêîëüêèõ ðàáîò [241�243] Í.À. Ñåëèâàíîâà ïîêà-
çûâàëà èíòåðåñ òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ ê âîïðîñàì ìåòðè÷åñêîé òåîðèè
ôóíêöèé äåéñòâèòåëüíîãî ïåðåìåííîãî.

Êàðòèíà ðàçâèòèÿ ìàòåìàòèêè â Òîìñêå áûëà áû íåïîëíîé, åñëè íå
ðàññìîòðåòü ðàáîòû ïî ïðèêëàäíûì ìàòåìàòè÷åñêèì íàóêàì, ïðåæäå
âñåãî ïî ìåõàíèêå è àñòðîíîìèè. Î íåêîòîðûõ ðàáîòàõ Í.Í. Ãîðÿ÷åâà
ïî àñòðîíîìèè, ðàáîòàõ ïî ìåõàíèêå Å.Ä. Òîìèëîâà, Ï.Ï. Êóôàðåâà,
Ì.Ñ. Ãîðîõîâà óæå áûëî ñêàçàíî.

Îòìåòèì åùå ðàáîòû À.À. Ãðèáà, ðàáîòàâøåãî â Òîìñêîì óíèâåð-
ñèòåòå íà êàôåäðå òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè ñ 1937 ïî 1940 ã. ïîñëå îêîí-
÷àíèÿ àñïèðàíòóðû ïðè Ëåíèíãðàäñêîì óíèâåðñèòåòå, ó÷åíèêà àêàäå-
ìèêà Ñ.À. Õðèñòèàíîâè÷à. Â Òîìñêå èì áûëà çàêîí÷åíà è íàïå÷àòàíà
â «Èçâåñòèÿõ ÍÈÈÌÌ» ðàáîòà «Óñòàíîâèâøååñÿ äâèæåíèå ãðóíòîâûõ
âîä ïðè íàëè÷èè äðåíàæíîé òðóáû, ñâîáîäíîé ïîâåðõíîñòè è âîäîíåï-
ðîíèöàåìîãî ñëîÿ â âèäå óãëà», â êîòîðîé ðåøàåòñÿ çàäà÷à îïðåäåëå-
íèÿ âåëè÷èí, õàðàêòåðèçóþùèõ äâèæåíèå æèäêîñòè è, â ÷àñòíîñòè, ñâî-
áîäíîé ïîâåðõíîñòè â çàâèñèìîñòè îò óãëà íàêëîíà âîäîíåïðîíèöàå-
ìîé ñòåíêè ê ãîðèçîíòàëüíîìó ïîäñòèëàþùåìó ñëîþ, ïàðàìåòðîâ ïî-
ëîæåíèÿ ñòîêà è åãî ìîùíîñòè. Â ðàáîòå ïîëó÷åíû äèôôåðåíöèàëüíûå
óðàâíåíèÿ äâèæåíèÿ ãðóíòîâûõ âîä è óêàçàíû ãðàíè÷íûå óñëîâèÿ. Äëÿ
ðåøåíèÿ çàäà÷è èñïîëüçóþòñÿ ìåòîäû êîíôîðìíîãî îòîáðàæåíèÿ è
ìåòîä ãîäîãðàôà. Â êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè, çàùèùåííîé â Òîìñêå
â 1940 ã., À.À. Ãðèá äëÿ èçó÷åíèÿ äâèæåíèÿ ãàçîâ ïðè äåòîíàöèè ïðè-
ìåíèë àïïàðàò òî÷íûõ óðàâíåíèé ãàçîäèíàìèêè. Îñíîâíûå ðåçóëüòà-
òû ðàáîòû áûëè îïóáëèêîâàíû â ñòàòüå «Ðàñïðîñòðàíåíèå ïëîñêîé
óäàðíîé âîëíû ïðè îáûêíîâåííîì âçðûâå ó òâåðäîé ñòåíêè».

Äåÿòåëüíîñòü À.À. Ãðèáà â Òîìñêå îêàçàëà âëèÿíèå íà íàó÷íîå íà-
ïðàâëåíèå èññëåäîâàíèé êàôåäðû òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè. Âìåñòî âîï-
ðîñîâ òåîðèè óïðóãîñòè îñíîâíûì íàïðàâëåíèåì ñòàëè ïðîáëåìû ãèä-
ðîàýðîìåõàíèêè è ãàçîâîé äèíàìèêè, ñîîòâåòñòâåííî èçìåíèëàñü è
ñïåöèàëèçàöèÿ ñòóäåíòîâ.

Ê êîíöó 30-õ ãã. â êîëëåêòèâå òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ ïðîèçîøëè áîëü-
øèå èçìåíåíèÿ. Ïî ðàçíûì ïðè÷èíàì âûáûëî èç Òîìñêà çíà÷èòåëüíîå
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÷èñëî ìàòåìàòèêîâ. Ñ äðóãîé ñòîðîíû, â êîëëåêòèâ òîìñêèõ ìàòåìàòè-
êîâ âëèëîñü íîâîå ïîïîëíåíèå âûïóñêíèêîâ óíèâåðñèòåòà è ïåäàãîãè-
÷åñêîãî èíñòèòóòà, à òàêæå ïðèáûâøèõ èç äðóãèõ ãîðîäîâ.

§ 14

Ê íà÷àëó 40-õ ãã. âûÿâèëèñü îñíîâíûå íàïðàâëåíèÿ â èññëåäîâàíè-
ÿõ òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ, êîòîðûå ïðîäîëæàëè ðàçâèâàòüñÿ è â ïîñëå-
äóþùèå äåñÿòèëåòèÿ: òåîðèÿ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïå-
ðåìåííîãî è åå ïðèëîæåíèÿ ê âîïðîñàì òåîðèè óïðóãîñòè è ãèäðîìåõà-
íèêè, òåîðèÿ ôóíêöèé äâóõ è ìíîãèõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ, íå-
êîòîðûå âîïðîñû ôóíêöèîíàëüíîãî àíàëèçà è ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçè-
êè, èññëåäîâàíèÿ ïî àýðîìåõàíèêå è ãàçîâîé äèíàìèêå, çàäà÷è íåáåñ-
íîé ìåõàíèêè, èññëåäîâàíèå ãåîìåòðè÷åñêèõ îáðàçîâ òðåõìåðíîãî ïðî-
ñòðàíñòâà ìåòîäàìè äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè.

Òåîðèÿ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé è åå ïðèëîæåíèÿ ÿâëÿþòñÿ îñíîâíûì
íàïðàâëåíèåì íàó÷íîé äåÿòåëüíîñòè ïðîôåññîðà Ï.Ï. Êóôàðåâà è åãî
ó÷åíèêîâ.

Ïàâåë Ïàðôåíüåâè÷ Êóôàðåâ (1909�1968) � óðîæåíåö Òîìñêà. Â Òîì-
ñêîì óíèâåðñèòåòå Ï.Ï. Êóôàðåâ ïðîøåë âåñü ïóòü îò ñòóäåíòà äî ïðî-
ôåññîðà. Áîëüøàÿ íàó÷íàÿ, ïåäàãîãè÷åñêàÿ, îðãàíèçàöèîííàÿ, ðåäàê-
òîðñêàÿ ðàáîòà Ï.Ï. Êóôàðåâà îêàçàëà çíà÷èòåëüíîå âëèÿíèå íà ðàç-
âèòèå ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëåäîâàíèé è ìàòåìàòè÷åñêîãî îáðàçîâàíèÿ â
Òîìñêå è Ñèáèðè. Íàó÷íûå ðåçóëüòàòû Ï.Ï. Êóôàðåâà ïîëó÷èëè øè-
ðîêóþ èçâåñòíîñòü è ïðèçíàíèå â êðóãàõ ñïåöèàëèñòîâ.

Â 1968 ã. Ï.Ï. Êóôàðåâó áûëî ïðèñâîåíî çâàíèå çàñëóæåííîãî äåÿ-
òåëÿ íàóêè ÐÑÔÑÐ.

Êàê óæå îòìå÷àëîñü, ïåðâûå íàó÷íûå ðàáîòû Ï.Ï. Êóôàðåâà îòíîñÿòñÿ
ê òåîðèè óïðóãîñòè. Ïîñëå çàùèòû êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè Ï.Ï. Êó-
ôàðåâ ðåøèë íåñêîëüêî çàäà÷ ïî îïðåäåëåíèþ íàïðÿæåíèé äëÿ àíèçîò-
ðîïíûõ òåë: ýëëèïòè÷åñêîé ïëàñòèíêè, êëèíà, áåñêîíå÷íîé ïîëîñû (ñî-
âìåñòíî ñ Â.À. Ñâåêëî). Ðåøåíèå âñåõ ýòèõ çàäà÷ ïðîâåäåíî ñ ïîìîùüþ
ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî. Ïîçäíåå îñíîâíîé â èññëåäîâàíèÿõ
Ï.Ï. Êóôàðåâà ñòàíîâèòñÿ òåîðèÿ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé.

Â äàëüíåéøèõ èññëåäîâàíèÿõ, ñîñòàâèâøèõ ñîäåðæàíèå åãî äîêòîð-
ñêîé äèññåðòàöèè, Ï.Ï. Êóôàðåâ ðàçâèâàåò ìåòîä ïàðàìåòðè÷åñêîãî
ïðåäñòàâëåíèÿ äëÿ ñåìåéñòâ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé. Â òåîðèè îäíîëèñ-
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òíûõ ôóíêöèé, êàê èçâåñòíî, èçó÷àþòñÿ âíóòðåííèå ñâîéñòâà êîíôîð-
ìíûõ îòîáðàæåíèé. Èññëåäîâàíèå ìíîãèõ âîïðîñîâ â ýòîé òåîðèè ìî-
æåò áûòü ñâåäåíî ê èçó÷åíèþ ýêñòðåìóìîâ íåêîòîðûõ ôóíêöèîíàëîâ
íà êëàññàõ îäíîëèñòíûõ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé. Îäíèì èç âàæíûõ
êëàññîâ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé ÿâëÿåòñÿ êëàññ S ôóíêöèé, îäíîëèñò-
íûõ â åäèíè÷íîì êðóãå è óäîâëåòâîðÿþùèõ óñëîâèÿì f(0) = 0, f�(0) = 1.
Â ìåòîäå ïàðàìåòðè÷åñêèõ ïðåäñòàâëåíèé ôóíêöèÿ êëàññà S ðàâíîìåð-
íî àïïðîêñèìèðóåòñÿ ôóíêöèÿìè, çàâèñÿùèìè îò îäíîãî äåéñòâèòåëü-
íîãî ïàðàìåòðà è óäîâëåòâîðÿþùèìè óðàâíåíèþ Ë¸âíåðà
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Ï.Ï. Êóôàðåâ ïðîâåë èññëåäîâàíèå ñâîéñòâ ðåøåíèé óðàâíåíèÿ Ë¸â-
íåðà è ïîëó÷èë ïðîñòûå ãåîìåòðè÷åñêèå óñëîâèÿ äëÿ òîãî, ÷òîáû èí-
òåãðàë óðàâíåíèÿ îòîáðàæàë êðóã íà ïëîñêîñòü ñ ðàçðåçîì ïî çàäàííîé
êðèâîé íåêîòîðûõ êëàññîâ (êðèâàÿ Æîðäàíà, ãëàäêàÿ êðèâàÿ è äð.).
Ï.Ï. Êóôàðåâ ââåë â èññëåäîâàíèÿ îáîáùåííîå óðàâíåíèå Ë¸âíåðà
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ãäå P(z, t) � ðåãóëÿðíàÿ â åäèíè÷íîì êðóãå ôóíêöèÿ ñ ïîëîæèòåëüíîé
âåùåñòâåííîé ÷àñòüþ. Ï.Ï. Êóôàðåâûì ïîäðîáíî èçó÷åíû ãåîìåòðè-
÷åñêèå ñâîéñòâà îòîáðàæàþùèõ ôóíêöèé â çàâèñèìîñòè îò ñâîéñòâ äàí-
íîé ôóíêöèè P(z, t), èññëåäîâàíà çàäà÷à îïðåäåëåíèÿ óðàâíåíèÿ Ë¸âíå-
ðà äëÿ ôóíêöèè, îòîáðàæàþùåé êðóã íà ïëîñêîñòü ñ ïåðåìåííûì ðàç-
ðåçîì, ïðåäëîæåí ÷èñëåííûé ìåòîä îïðåäåëåíèÿ ïàðàìåòðîâ â èí-
òåãðàëå Øâàðöà�Êðèñòîôôåëÿ. Îáîáùåííîå óðàâíåíèå Ë¸âíåðà ïîçâî-
ëèëî ðåøèòü ðÿä íîâûõ çàäà÷. Ðàáîòû Ï.Ï. Êóôàðåâà ïî ìåòîäó ïàðà-
ìåòðè÷åñêèõ ïðåäñòàâëåíèé è îáîáùåííîìó óðàâíåíèþ Ë¸âíåðà ïîñëó-
æèëè îñíîâîé äëÿ ìíîãî÷èñëåííûõ íîâûõ èññëåäîâàíèé Ï.Ï. Êóôàðå-
âà è åãî ó÷åíèêîâ.

Íåñêîëüêî âíå ýòîãî êðóãà ðàáîò Ï.Ï. Êóôàðåâà íàõîäèòñÿ åãî ñòà-
òüÿ [203], îïóáëèêîâàííàÿ â «Èçâåñòèÿõ ÍÈÈÌÌ», â êîòîðîé äîêà-
çûâàåòñÿ òåîðåìà î ïîâåäåíèè îòîáðàæàþùåé ôóíêöèè íà ãðàíèöå. Ïî-
êàçàíî, ÷òî ïðè íåêîòîðûõ óñëîâèÿõ íà ãðàíèöó îáëàñòè îòîáðàæàþ-
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ùàÿ ôóíêöèÿ è åå ïðîèçâîäíûå äî îïðåäåëåííîãî ïîðÿäêà ïðè ïðè-
áëèæåíèè òî÷êè èçíóòðè îáëàñòè ê ãðàíè÷íîé òî÷êå ñòðåìÿòñÿ ê îïðå-
äåëåííûì ïðåäåëüíûì çíà÷åíèÿì.

§ 15

Îæèâëåíèå èíòåðåñà ê âîïðîñàì äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè â Òîìñêå
ñâÿçàíî ñ ïðèåçäîì â 1939 ã. íà ïîñòîÿííóþ ðàáîòó â Òîìñê Í.Ã. Òóãàíîâà.

Íèêîëàé Ãåîðãèåâè÷ Òóãàíîâ (1901�1956) ðîäèëñÿ â Áëàãîâåùåíñêå â
ñåìüå ó÷èòåëÿ. Â íà÷àëå 20-õ ãã. Í.Ã. Òóãàíîâ ó÷èëñÿ â Òîìñêîì óíèâåð-
ñèòåòå è ïðîÿâèë èíòåðåñ ê äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè ïîä âëèÿíèåì
ïðîôåññîðà Ô.Ý. Ìîëèíà. Í.Ã. Òóãàíîâ îêîí÷èë â 1929 ã. Ëåíèíãðàäñ-
êèé óíèâåðñèòåò, à çàòåì ðàáîòàë â âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèÿõ Ëåíèíã-
ðàäà. Ñ ñåíòÿáðÿ 1939 ã. Í.Ã. Òóãàíîâ ðàáîòàë äîöåíòîì è çàâåäóþùèì
êàôåäðîé ãåîìåòðèè Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà ñ ïåðåðûâîì â ïåðèîä Âåëè-
êîé Îòå÷åñòâåííîé âîéíû. Â 1940 ã. îí çàùèòèë êàíäèäàòñêóþ äèññåðòà-
öèþ, èì îïóáëèêîâàíî 12 íàó÷íûõ ñòàòåé è ê 1956 ã. áûëà ïîäãîòîâëåíà
äîêòîðñêàÿ äèññåðòàöèÿ. Ñ ñàìîãî íà÷àëà ñâîåé äåÿòåëüíîñòè â Òîìñêå
Í.Ã. Òóãàíîâ ïðîâîäèë êðîïîòëèâóþ ïåäàãîãè÷åñêóþ è îðãàíèçàöèîí-
íóþ ðàáîòó ïî ïðèâëå÷åíèþ ìîëîäûõ ìàòåìàòèêîâ ê äèôôåðåíöèàëüíî-
ãåîìåòðè÷åñêèì èññëåäîâàíèÿì. Ñèñòåìà ñïåöèàëüíûõ êóðñîâ è ñåìèíà-
ðîâ ïîñëåäîâàòåëüíî ïîäâîäèëà åãî ñëóøàòåëåé ê ñàìîñòîÿòåëüíûì èñ-
ñëåäîâàíèÿì. Áåñïðåäåëüíî ïðåäàííûé íàóêå è ïåäàãîãè÷åñêîé ðàáîòå,
Í.Ã. Òóãàíîâ ñ áîëüøîé òðåáîâàòåëüíîñòüþ, ëþáîâüþ è îòâåòñòâåííîñ-
òüþ îòíîñèëñÿ ê ïîäãîòîâêå áóäóùèõ ìàòåìàòèêîâ.

Â ðàáîòàõ, âûïîëíåííûõ äî 1940 ã. è ñîñòàâèâøèõ åãî êàíäèäàòñ-
êóþ äèññåðòàöèþ, Í.Ã. Òóãàíîâ èçó÷àåò ëèíèè íà ïîâåðõíîñòè, ãåîäå-
çè÷åñêîå êðó÷åíèå, íîðìàëüíàÿ êðèâèçíà êîòîðûõ ñâÿçàíà ëèíåéíûì
ñîîòíîøåíèåì ñ ïîñòîÿííûìè êîýôôèöèåíòàìè:
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Äëÿ èçó÷åíèÿ ëèíèé íà ïîâåðõíîñòè Í.Ã. Òóãàíîâ èñïîëüçîâàë òðåõ-
ãðàííèê, ïîñòðîåííûé íà êàñàòåëüíîé ê êðèâîé è íîðìàëè ê ïîâåðõíî-
ñòè (òàê íàçûâàåìûé ïîëóêàíîíè÷åñêèé ðåïåð).

Îñíîâíîé ðåçóëüòàò Í.Ã. Òóãàíîâà ñîñòîèò â òîì, ÷òî ëèíèè óêà-
çàííîãî âûøå êëàññà è òîëüêî îíè äîïóñêàþò ïðèñîåäèíåíèå ê êàæäîé
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èç íèõ äðóãîé ëèíèè íà äðóãîé ïîâåðõíîñòè òàê, ÷òî èõ ïîëóêàíîíè-
÷åñêèå ðåïåðû îêàçûâàþòñÿ íåèçìåííî ñâÿçàííûìè (ò.å. âåêòîðû îäíî-
ãî ðåïåðà èìåþò ïîñòîÿííûå êîîðäèíàòû îòíîñèòåëüíî äðóãîãî ðåïå-
ðà). Àíàëîãè÷íûì ñâîéñòâîì õàðàêòåðèçóþòñÿ êðèâûå Áåðòðàíà (îò-
íîñèòåëüíî ðåïåðà Ôðåíå).

Â äàëüíåéøåì àíàëîãè÷íûå çàäà÷è áûëè ïîñòàâëåíû è ðåøåíû äëÿ
ëèíåé÷àòûõ è äðóãèõ ãåîìåòðè÷åñêèõ îáðàçîâ.

Îíè ïîëó÷èëè îáùåå íàçâàíèå çàäà÷ Òóãàíîâà. Äèññåðòàöèÿ
Í.Ã. Òóãàíîâà ÿâëÿåòñÿ ïåðâûì èññëåäîâàíèåì, â êîòîðîì ñèñòåìàòè-
÷åñêè ïðèìåíÿåòñÿ èäåÿ ìåòîäà ðåïåðàæà ïîäìíîãîîáðàçèé. Í.Ã. Òó-
ãàíîâ ïîäðîáíî èçó÷èë âñå ïîäêëàññû ââåäåííîãî èì êëàññà ëèíèé.
Îòìåòèì íåêîòîðûå êîíêðåòíûå ðåçóëüòàòû.

Åñëè ãåîäåçè÷åñêîå êðó÷åíèå 1/T
g
 è íîðìàëüíàÿ êðèâèçíà v óäîâëåò-

âîðÿþò ëèíåéíîìó óðàâíåíèþ ñ ïîñòîÿííûìè êîýôôèöèåíòàìè

ctg 1
,

gT d

φ − ν =

òî ñóùåñòâóåò âòîðàÿ ëèíèÿ, ïðèñîåäèíåííàÿ ê ïåðâîé, êîòîðàÿ ëåæèò
íà âòîðîé ïîâåðõíîñòè, ïàðàëëåëüíîé ïåðâîé; d = const åñòü îòðåçîê
îáùåé íîðìàëè ìåæäó ñîîòâåòñòâóþùèìè òî÷êàìè îáåèõ ïîâåðõíîñ-
òåé, a f = const åñòü óãîë ìåæäó êàñàòåëüíûìè äâóõ ñîîòâåòñòâåííûõ
êðèâûõ. Ïðè âñÿêîì çíà÷åíèè ïîñòîÿííûõ f è d ïðîèçâîëüíàÿ ïîâåðõ-
íîñòü S íåñåò äâà ñåìåéñòâà ëèíèé, êîòîðûå îáðàçóþò ìåæäó ñîáîé óãîë
π/2 � f. Íîðìàëüíûå êðèâèçíû èõ ñâÿçàíû ñîîòíîøåíèÿìè

2 2
2 2

1 2 1 2 2

2sin sin
cos , cos ,J K

d d

φ φν + ν = φ − ν ν = φ +

ãäå J è Ê ñóòü ñðåäíÿÿ è ïîëíàÿ êðèâèçíû ïîâåðõíîñòè.
Àíàëîãè÷íûå ïîñòðîåíèÿ ïîëó÷àþòñÿ ïðè çàìåíå ïàðû ïàðàëëåëü-

íûõ ïîâåðõíîñòåé ïàðîé ôîêàëüíûõ ïîâåðõíîñòåé êîíãðóýíöèè, ëó÷
êîòîðîé ÿâëÿåòñÿ îáùåé íîðìàëüþ ïàðû ñîïðÿæåííûõ êðèâûõ. Ïðè
òàêîì îáîáùåíèè íîðìàëüíàÿ êðèâèçíà çàìåíÿåòñÿ ãåîäåçè÷åñêîé.
Ïîñëå çàùèòû êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè Í.Ã. Òóãàíîâ ïðîâåë èññëå-
äîâàíèå ïîâåðõíîñòåé, êîíôîðìíî èçîáðàæàþùèõñÿ ïîñðåäñòâîì íîð-
ìàëåé íà îäíó ïîëîñòü ñâîåé ïîâåðõíîñòè öåíòðîâ [267].
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§ 16

Èíòåðåñ ê âîïðîñàì ôóíêöèîíàëüíîãî àíàëèçà â Òîìñêå ïðîÿâëÿåò-
ñÿ ñ 1940 ã. Ñ ýòîãî âðåìåíè ÷èòàþòñÿ êóðñû è ïðîâîäÿòñÿ ñåìèíàðû ïî
íåêîòîðûì âîïðîñàì ôóíêöèîíàëüíîãî àíàëèçà. Â 1940 ã. Ç.È. Êëåìåí-
òüåâ, ïðèåõàâøèé â Òîìñê ïî îêîí÷àíèè àñïèðàíòóðû â Ëåíèíãðàäñ-
êîì óíèâåðñèòåòå, çàùèòèë êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ, ïîñâÿùåííóþ
èññëåäîâàíèþ íåêîòîðûõ ïîëóóïîðÿäî÷åííûõ ïðîñòðàíñòâ, îñíîâû
òåîðèè êîòîðûõ áûëè äàíû â ðàáîòàõ Ë.Â. Êàíòîðîâè÷à â 1935�1937 ãã.
Ç.È. Êëåìåíòüåâ óêàçàë ïîñòðîåíèå ðàñøèðåííûõ ïðîñòðàíñòâ òèïà Ê

5

÷èñëîâûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé è ñóììèðóåìûõ ôóíêöèé, ðàññìîòðåë
âîïðîñû ñõîäèìîñòè, ïîëíîòû è ñåïàðàáåëüíîñòè â ïîëóóïîðÿäî÷åí-
íûõ ïðîñòðàíñòâàõ.

Ñ 1940 ïî 1944 ã. â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå pàáoòàë äîöåíò Â.È. Ñî-
áîëåâ, ó÷åíèê Ë.À. Ëþñòåðíèêà è À.È. Ïëåñíåðà ïî àñïèðàíòóðå â Ìîñ-
êîâñêîì óíèâåðñèòåòå. Â.È. Ñîáîëåâ â ñâîåé êàíäèäàòñêîé äèññåðòà-
öèè ðàñøèðèë ðåçóëüòàòû Ë.À. Ëþñòåðíèêà î ñóùåñòâîâàíèè áåñêîíå÷-
íîãî ìíîæåñòâà ñîáñòâåííûõ çíà÷åíèé äëÿ íåêîòîðûõ íåëèíåéíûõ
îïåðàòîðîâ. Èì äîêàçàíî, ÷òî äëÿ êàæäîãî âïîëíå íåïðåðûâíîãî ñèì-
ìåòðè÷íîãî íå÷åòíîãî îäíîðîäíîãî ïîçèòèâíîãî îïåðàòîðà â ãèëüáåð-
òîâîì ïðîñòðàíñòâå ñóùåñòâóåò ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ïîëîæèòåëüíûõ
ñòðåìÿùèõñÿ ê íóëþ ñîáñòâåííûõ çíà÷åíèé. Óêàçûâàåòñÿ âîçìîæíîñòü
ïåðåíåñåíèÿ ðåçóëüòàòà íà íåëèíåéíûå îïåðàòîðû, îïðåäåëåííûå â ïðî-
ñòðàíñòâå L

p
. Äàíî ïðèìåíåíèå ïîëó÷åííûõ ðåçóëüòàòîâ ê íåêîòîðûì

èíòåãðàëüíûì óðàâíåíèÿì è îïåðàòîðàì ãðàäèåíòà ïîçèòèâíûõ ôóíê-
öèîíàëîâ â ãèëüáåðòîâîì ïðîñòðàíñòâå. Â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå
Â.È. Ñîáîëåâ ÷èòàë ëåêöèè ïî îñíîâàì ôóíêöèîíàëüíîãî àíàëèçà è ïî
ñïåêòðàëüíîé òåîðèè ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ, ó÷àñòâîâàë â ðàáîòå âîç-
íèêøåãî â 1942 ã. ñåìèíàðà ïî ôóíêöèîíàëüíîìó àíàëèçó, ãäå èçó÷à-
ëèñü âîïðîñû ñïåêòðàëüíîé òåîðèè ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ è òåîðèè ïî-
ëóóïîðÿäî÷åííûõ ïðîñòðàíñòâ. Â 1944 ã. Â.È. Ñîáîëåâ ïåðåøåë íà ðà-
áîòó â Âîðîíåæñêèé óíèâåðñèòåò, êîòîðûé îí îêîí÷èë â 1936 ã., ïîçäíåå
çàùèòèë äîêòîðñêóþ äèññåðòàöèþ, áûë ïðîôåññîðîì è äèðåêòîðîì
èíñòèòóòà ìàòåìàòèêè Âîðîíåæñêîãî óíèâåðñèòåòà.

Â 1940�1944 ãã. â Òîìñêîì ïåäàãîãè÷åñêîì èíñòèòóòå ðàáîòàë ó÷å-
íèê Ì.À. Ëàâðåíòüåâà Ë.È. Âîëêîâûñêèé, çàíèìàâøèéñÿ èññëåäîâàíè-
åì òèïà îäíîñâÿçíûõ ðèìàíîâûõ ïîâåðõíîñòåé.
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2. Ðàçâèòèå ìàòåìàòèêè â Òîìñêå ñ 1917 ïî 1945 ã.

Íà êàôåäðå àñòðîíîìèè â 1940�1942 ãã. ðàáîòàë äîöåíòîì ó÷åíèê ïðî-
ôåññîðà Ì.Ô. Ñóááîòèíà Ãëåá Àëåêñàíäðîâè÷ ×åáîòàðåâ (1913�1975).
Â ñâîèõ îñíîâíûõ íàó÷íûõ òðóäàõ îí ðàçðàáàòûâàë òåîðèþ äâèæåíèÿ
ìàëûõ ïëàíåò, çàíèìàëñÿ âîïðîñàìè äâèæåíèÿ èñêóññòâåííûõ ñïóòíèêîâ
Çåìëè è ìàëûõ òåë Ñîëíå÷íîé ñèñòåìû. Àâòîð êíèã «Àíàëèòè÷åñêèå è
÷èñëåííûå ìåòîäû íåáåñíîé ìåõàíèêè» è «Ìàëûå ïëàíåòû». Ñ 1943 ã.
ðàáîòàë â Èíñòèòóòå òåîðåòè÷åñêîé àñòðîíîìèè ÀÍ ÑÑÑÐ, â 1944 ã. �
åãî äèðåêòîð. Ïî ñîâìåñòèòåëüñòâó â 1951�1960 ãã. áûë çàìåñòèòåëåì, à
çàòåì äèðåêòîðîì áèáëèîòåêè ÀÍ ÑÑÑÐ.

§ 17

Â ãîäû Âåëèêîé Îòå÷åñòâåííîé âîéíû (1941�1945), íåñìîòðÿ íà óõîä
÷àñòè íàó÷íûõ ðàáîòíèêîâ-ìàòåìàòèêîâ â àðìèþ (Í.Ã. Òóãàíîâ,
Þ.Â. ×èñòÿêîâ, Ã.È. Íàçàðîâ, Ð.Í. Ùåðáàêîâ, Ë.È. Ñâèðèäîâ, À.À. Ñèâ-
êîâ, Ï.Ì. Áóëàò, È.È. Ãàâðèëêèí, Â.Ì. Ëåéêèí è äðóãèå), òîìñêèå ìàòå-
ìàòèêè ïðîäîëæàëè ó÷åáíóþ è íàó÷íóþ ðàáîòó â âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâå-
äåíèÿõ. Â Òîìñêå íå ïðåêðàùàëàñü äåÿòåëüíîñòü íàó÷íûõ ñåìèíàðîâ, ïðî-
âîäèëàñü èññëåäîâàòåëüñêàÿ ðàáîòà ïî òåîðåòè÷åñêèì è ïðèêëàäíûì
âîïðîñàì ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè, ïðîõîäèëè çàùèòû êàíäèäàòñêèõ è
äîêòîðñêèõ äèññåðòàöèé. Â 1943 ã. äîêòîðñêèå äèññåðòàöèè â ó÷åíîì ñî-
âåòå Òîìñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà çàùèòèëè Ï.Ï. Êóôàðåâ,
È.Ñ. Êóêëåñ ïî êà÷åñòâåííîé òåîðèè äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé è
Ê.Ë. Áàåâ ïî íåáåñíîé ìåõàíèêå. Ñðåäè âûïóñêíèêîâ-ìàòåìàòèêîâ â
1942 ã. áûë Í.Í. ßíåíêî (1921�1984), âïîñëåäñòâèè ñòàâøèé àêàäåìèêîì
ÀÍ ÑÑÑÐ è Ãåðîåì Ñîöèàëèñòè÷åñêîãî Òðóäà.

Â ñâÿçè ñ ýâàêóàöèåé èç öåíòðàëüíûõ ðàéîíîâ ÑÑÑÐ â ïåðèîä Âåëè-
êîé Îòå÷åñòâåííîé âîéíû â Òîìñêå íàõîäèëèñü íåñêîëüêî âèäíûõ ñî-
âåòñêèõ ìàòåìàòèêîâ.

Â 1941�1943 ãã. â Òîìñêîì ïåäàãîãè÷åñêîì èíñòèòóòå çàâåäîâàë êà-
ôåäðîé ìàòåìàòèêè ïðîôåññîð Ï.Ê. Ðàøåâñêèé, ÷èòàâøèé òàêæå êóð-
ñû ëåêöèé â óíèâåðñèòåòå è ïðèíèìàâøèé àêòèâíîå ó÷àñòèå â ðàáîòå
ìàòåìàòè÷åñêèõ ñåìèíàðîâ. Â ñåìèíàðå ïî ôóíêöèîíàëüíîìó àíàëèçó
èì áûëî äàíî èçÿùíîå èçëîæåíèå ñïåêòðàëüíîé òåîðèè ëèíåéíûõ îïå-
ðàòîðîâ â ãåîìåòðè÷åñêîé ôîðìå.

Â Òîìñêîì ïîëèòåõíè÷åñêîì èíñòèòóòå íåêîòîðîå âðåìÿ ðàáîòàë ïðî-
ôåññîð Ê.Ï. Ïåðñèäñêèé. Â Òîìñêîì ýëåêòðîìåõàíè÷åñêîì èíñòèòóòå
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èíæåíåðîâ òðàíñïîðòà ñ 1941 ïî 1953 ã. ðàáîòàë ïðîôåññîð Ñ.À. ×óíè-
õèí. Â 1943�1944 ãã. â Òîìñê äëÿ ÷òåíèÿ ñïåöèàëüíûõ êóðñîâ ëåêöèé ïî
ãàçîäèíàìèêå ïðèåçæàë ïðîôåññîð Ô.È. Ôðàíêëü. Â òåìàòèêó èññëåäî-
âàòåëüñêèõ ðàáîò òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ è ìåõàíèêîâ âîøëè òåìû îáî-
ðîííîãî õàðàêòåðà. Áûëè âûïîëíåíû ðàáîòû ïî òåîðèè âèíòîâûõ ïðó-
æèí (Ï.Ê. Ðàøåâñêèé, Ï.Ï. Êóôàðåâ, Å.Í. Àðàâèéñêàÿ, Å.Ä. Òîìèëîâ), ïî
òåîðèè óðàâíîâåøèâàþùèõ ìåõàíèçìîâ àðòèëëåðèéñêèõ ñèñòåì
(Â.È. Ñîáîëåâ), ïî òåîðèè òåïëîïðîâîäíîñòè â öèëèíäðàõ (Å.Ä. Òîìèëîâ).
Ðàáîòà Ï.Ê. Ðàøåâñêîãî «Î ðàâíîâåñèè óïðóãèõ òåë ñ âèíòîâîé ñèììåò-
ðèåé» [234] áûëà îïóáëèêîâàíà â 1944 ã. â «Ìàòåìàòè÷åñêîì ñáîðíèêå»,
ðàáîòà Ï.Ï. Êóôàðåâà «Îá îäíîì ÷àñòíîì ñëó÷àå êîëåáàíèé âèíòîâîé
ïðóæèíû ñî ñòàëêèâàíèåì âèòêîâ» [204] ïîÿâèëàñü â 1948 ã. â æóðíàëå
«Ïðèêëàäíàÿ ìàòåìàòèêà è ìåõàíèêà», ðàáîòà Å.Ä. Òîìèëîâà «Î ñòàòè-
÷åñêîé òåîðèè âèíòîâûõ ïðóæèí áîëüøîé ìîùíîñòè» [263] íàïå÷àòàíà â
«Ó÷åíûõ çàïèñêàõ» Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà â 1948 ã.

Ðàññìîòðåííûé â ýòîé ãëàâå ïåðèîä ìîæåò áûòü îõàðàêòåðèçîâàí
êàê ïåðèîä ñòàíîâëåíèÿ îñíîâíûõ íàïðàâëåíèé ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëå-
äîâàíèé â Òîìñêå. Ñîçäàííûé â 1917 ã. ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêèé ôàêóëü-
òåò â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå ñ íåñêîëüêèìè ìàòåìàòè÷åñêèìè êàôåäðà-
ìè ñòàë ïîñòåïåííî öåíòðîì íàó÷íûõ èññëåäîâàíèé ïî ìàòåìàòè÷åñ-
êèì äèñöèïëèíàì è ïîäãîòîâêè êàäðîâ â Òîìñêå.

Áîëüøîå çíà÷åíèå äëÿ ðàçâèòèÿ èññëåäîâàíèé ïî ìàòåìàòèêå è ìå-
õàíèêå â Òîìñêå èìåëà äåÿòåëüíîñòü Íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêîãî èí-
ñòèòóòà ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè ïðè Òîìñêîì ãîñóäàðñòâåííîì óíè-
âåðñèòåòå ñ 1932 ïî 1941 ã. Ïîçäíåå öåíòðàìè íàó÷íîé ðàáîòû ñòàíî-
âÿòñÿ êàôåäðû è íàó÷íûå ñåìèíàðû.

Â Òîìñêîì ñåìèíàðå ïî àíàëèòè÷åñêèì ôóíêöèÿì ñ 1935 ã. áûëî ïîëîæå-
íî íà÷àëî èññëåäîâàíèÿì îòå÷åñòâåííûõ ìàòåìàòèêîâ ïî òåîðèè ôóíêöèé
íåñêîëüêèõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ. Ó÷àñòíèêè ýòîãî ñåìèíàðà âïîñëåä-
ñòâèè âîçãëàâèëè èññëåäîâàòåëüñêèå ãðóïïû ïî òåîðèè ôóíêöèé ìíîãèõ êîì-
ïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ â äðóãèõ ãîðîäàõ (Á.À. Ôóêñ, À.À. Òåìëÿêîâ).

Ñ 1932 ïî 1944 ã. èíòåíñèâíûå èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðèè ÷èñåë ïðîâî-
äèëèñü Í.Ï. Ðîìàíîâûì.

Â ïåðèîä Âåëèêîé Îòå÷åñòâåííîé âîéíû òîìñêèå ìàòåìàòèêè è ìå-
õàíèêè ñâîåé íàó÷íîé, ó÷åáíîé è îáùåñòâåííîé äåÿòåëüíîñòüþ âíåñëè
âêëàä â îáùåå äåëî Ïîáåäû.
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3.  Ðàçâèòèå ìàòåìàòèêè  ïîñëå Âåëèêîé Îòå÷åñòâåííîé âîéíû

3. ÐÀÇÂÈÒÈÅ ÌÀÒÅÌÀÒÈÊÈ Â ÒÎÌÑÊÅ
ÏÎÑËÅ ÂÅËÈÊÎÉ ÎÒÅ×ÅÑÒÂÅÍÍÎÉ ÂÎÉÍÛ

§ 1

Ïîñëå Âåëèêîé Îòå÷åñòâåííîé âîéíû ïåðåä ñòðàíîé âîçíèêëè íî-
âûå çàäà÷è âîññòàíîâëåíèÿ è ðàçâèòèÿ íàðîäíîãî õîçÿéñòâà, íàóêè è
îáðàçîâàíèÿ. Ðÿä ïðàâèòåëüñòâåííûõ ðåøåíèé è ïîñòàíîâëåíèé ñïî-
ñîáñòâîâàë ðàçâåðòûâàíèþ íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêîé ðàáîòû è ðîñòó
íàó÷íî-ïåäàãîãè÷åñêèõ êàäðîâ.

Â ñîâðåìåííûõ óñëîâèÿõ ñîçäàëèñü ñîâåðøåííî íîâûå âîçìîæíîñ-
òè äëÿ ïðèìåíåíèÿ ìàòåìàòè÷åñêèõ ìåòîäîâ â ðàçëè÷íûõ îáëàñòÿõ ÷å-
ëîâå÷åñêîé äåÿòåëüíîñòè. Îñîáåííî âîçðîñëà ðîëü ìàòåìàòèêè â æèç-
íè îáùåñòâà è ðàçâèòèè ïðèêëàäíûõ íàóê. Íîâûå çàïðîñû åñòåñòâîç-
íàíèÿ è òåõíèêè ïðèâåëè ê ãëóáîêîìó ïðåîáðàçîâàíèþ ìàòåìàòèêè,
ïðîèñõîäÿùåìó íà îñíîâå îáúåäèíåíèÿ ìåòîäîâ ìàòåìàòèêè è ýëåêò-
ðîíèêè. Ñîçäàíèå áûñòðîäåéñòâóþùèõ ýëåêòðîííûõ âû÷èñëèòåëüíûõ
ìàøèí ïîçâîëèëî ôàêòè÷åñêè âûïîëíÿòü âû÷èñëåíèÿ, ðàíåå íåìûñëè-
ìûå. Îòêðûëèñü íîâûå âîçìîæíîñòè ðåøåíèÿ çàäà÷, ñ÷èòàâøèõñÿ íå-
ðàçðåøèìûìè. Â ñâÿçè ñ ýòèì ïîòðåáíîñòü â âûñîêîêâàëèôèöèðîâàí-
íûõ ñïåöèàëèñòàõ-ìàòåìàòèêàõ óâåëè÷èâàåòñÿ ñ êàæäûì ãîäîì. Òàêî-
âà îáùàÿ îáñòàíîâêà, â êîòîðîé ïðîèñõîäèëî ðàçâèòèå ìàòåìàòèêè â
ðàññìàòðèâàåìûé ïåðèîä è â Òîìñêå.

Â ïîñëåâîåííûé ïåðèîä êîëëåêòèâ òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ íåïðåðûâ-
íî ðàñòåò è êîëè÷åñòâåííî, è êà÷åñòâåííî. Ðàñøèðÿþòñÿ è óêðåïëÿþò-
ñÿ êâàëèôèöèðîâàííûìè ðàáîòíèêàìè ìàòåìàòè÷åñêèå êàôåäðû âñåõ
âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèé Òîìñêà. Â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå â 1948 ã.
âûäåëÿåòñÿ ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêèé ôàêóëüòåò, îáúåäèíÿþùèé ìà-
òåìàòè÷åñêèå êàôåäðû (ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà, îáùåé ìàòåìàòèêè,
àëãåáðû), êàôåäðó òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè, êàôåäðó àñòðîíîìèè è ãåî-
äåçèè. Îðãàíèçóþùèìè öåíòðàìè íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêîé ðàáîòû ïî
ìàòåìàòèêå ÿâëÿþòñÿ êàôåäðû è íàó÷íûå ñåìèíàðû. Â 1965 ã. â Òîìñêå
îòêðûò âû÷èñëèòåëüíûé öåíòð.

Â óíèâåðñèòåòå è äðóãèõ âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèÿõ Òîìñêà îðãà-
íèçóþòñÿ íîâûå ìàòåìàòè÷åñêèå êàôåäðû. Òîìñêèå ìàòåìàòèêè ïðè-
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íèìàþò ó÷àñòèå âî ìíîãèõ ìàòåìàòè÷åñêèõ êîíôåðåíöèÿõ, ñîâåùàíè-
ÿõ, ñèìïîçèóìàõ, ñúåçäàõ è êîíãðåññàõ, â òîì ÷èñëå ìåæäóíàðîäíûõ,
âûñòóïàÿ ñ äîêëàäàìè è ñîîáùåíèÿìè î ïðîâîäèìûõ èññëåäîâàíèÿõ.
Ðàáîòû òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ ïóáëèêóþòñÿ â ìåñòíûõ, ñèáèðñêèõ âñå-
ñîþçíûõ è çàðóáåæíûõ èçäàíèÿõ. Ñèñòåìàòè÷åñêè ïðîâîäÿòñÿ âíóòðè-
âóçîâñêèå íàó÷íûå êîíôåðåíöèè.

Â 1948 ã. â ñâÿçè ñ þáèëååì Ñèáèðñêîãî ôèçèêî-òåõíè÷åñêîãî èíñòè-
òóòà áûëà ïðîâåäåíà Âñåñèáèðñêàÿ êîíôåðåíöèÿ ôèçèêîâ è ìàòåìàòèêîâ
â Òîìñêå, ìàòåðèàëû êîòîðîé áûëè îïóáëèêîâàíû â «Òðóäàõ ÑÔÒÈ».

Ñ 1960 ã. ïî èíèöèàòèâå ìàòåìàòèêîâ è ìåõàíèêîâ Òîìñêîãî óíèâåð-
ñèòåòà â Òîìñêå ðåãóëÿðíî ïðîâîäÿòñÿ Ñèáèðñêèå íàó÷íûå êîíôåðåíöèè
ïî ìàòåìàòèêå è ìåõàíèêå, â êîòîðûõ ïðèíèìàþò ó÷àñòèå ó÷åíûå ìíîãèõ
ãîðîäîâ Ñîâåòñêîãî Ñîþçà, è íå òîëüêî Ñèáèðè. Â Òîìñêå èçäàíû ñáîð-
íèêè äîêëàäîâ âñåõ ñîñòîÿâøèõñÿ êîíôåðåíöèé. Ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñ-
êàÿ ñåðèÿ «Òðóäîâ Òîìñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà
èì.  Â.Â. Êóéáûøåâà» ñòàëà âûõîäèòü â âèäå òåìàòè÷åñêèõ ñáîðíèêîâ:
«Âîïðîñû ìàòåìàòèêè», «Âîïðîñû ãåîìåòðè÷åñêîé òåîðèè ôóíêöèé»,
«Ãåîìåòðè÷åñêèé ñáîðíèê». Îáúåäèíåííûé ñîâåò ïî ïðèñóæäåíèþ ó÷å-
íûõ ñòåïåíåé ïî ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêèì íàóêàì (ìåõàíèêà è ìàòåìàòè-
êà) ïðè Òîìñêîì ãîñóäàðñòâåííîì óíèâåðñèòåòå, ñóùåñòâóþùèé ñ 1960 ã.,
ïðîâîäèë áîëüøóþ ðàáîòó ïî îðãàíèçàöèè çàùèòû êàíäèäàòñêèõ è äîê-
òîðñêèõ (ñ 1963 ã.) äèññåðòàöèé ïî ìàòåìàòèêå è ìåõàíèêå.

Ïðåìèè Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà çà íàó÷íûå òðóäû áûëè ïðèñóæäåíû
â ðàçíûå ãîäû ìàòåìàòèêàì: ïðîôåññîðàì Ñ.À. ×óíèõèíó,
Ï.Ï. Êóôàðåâó, Ã.Ä. Ñóâîðîâó, Ð.Í. Ùåðáàêîâó, È.À. Àëåêñàíäðîâó, äî-
öåíòó Ë.Ç. Êðóãëÿêîâó.

Îñíîâíûå íàïðàâëåíèÿ íàó÷íûõ èññëåäîâàíèé â ðàññìàòðèâàåìûé
ïåðèîä îñòàþòñÿ ïðåæíèìè: òåîðèÿ ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåí-
íîãî ñ íåñêîëüêèìè ñïåöèàëèçàöèÿìè, äèôôåðåíöèàëüíàÿ ãåîìåòðèÿ,
àëãåáðà, íåêîòîðûå âîïðîñû ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè è ôóíêöèîíàëü-
íîãî àíàëèçà.

Â êîíöå 40-õ � íà÷àëå 50-õ ãã. áîëåå èíòåíñèâíûìè áûëè èññëåäîâà-
íèÿ ïî òîïîëîãèè. Ïðîâîäèëèñü èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðåòè÷åñêîé è ïðè-
êëàäíîé ìåõàíèêå, àñòðîíîìèè, ãåîäåçèè, ìåòîäèêå ïðåïîäàâàíèÿ ìà-
òåìàòèêè, âû÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêå è íåêîòîðûì äðóãèì âîïðîñàì.

Â íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêóþ ðàáîòó ìàòåìàòè÷åñêèõ êàôåäð è íà-
ó÷íûõ ñåìèíàðîâ ñ êàæäûì ãîäîì ñìåëåå è øèðå ïðèâëåêàëàñü ñòóäåí-
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÷åñêàÿ ìîëîäåæü, ÷òî ñîçäàâàëî ïðî÷íûå îñíîâû äëÿ áîëåå óñïåøíîãî
ðàçâèòèÿ ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëåäîâàíèé.

Âêëþ÷åíèå â ó÷åáíûé ïëàí ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà
ïðàêòèêè ïî âåäåíèþ íàó÷íîé ðàáîòû äëÿ ñòóäåíòîâ ñïåöèàëüíîñòè «ìà-
òåìàòèê-èññëåäîâàòåëü» ïîëîæèòåëüíî ñêàçàëîñü íà êà÷åñòâå êóðñîâûõ è
äèïëîìíûõ ðàáîò. Íåðåäêèìè ñòàëè ñëó÷àè îïóáëèêîâàíèÿ ðåçóëüòàòîâ
ñòóäåí÷åñêèõ ðàáîò â íàó÷íûõ æóðíàëàõ. Êàôåäðà òåîðèè ôóíêöèé Òîì-
ñêîãî óíèâåðñèòåòà (çàâåäóþùèé êàôåäðîé Ã.Ä. Ñóâîðîâ) â 1964 ã. áûëà
îòìå÷åíà êàê ëó÷øàÿ ïî îðãàíèçàöèè íàó÷íîé ðàáîòû ñòóäåíòîâ.

Âîçíèêíîâåíèå íîâûõ ôàêóëüòåòîâ è êàôåäð ìåõàíèêî-ìàòåìàòè-
÷åñêîãî ïðîôèëÿ, ðàñøèðåíèå òåìàòèêè èññëåäîâàíèé íå ïîçâîëÿþò
àâòîðó îõâàòèòü øèðîêèé êðóã âîïðîñîâ ðàçâèòèÿ ìàòåìàòèêè â Òîìñ-
êå, â ÷àñòíîñòè ðàçäåëîâ ïðèêëàäíîé ìàòåìàòèêè. Ïîýòîìó äàëüíåé-
øåå èçëîæåíèå îãðàíè÷èâàåòñÿ îáçîðîì èññëåäîâàíèé, ïðîâîäèìûõ
ñîòðóäíèêàìè ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà Òîìñêîãî ãîñó-
äàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà.

§ 2

Âàæíåéøåé îáëàñòüþ íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêîé äåÿòåëüíîñòè òîì-
ñêèõ ìàòåìàòèêîâ â òå÷åíèå íåñêîëüêèõ äåñÿòèëåòèé ÿâëÿåòñÿ òåîðèÿ
ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî. Èññëåäîâàíèÿ âåäóòñÿ ïî íåñêîëü-
êèì íàïðàâëåíèÿì.

Èññëåäîâàíèÿìè ïî òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé çàíèìàëàñü çíà-
÷èòåëüíàÿ ãðóïïà òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ, âîçãëàâëÿåìàÿ ïðîôåññîðîì
Ï.Ï. Êóôàðåâûì.

Äëÿ ðàçâèòèÿ èññëåäîâàíèé â óêàçàííîì íàïðàâëåíèè áîëüøîå çíà-
÷åíèå èìåëà ðàáîòà Ï.Ï. Êóôàðåâà «Îá îäíîïàðàìåòðè÷åñêèõ ñåìåé-
ñòâàõ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé» [205], îïóáëèêîâàííàÿ â «Ìàòåìàòè÷åñ-
êîì ñáîðíèêå» â 1943 ã.

Â ìîíîãðàôèè «Ïàðàìåòðè÷åñêèå ïðîäîëæåíèÿ â òåîðèè îäíîëèñò-
íûõ ôóíêöèé» (Ì.: Íàóêà, 1976) È.À. Àëåêñàíäðîâ äàë èçëîæåíèå ðà-
áîò ýòîãî íàïðàâëåíèÿ, ñâÿçàííûõ ñ òåîðèåé óðàâíåíèÿ Ë¸âíåðà è äàí-
íîãî Ï.Ï. Êóôàðåâûì åãî îáîáùåíèÿ, ïîëó÷èâøåãî íàçâàíèå óðàâíå-
íèÿ Ë¸âíåðà�Êóôàðåâà.

Èññëåäîâàíèÿ Ï.Ï. Êóôàðåâà, íà÷àòûå â åãî äîêòîðñêîé äèññåðòàöèè
(1943 ã.), ïîëó÷èëè ðàçâèòèå â ðàáîòàõ ðÿäà åãî ó÷åíèêîâ è ïîñëåäîâàòå-
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ëåé. Â.Ñ. Ôåäîðîâà â êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè è äâóõ ñòàòüÿõ [269, 270],
îïóáëèêîâàííûõ â «Ó÷åíûõ çàïèñêàõ» Òîìñêîãî ïåäàãîãè÷åñêîãî èíñòè-
òóòà, ðàññìàòðèâàëà íåêîòîðûå èíòåãðàëû îáîáùåííîãî óðàâíåíèÿ Ë¸â-
íåðà è ÷àñòíûå âèäû ýòîãî óðàâíåíèÿ, ðåøåíèÿ êîòîðîãî ñîõðàíÿþò ñèì-
ìåòðè÷íîñòü îòîáðàæàåìîé îáëàñòè. Í.Â. Ïîïîâà [231], ïðèìåíÿÿ ìåòî-
äû Ï.Ï. Êóôàðåâà, èçó÷àëà îòîáðàæåíèÿ, îñóùåñòâëÿåìûå èíòåãðàëàìè
îäíîãî êëàññà äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé âèäà

( ),,twP
dt

dw =

ãäå P(w, t) � ðàöèîíàëüíàÿ ôóíêöèÿ îòíîñèòåëüíî êîìïëåêñíîãî ïåðåìåí-
íîãî w ïðè çíà÷åíèÿõ äåéñòâèòåëüíîãî ïåðåìåííîãî t, ïðèíàäëåæàùèõ
íåêîòîðîìó çàìêíóòîìó èíòåðâàëó, óäîâëåòâîðÿþùàÿ åùå íåêîòîðûì
äîïîëíèòåëüíûì óñëîâèÿì. Â ðàáîòå äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî èíòåãðàë èçó÷àå-
ìîãî óðàâíåíèÿ w = w(t, w

0
, t), ðàññìàòðèâàåìûé êàê ôóíêöèÿ íà÷àëüíî-

ãî çíà÷åíèÿ w
0
, îòîáðàæàåò âçàèìíî îäíîçíà÷íî è êîíôîðìíî îáëàñòü,

ïîëó÷åííóþ èç ïëîñêîñòè ïðîâåäåíèåì ðàçðåçîâ ïî êîíå÷íîìó ÷èñëó ïðî-
ñòûõ ãëàäêèõ êðèâûõ Æîðäàíà, íà îáëàñòü òàêîãî æå âèäà.

Þ.Â. ×èñòÿêîâ ðàçðàáîòàë ñïîñîá ïðèáëèæåííîãî îïðåäåëåíèÿ ôóí-
êöèè, êîíôîðìíî îòîáðàæàþùåé êðóã íà îáëàñòè, îãðàíè÷åííûå äóãàìè
îêðóæíîñòåé è îòðåçêàìè ïðÿìûõ. Ðåøåíèå óðàâíåíèÿ Ë¸âíåðà, êîòîðî-
ìó óäîâëåòâîðÿåò îòîáðàæàþùàÿ ôóíêöèÿ, ñâîäèòñÿ ïîñëå ïðèìåíåíèÿ ê
ôóíêöèè äèôôåðåíöèàëüíîãî îïåðàòîðà Øâàðöà ê ÷èñëåííîìó èíòåãðè-
ðîâàíèþ ñèñòåìû îáûêíîâåííûõ äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé.

Â ðàáîòàõ ðàññìàòðèâàåìîãî ïåðèîäà Ï.Ï. Êóôàðåâ äëÿ èññëåäîâà-
íèÿ ýêñòðåìàëüíûõ çàäà÷ â òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé ðàçâèâàåò
âàðèàöèîííûé ìåòîä Ã.Ì. Ãîëóçèíà. Áûëî ïîêàçàíî, ÷òî îñíîâíàÿ
ôîðìóëà ìåòîäà Ã.Ì. Ãîëóçèíà ìîæåò áûòü ïîëó÷åíà èç ðåçóëüòàòîâ
Ï.Ï. Êóôàðåâà. Â õîäå èññëåäîâàíèé áûëî äîñòèãíóòî îáúåäèíåíèå
âàðèàöèîííîãî ìåòîäà Ãîëóçèíà ñ ìåòîäîì ïàðàìåòðè÷åñêèõ ïðåäñòàâ-
ëåíèé, ÷òî ïîçâîëèëî ñâåñòè ýêñòðåìàëüíóþ çàäà÷ó òåîðèè îäíîëèñò-
íûõ ôóíêöèé ê íåêîòîðîé êðàåâîé çàäà÷å äëÿ ñèñòåìû îáûêíîâåííûõ
äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé. Â ðÿäå çàìåòîê è ñòàòåé Ï.Ï. Êóôàðå-
âà, îïóáëèêîâàííûõ â 1947�1959 ãã., ðàññìàòðèâàþòñÿ îòäåëüíûå âîï-
ðîñû è çàäà÷è òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé: íîâûé ñïîñîá âûâîäà
äèôôåðåíöèàëüíîãî óðàâíåíèÿ äëÿ ýêñòðåìàëüíîé ôóíêöèè â íåêîòî-
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ðûõ çàäà÷àõ, êîãäà ýêñòðåìàëüíàÿ îáëàñòü ïîëó÷àåòñÿ èç ïëîñêîñòè
ïðîâåäåíèåì ðàçðåçà ïî êîíå÷íîìó ÷èñëó àíàëèòè÷åñêèõ äóã; ñâîéñòâî
ýêñòðåìàëüíûõ îáëàñòåé â ñâÿçè ñ çàäà÷åé êîýôôèöèåíòîâ; äîêàçàòåëü-
ñòâî òåîðåìû îá îöåíêå äëÿ âåùåñòâåííîé ÷àñòè êîýôôèöèåíòîâ ôóíê-
öèè èç êëàññà S, äàþùåé ìàêñèìóì íåêîòîðîìó ôóíêöèîíàëó, è äðóãèå
ýêñòðåìàëüíûå çàäà÷è òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé.

Â ñîâìåñòíîé ðàáîòå [207] Ï.Ï. Êóôàðåâ è Ì.Ð. Êóâàåâ äàëè âûâîä
äèôôåðåíöèàëüíîãî óðàâíåíèÿ òèïà Ë¸âíåðà äëÿ ôóíêöèè, îòîáðàæàþ-
ùåé êðóã íà îäíîïàðàìåòðè÷åñêîå ñåìåéñòâî îáëàñòåé, ïîëó÷åííûõ èç
çàäàííîé n-ñâÿçíîé îáëàñòè ïðîâåäåíèåì ïåðåìåííîãî ðàçðåçà. Ïîëó÷åí-
íûå ðåçóëüòàòû ïîêàçûâàþò âîçìîæíîñòü ïðèìåíåíèÿ ìåòîäà ïàðàìåò-
ðè÷åñêîãî ïðåäñòàâëåíèÿ, ðàíåå ðàçâèòîãî Ï.Ï. Êóôàðåâûì äëÿ îäíîñâÿç-
íûõ îáëàñòåé, ïðè èññëåäîâàíèè ýêñòðåìàëüíûõ çàäà÷ êîíôîðìíûõ îòî-
áðàæåíèé äëÿ ìíîãîñâÿçíûõ îáëàñòåé. Â çàìåòêå 1950 ã. Ï.Ï. Êóôàðåâ
ðåøèë äëÿ ÷àñòíîãî ñëó÷àÿ çàäà÷ó Ì.À. Ëàâðåíòüåâà îá îöåíêå ñâåðõó
ïðîèçâåäåíèÿ ìîäóëåé ïåðâûõ ïðîèçâîäíûõ â íóëåâîé òî÷êå äëÿ ôóíê-
öèé, êîíôîðìíî îòîáðàæàþùèõ åäèíè÷íûé êðóã íà âçàèìíî íåíàëåãàþ-
ùèå îáëàñòè, ïðèíàäëåæàùèå äàííîìó êðóãó. Â ðàáîòå [206] Ï.Ï. Êóôà-
ðåâà è À.Ý. Ôàëåñ äàíû îáîáùåíèå ýòîé çàäà÷è äëÿ äîïîëíèòåëüíûõ îá-
ëàñòåé è îöåíêà ôóíêöèîíàëà

( ) ( )á â

1 20 0f f′ ′

ïðè α > 0 è β > 0. Â ðàáîòå íàéäåíà êðèâàÿ, äàþùàÿ óêàçàííîìó ôóíê-
öèîíàëó ìàêñèìàëüíîå çíà÷åíèå. Ï.Ï. Êóôàðåâ ñîâìåñòíî ñ Í.Â. Ñå-
ìóõèíîé [208] ðàññìîòðåëè ðåøåíèå îäíîé çàäà÷è Í.Í. Ëóçèíà î ïîâå-
äåíèè àíàëèòè÷åñêîé ôóíêöèè íà ãðàíèöå êðóãà. Îíè æå ïîëó÷èëè îáîá-
ùåííóþ âàðèàöèîííóþ ôîðìó Ã.Ì. Ãîëóçèíà è ïðèìåíèëè åå ê ïðî-
áëåìå êîýôôèöèåíòîâ, ãäå èìè äîêàçàíà òåîðåìà: åñëè ýêñòðåìàëüíîé
îáëàñòüþ â çàäà÷å êîýôôèöèåíòîâ ÿâëÿåòñÿ ïëîñêîñòü ñ ïðÿìîëèíåé-
íûìè ðàçðåçàìè, òî ñïðàâåäëèâî íåðàâåíñòâî |C

n
|  ≥  n, ò.å. èìååò ìåñòî

ïîëîæèòåëüíîå ðåøåíèå ïðîáëåìû êîýôôèöèåíòîâ. Â äàëüíåéøèõ ðà-
áîòàõ Í.Â. Ãåíèíîé (Ñåìóõèíîé) áûëî ïîêàçàíî, ÷òî ýêñòðåìàëüíàÿ
ôóíêöèÿ äëÿ ðàçëè÷íûõ èçó÷àåìûõ êëàññîâ ôóíêöèé óäîâëåòâîðÿåò íå-
êîòîðîìó äèôôåðåíöèàëüíîìó óðàâíåíèþ.

Ï.Ï. Êóôàðåâûì è åãî ó÷åíèêàìè óñïåøíî áûëî ïðîâåäåíî ðåøå-
íèå íåêîòîðûõ ïðèêëàäíûõ çàäà÷ ãèäðîìåõàíèêè. Ðàññìàòðèâàÿ îäíó
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çàäà÷ó òåîðèè ôèëüòðàöèè (çàäà÷à î ïåðåìåùåíèè êîíòóðà íåôòåíîñ-
íîñòè), Ï.Ï. Êóôàðåâ ñîâìåñòíî ñ Þ.Ï. Âèíîãðàäîâûì ñâåëè ðåøåíèå
êðàåâîé çàäà÷è òåîðèè àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé ê ðåøåíèþ ñèñòåìû
èíòåãðàëüíûõ óðàâíåíèé. Â ðÿäå ñòàòåé Ï.Ï. Êóôàðåâûì ðàññìîòðåíû
äðóãèå ÷àñòíûå çàäà÷è î êîíòóðå íåôòåíîñíîñòè (äëÿ êðóãà, äëÿ ïîëî-
ñû ñ öåïî÷êîé ñêâàæèí, äëÿ êðóãà ñ ëþáûì ÷èñëîì ñêâàæèí).

Â ðàáîòå, ñîâìåñòíîé ñ Ï.Ï. Àñòàôüåâûì è Ê.Î. Áîëåöêèì [209],
ðàññìîòðåíû çàäà÷è î ïåðåìåùåíèè êîíòóðà íåôòåíîñíîñòè. Ìåðîìîð-
ôíûìè ðåøåíèÿìè, ðàññìîòðåííûìè â ðàáîòå, ìîæíî àïïðîêñèìèðî-
âàòü ðåøåíèå ëþáîé çàäà÷è î ïåðåìåùåíèè êîíòóðà íåôòåíîñíîñòè.
Âñå ïîëó÷åííûå ðåøåíèÿ èìåþò ôèçè÷åñêèé ñìûñë ïðè îäíîëèñòíîé
îòîáðàæàþùåé ôóíêöèè. Èíòåðåñíû òàêæå ðåøåíèÿ Ï.Ï. Êóôàðåâà
çàäà÷ î ñòðóéíîì îáòåêàíèè äóãè îêðóæíîñòè è î âèõðå è èñòî÷íèêå
ïîä ïîâåðõíîñòüþ æèäêîñòè. Â ïîñëåäíåé çàäà÷å îïðåäåëÿåòñÿ âèä ìå-
íÿþùåéñÿ ñî âðåìåíåì îáëàñòè, çàïîëíåííîé æèäêîñòüþ, è äàåòñÿ
õàðàêòåðèñòèêà äâèæåíèÿ. Ðåøåíèå êðàåâîé çàäà÷è îêàçûâàåòñÿ ýêâè-
âàëåíòíûì ðåøåíèþ äâóõ èíòåãðî-äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé ïðè
íåêîòîðûõ óñëîâèÿõ.

Ðÿä çàäà÷ òåîðèè ôèëüòðàöèè ðàññìîòðåëà Â.Ã. Ïðÿæèíñêàÿ, ïðèìå-
íÿÿ ìåòîä Ï.Ï. Êóôàðåâà. Åþ èçó÷åíà çàäà÷à î ðàñòåêàíèè æèäêîñòè ïîä
äåéñòâèåì ñèëû òÿæåñòè â ïîëóáåñêîíå÷íîé îáëàñòè, çàäà÷à î ïåðåìåùå-
íèè êîíòóðà íåôòåíîñíîñòè äëÿ äâóñâÿçíîé îáëàñòè, ïðîâåäåíî èññëåäî-
âàíèå ÷àñòíûõ òî÷íûõ ðåøåíèé î íåóñòàíîâèâøåìñÿ äâèæåíèè ãðóíòî-
âûõ âîä â ñëîå áåñêîíå÷íîé ãëóáèíû â êëàññå ìåðîìîðôíûõ ôóíêöèé.
Ïîñëåäíÿÿ çàäà÷à ñâåäåíà ê ñèñòåìå èíòåãðàëüíûõ óðàâíåíèé, îáîñíîâà-
íèå ìåòîäà ðåøåíèÿ êîòîðûõ áûëî äàíî â ñîâìåñòíîé ðàáîòå Ï.Ï. Êóôà-
ðåâà è Â.Ã. Ïðÿæèíñêîé. Ðåøåíèå çàäà÷è î ñòðóéíîì îáòåêàíèè äóãè îê-
ðóæíîñòè â ïîëîñå ìåòîäîì Ï.Ï. Êóôàðåâà äàë Â.À. Øòàíüêî. È.È. Êî-
çûðåâ [197] èññëåäîâàë ðåøåíèÿ çàäà÷ Äèðèõëå äëÿ äâóñâÿçíûõ
ïîëèãîíàëüíûõ îáëàñòåé, ïðèìåíÿÿ ìåòîä Ï.Ï. Êóôàðåâà. Â.Í. Øåïåëåí-
êî ïðîäîëæèë èññëåäîâàíèÿ Ï.Ï. Êóôàðåâà ïî ðåøåíèþ çàäà÷ òåîðèè
óïðóãîñòè äëÿ àíèçîòðîïíîé ïîëîñû, ñâîäÿùèõñÿ ê íàõîæäåíèþ äâóõ
àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé ïðè íåêîòîðûõ ãðàíè÷íûõ óñëîâèÿõ. Áûëè ðàñ-
ñìîòðåíû: âòîðàÿ îñíîâíàÿ çàäà÷à òåîðèè óïðóãîñòè (íà êðîìêàõ ïîëîñû
çàäàíû êîìïîíåíòû âåêòîðà ñìåùåíèÿ), ñìåøàííàÿ çàäà÷à ñ çàäàíèåì
âíåøíèõ óñèëèé íà îäíîé êðîìêå ïîëîñû è êîìïîíåíòîâ âåêòîðà ñìåùå-
íèÿ íà äðóãîé è ñìåøàííàÿ çàäà÷à ñ çàäàíèåì íà îáåèõ êðîìêàõ ïîëîñû
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êàñàòåëüíûõ íàïðÿæåíèé è íîðìàëüíîé êîìïîíåíòû âåêòîðà ñìåùåíèÿ.
Ðåøåíèÿ óêàçàííûõ çàäà÷ ïîëó÷åíû â âèäå èíòåãðàëîâ Ôóðüå, äëÿ êîòî-
ðûõ ïðîâåäåíî äîêàçàòåëüñòâî ñõîäèìîñòè.

Ó÷åíèê Ï.Ï. Êóôàðåâà Ì.Ð. Êóâàåâ äàë îáîáùåíèå óðàâíåíèÿ òèïà
Ë¸âíåðà äëÿ àâòîìîðôíûõ ôóíêöèé íà ñëó÷àé íåñêîëüêèõ ðàçðåçîâ è
íîâûé âûâîä óðàâíåíèÿ äëÿ äâóñâÿçíûõ îáëàñòåé.

Á.Ã. Áàéáàðèí ïðîäîëæèë èññëåäîâàíèÿ Ï.Ï. Êóôàðåâà ïî êîíôîðì-
íûì îòîáðàæåíèÿì ïîëèãîíàëüíûõ îáëàñòåé. Èì èññëåäîâàíû íåêîòî-
ðûå êîíêðåòíûå çàäà÷è Äèðèõëå ñ ïîëèíîìèàëüíûìè ãðàíè÷íûìè çíà-
÷åíèÿìè äëÿ ïîëèãîíàëüíîé îáëàñòè è äàíî ðàñïðîñòðàíåíèå ìåòîäà íà
áåñêîíå÷íûå ïîëèãîíàëüíûå îáëàñòè. Äîïîëíÿÿ ýòè èññëåäîâàíèÿ,
Á.Ã. Áàéáàðèí ðàññìîòðåë îòîáðàæåíèÿ îáëàñòåé, îãðàíè÷åííûõ îòðåç-
êàìè ïðÿìûõ è äóãàìè îêðóæíîñòåé. Â.Â. ×åðíèêîâ ïîñâÿòèë ðÿä ðàáîò
[287, 288] èçó÷åíèþ ýêñòðåìàëüíûõ çàäà÷ äëÿ êëàññà îäíîëèñòíûõ ôóíê-
öèé ñ âåùåñòâåííûìè êîýôôèöèåíòàìè. Ïðèìåíÿÿ âàðèàöèîííûé ìåòîä
Ã.Ì. Ãîëóçèíà, îí äàë îöåíêó íåêîòîðûõ ôóíêöèîíàëîâ è íàøåë ôóíê-
öèè, äàþùèå ðàññìàòðèâàåìûì ôóíêöèîíàëàì ìàêñèìàëüíûå è ìèíè-
ìàëüíûå çíà÷åíèÿ. Â ÷àñòíîñòè, ïîëó÷åíû îöåíêè äëÿ âçàèìíîãî ðîñòà
ìîäóëÿ ôóíêöèè è ìîäóëÿ ïðîèçâîäíîé äëÿ âåùåñòâåííûõ çíà÷åíèé àð-
ãóìåíòà. Â ïîñëåäóþùèõ ðàáîòàõ Â.Â. ×åðíèêîâà èçó÷àþòñÿ íåêîòîðûå
ôóíêöèîíàëû è ñâÿçàííûå ñ íèìè ýêñòðåìàëüíûå çàäà÷è â êëàññå îãðàíè-
÷åííûõ ôóíêöèé ñ âåùåñòâåííûìè êîýôôèöèåíòàìè. Â.Â. ×åðíèêîâ ïðî-
âåë îáîáùåíèå âàðèàöèîííûõ ìåòîäîâ äëÿ èçó÷åíèÿ ýêñòðåìàëüíûõ
ñâîéñòâ ôóíêöèîíàëîâ äëÿ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé ñ âåùåñòâåííûìè êî-
ýôôèöèåíòàìè, êîãäà ôóíêöèîíàë îïðåäåëÿåòñÿ ñ ïîìîùüþ àíàëèòè÷åñ-
êîé ôóíêöèè (2n + 2)k êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ â ïîëèöèëèíäðå.

Èññëåäîâàíèå íåêîòîðûõ ôóíêöèîíàëîâ â êëàññå ðåãóëÿðíûõ îäíî-
ëèñòíûõ ôóíêöèé áûëî ïðîâåäåíî Ì.È. Ðåäüêîâûì. Èì èçó÷åíû îáëà-
ñòè çíà÷åíèé ôóíêöèîíàëîâ ñ ïîìîùüþ ìåòîäà Ï.Ï. Êóôàðåâà, îáúå-
äèíÿþùåãî âàðèàöèîííûé ìåòîä Ã.Ì. Ãîëóçèíà ñ ìåòîäîì ïàðàìåò-
ðè÷åñêèõ ïðåäñòàâëåíèé. Ïîçäíåå èçó÷àëèñü íåêîòîðûå ýêñòðåìàëüíûå
çàäà÷è äëÿ áîëåå óçêèõ êëàññîâ ôóíêöèé (îãðàíè÷åííûõ è ñ ôèêñèðî-
âàííûì ïåðâûì êîýôôèöèåíòîì). Ïåðå÷èñëåííûå èññëåäîâàíèÿ ïîêà-
çûâàþò ïëîäîòâîðíîñòü ìåòîäà Ï.Ï. Êóôàðåâà äëÿ øèðîêîãî êðóãà
ýêñòðåìàëüíûõ çàäà÷ òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé.

Ï.Ï. Êóôàðåâó ïðèíàäëåæèò îáçîðíûé äîêëàä «Íåêîòîðûå ìåòî-
äû è ðåçóëüòàòû òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé» [103], ïðî÷èòàííûé íà
III Âñåñîþçíîì ìàòåìàòè÷åñêîì ñúåçäå â 1956 ã.
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×àñòü ðàññìîòðåííûõ èññëåäîâàíèé âîøëà â óñïåøíî çàùèùåííûå
êàíäèäàòñêèå äèññåðòàöèè Â.Ñ. Ôåäîðîâîé, Í.Â. Ïîïîâîé, Ì.Ð. Êóâà-
åâà, È.À. Àëåêñàíäðîâà, Â.Â. ×åðíèêîâà, Â.Ã. Ïðÿæèíñêîé, Â.Í. Øå-
ïåëåíêî, Þ.Ï. Âèíîãðàäîâà, Ì.È. Ðåäüêîâà, Á.Ã. Áàéáàðèíà, Í.Â. Ãå-
íèíîé, Þ.Â. ×èñòÿêîâà, È.È. Êîçûðåâà.

Åñòü âñå îñíîâàíèÿ ãîâîðèòü î íàó÷íîé øêîëå ïðîôåññîðà Ï.Ï. Êó-
ôàðåâà â òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé. Ó÷åíèêè Ï.Ï. Êóôàðåâà ðàáî-
òàþò âî ìíîãèõ ãîðîäàõ ñòðàíû è óñïåøíî ïðîäîëæàþò íàó÷íûå èñ-
ñëåäîâàíèÿ â îáëàñòè òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé.

Âàðèàöèîííûå ôîðìóëû, óñòàíîâëåííûå äëÿ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé,
îòîáðàæàþùèõ êðóã íà îáëàñòè ðàçëè÷íûõ êëàññîâ (çâåçäîîîáðàçíûå,
âûïóêëûå, ïî÷òè âûïóêëûå), ïîñëóæèëè îñíîâîé äëÿ èññëåäîâàíèÿ îáëà-
ñòåé çíà÷åíèé ñëàáî äèôôåðåíöèðóåìûõ ôóíêöèîíàëîâ, â òîì ÷èñëå äëÿ
ðÿäà ôóíêöèîíàëîâ, äàþùèõ ãåîìåòðè÷åñêèå õàðàêòåðèñòèêè îòîáðàæå-
íèé. Â ýòîì íàïðàâëåíèè ðàçâèâàëèñü èññëåäîâàíèÿ ó÷åíèêà Ï.Ï. Êóôà-
ðåâà È.À. Àëåêñàíäðîâà. Ñþäà ïðèìûêàþò íåêîòîðûå ðàáîòû Ì.È. Ðåäü-
êîâà, Â.Â. ×åðíèêîâà è äðóãèõ. Ðåçóëüòàòû èññëåäîâàíèé È.À. Àëåêñàí-
äðîâà ñîñòàâèëè ñîäåðæàíèå åãî äîêòîðñêîé äèññåðòàöèè «Îáëàñòè
çíà÷åíèé ôóíêöèîíàëîâ è ãåîìåòðè÷åñêèå ñâîéñòâà ôóíêöèé», çàùèùåí-
íîé â 1963 ã. È.À. Àëåêñàíäðîâó ïðèíàäëåæàò íåñêîëüêî îáçîðíûõ ñòà-
òåé è äîêëàäîâ, ïðî÷èòàííûõ íà ðÿäå êîíôåðåíöèé. Îòìåòèì äîêëàäû íà
ñèáèðñêèõ êîíôåðåíöèÿõ ïî ìàòåìàòèêå è ìåõàíèêå: «Ïðîáëåìà êîýôôè-
öèåíòîâ â òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé è ðåçóëüòàòû åå èçó÷åíèÿ» (1960),
«Ãåîìåòðè÷åñêèå ñâîéñòâà îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé» (1962), «Ôóíêöèîíà-
ëû íà êëàññàõ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé» (1964) [111].

Â ïåðâûõ ðàáîòàõ [145, 146] È.À. Àëåêñàíäðîâà áûëè èçó÷åíû îáëà-
ñòè çíà÷åíèé íåêîòîðûõ ôóíêöèîíàëîâ â êëàññå ôóíêöèé îäíîëèñòíûõ
è ðåãóëÿðíûõ â êðóãå (êëàññû S è S

p
) è äàíà ãåîìåòðè÷åñêàÿ õàðàêòåðè-

ñòèêà, ïîçâîëÿþùàÿ óêàçàòü ãðàíèöû âûïóêëîñòè è çâåçäîîáðàçíîñòè.
Â ýòèõ ðàáîòàõ áûëà ïîëó÷åíà âàðèàöèîííàÿ ôîðìóëà äëÿ îäíîëèñò-
íûõ ðåãóëÿðíûõ â êîëüöå çâåçäîîáðàçíûõ ôóíêöèé. Â ïîñëåäóþùèõ
èññëåäîâàíèÿõ ðàññìàòðèâàþòñÿ ýêñòðåìàëüíûå ñâîéñòâà äëÿ äðóãèõ
êëàññîâ ôóíêöèé. Äëÿ ââîäèìûõ â èçó÷åíèå êëàññîâ ôóíêöèé äîêàçû-
âàþòñÿ îáùèå ñâîéñòâà êîìïàêòíîñòè, ñâÿçíîñòè, èçó÷àþòñÿ äèôôåðåí-
öèàëüíûå ñâîéñòâà è âûâîäÿòñÿ âàðèàöèîííûå ôîðìóëû. Ââîäèìîå
ïîíÿòèå ñëàáîé äèôôåðåíöèðóåìîñòè ïîçâîëÿåò äàòü àíàëèòè÷åñêóþ
õàðàêòåðèñòèêó òàê íàçûâàåìûõ ãðàíè÷íûõ ôóíêöèé. Ìíîãèå çàäà÷è
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ãåîìåòðè÷åñêîé òåîðèè ôóíêöèé ïðèâîäÿò ê îïðåäåëåíèþ îáëàñòè çíà-
÷åíèé íåêîòîðîé ñèñòåìû ñëàáî äèôôåðåíöèðóåìûõ ôóíêöèîíàëîâ, äëÿ
÷åãî îêàçûâàåòñÿ äîñòàòî÷íûì íàéòè ãðàíè÷íóþ ôóíêöèþ. Ãðàíè÷íûå
ôóíêöèè õàðàêòåðèçóþòñÿ êàê ðåøåíèÿ ôóíêöèîíàëüíûõ óðàâíåíèé,
óäîâëåòâîðÿþùèå íåêîòîðûì äîïîëíèòåëüíûì óñëîâèÿì. Ñïåöèàëü-
íîìó èññëåäîâàíèþ áûëè ïîäâåðãíóòû ýêñòðåìàëüíûå ñâîéñòâà êëàñ-
ñîâ S è Σ (Σ � êëàññ ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé, çàäàííûõ âíå åäèíè÷íîãî
êðóãà, èìåþùèõ ïðîñòîé ïîëþñ íà áåñêîíå÷íîñòè è îäíîëèñòíûõ) îò-
íîñèòåëüíî âåñüìà îáùèõ ôóíêöèîíàëîâ.

Âûäåëåíû òàêæå çâåçäîîáðàçíûå îòîáðàæåíèÿ îäíîñâÿçíûõ è äâó-
ñâÿçíûõ îáëàñòåé, ýêñòðåìàëüíûå ñâîéñòâà êîòîðûõ áûëè èçó÷åíû ñî-
âìåñòíî ñ Â.Â. ×åðíèêîâûì.

Âàðèàöèîííûå ìåòîäû áûëè ïðèìåíåíû äëÿ ïîëó÷åíèÿ íåêîòîðûõ
îöåíîê êîýôôèöèåíòîâ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé. Ñ ýòîé öåëüþ óäàåòñÿ
âûäåëèòü ãðóïïû ôóíêöèîíàëîâ ïîëèíîìèàëüíîãî òèïà îò êîýôôèöèåí-
òà ôóíêöèé. Îáëàñòè çíà÷åíèé òàêèõ ôóíêöèîíàëîâ ìîãóò áûòü ïîëíîñ-
òüþ îïðåäåëåíû. Îöåíêè êîýôôèöèåíòîâ óäàåòñÿ ðàñïðîñòðàíèòü íà ñëó-
÷àé ôóíêöèé ìíîãèõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ. Ýòè îöåíêè çíà÷èòåëüíî
ðàñøèðÿþò ðåçóëüòàòû À.À. Òåìëÿêîâà è È.È. Áàâðèíà, ïîëó÷åííûå ìå-
òîäîì èíòåãðàëüíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ äëÿ ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé äâóõ êîì-
ïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ. Äëÿ îáëàñòåé çíà÷åíèé íåêîòîðûõ ôóíêöèîíàëîâ
â ðàáîòàõ È.À. Àëåêñàíäðîâà óêàçàíû ïîëíûå ñâåäåíèÿ îá èõ ãåîìåòðè-
÷åñêîé êîíôèãóðàöèè, óêàçàíû ãðàíè÷íûå ôóíêöèè, ïðîèçâåäåíà îöåíêà
èñêàæåíèÿ êðèâèçíû ëèíèé óðîâíÿ è èõ îðòîãîíàëüíûõ òðàåêòîðèé ïðè
îäíîëèñòíûõ îòîáðàæåíèÿõ. Âàðèàöèîííûå ôîðìóëû áûëè ïîëó÷åíû è
äëÿ íåêîòîðûõ êëàññîâ íåîäíîëèñòíûõ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé. Âàðèà-
öèîííûé ìåòîä èññëåäîâàíèÿ ýêñòðåìàëüíûõ çàäà÷ ïîçâîëèë âûäåëèòü
ôóíêöèîíàëû, èìåþùèå ãðàíè÷íûå ôóíêöèè íà íåêîìïàêòíûõ êëàññàõ.
Â ðàáîòàõ È.À. Àëåêñàíäðîâà áûëè èçó÷åíû òàêæå àíàëèòè÷åñêèå ôóíê-
öèè â äâóñâÿçíûõ îáëàñòÿõ ñ ïåðåìåííûìè ãðàíèöàìè, íà÷àòî èçó÷åíèå
ñëàáî äèôôåðåíöèðóåìûõ àáñòðàêòíûõ ôóíêöèé ñî çíà÷åíèåì â êîìï-
ëåêñíîì ãèëüáåðòîâîì ïðîñòðàíñòâå, çàäàííûõ íà êëàññàõ ôóíêöèé.

Â ðàáîòå «Îáëàñòè çíà÷åíèé ñèñòåì ôóíêöèîíàëîâ» [149] È.À. Àëåê-
ñàíäðîâ èçó÷àåò ðàçëè÷íûå áåñêîíå÷íûå ñèñòåìû ôóíêöèîíàëîâ íà
êëàññàõ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé. Ïîëó÷åííûå ðåçóëüòàòû äàþò îáùóþ
õàðàêòåðèñòèêó îáëàñòè çíà÷åíèé íåïðåðûâíîé ñèñòåìû ôóíêöèîíà-
ëîâ è ãðàíè÷íûõ ôóíêöèé ñëàáî äèôôåðåíöèðóåìîé ñèñòåìû.
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Â ðÿäå ðàáîò âàðèàöèîííûå ôîðìóëû áûëè ðàñïðîñòðàíåíû íà êëàñ-
ñû ôóíêöèé â êðóãîâîì êîëüöå, ïîëó÷åíû îöåíêè ðàçëè÷íûõ ôóíêöèî-
íàëîâ íà êëàññàõ îãðàíè÷åííûõ ôóíêöèé, ðàññìîòðåíû çàäà÷è íà îò-
íîñèòåëüíûé ýêñòðåìóì, ïðåäïðèíÿòû ïîïûòêè ïîñòàíîâêè è èññëåäî-
âàíèÿ ýêñòðåìàëüíûõ çàäà÷ äëÿ íåêîìïàêòíûõ êëàññîâ ôóíêöèé. Ðàç-
âèâàåìàÿ â ýòèõ èññëåäîâàíèÿõ òåîðèÿ äèôôåðåíöèðóåìûõ ôóíêöèîíà-
ëîâ íà êëàññàõ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé âûäâèãàåò ðÿä íîâûõ ïðîáëåì,
îòíîñÿùèõñÿ îäíîâðåìåííî ê òåîðèè ôóíêöèé è íåëèíåéíîìó ôóíêöè-
îíàëüíîìó àíàëèçó.

Ïðèìåíåíèå ìåòîäà ïàðàìåòðè÷åñêèõ ïðåäñòàâëåíèé ïîçâîëèëî
Â.È. Ïîïîâó ïîëó÷èòü íîâûì ñïîñîáîì îöåíêè äëÿ àðãóìåíòà ïðîèçâîä-
íîé ãîëîìîðôíîé îäíîëèñòíîé ôóíêöèè, íàéäåííûå ðàíåå Ã.Ì. Ãîëóçè-
íûì, òî÷íîñòü êîòîðûõ áûëà äîêàçàíà È.Å. Áàçèëåâè÷åì, è íåêîòîðûå
íîâûå îöåíêè ñ ïðîñòûì äîêàçàòåëüñòâîì òî÷íîñòè îöåíîê.

Ðàáîòû È.À. Àëåêñàíäðîâà [150] äàëè íîâûé ïîäõîä ê èçó÷åíèþ
ñâîéñòâ ëèíèé óðîâíÿ ïðè îäíîëèñòíûõ êîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèÿõ.
È.À. Àëåêñàíäðîâ è Â.È. Ïîïîâ äàëè ïîëíîå ðåøåíèå çàäà÷è È.Å. Áà-
çèëåâè÷à è Ã.Â. Êîðèöêîãî î çâåçäîîáðàçíîñòè äóã ëèíèé óðîâíÿ äëÿ
êëàññà S è äëÿ äðóãèõ êëàññîâ ôóíêöèé. Ðàçâèòûå ïðè ýòîì ìåòîäû ïî-
çâîëÿþò ïîëó÷èòü òàêæå è íîâûå ðåçóëüòàòû.

Þ.À. Ìàðòûíîâ èññëåäîâàë ñâîéñòâà äóã ëèíèé óðîâíÿ ïðè îäíî-
ëèñòíûõ êîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèÿõ ñ îãðàíè÷åííûì âðàùåíèåì.

Ð.Ñ. Ïîëîìîøíîâà èçó÷àëà íåêîòîðûå êëàññû àíàëèòè÷åñêèõ ôóí-
êöèé â êðóãîâîì êîëüöå. Âàðèàöèîííûé ìåòîä ðàñïðîñòðàíåí â åå ðà-
áîòàõ íà êëàññ òèïè÷íî âåùåñòâåííûõ ôóíêöèé è êëàññ çâåçäîîáðàç-
íûõ ôóíêöèé â êðóãîâîì êîëüöå. Áûëè ðàññìîòðåíû òàêæå íåîäíîëèñ-
òíûå êëàññû ôóíêöèé.

Â.È. Êàí ðàçâèë âàðèàöèîííûé ìåòîä èññëåäîâàíèÿ ýêñòðåìàëüíûõ
çàäà÷ íà ñåìåéñòâàõ ïîëèíîìîâ Ôàáåðà, ñîîòâåòñòâóþùèõ ïðîèçâîëü-
íûì è çâåçäîîáðàçíûì êîíòèíóóìàì. Èì äàíà îöåíêà íåñêîëüêèõ ôóí-
êöèîíàëîâ, çàâèñÿùèõ îò êîýôôèöèåíòîâ ïîëèíîìîâ Ôàáåðà, à òàêæå
îò çíà÷åíèé ýòèx ïîëèíîìîâ â ôèêñèðîâàííîé òî÷êå. Â.È. Êàí ðàññìàò-
ðèâàë òàêæå ôóíêöèîíàëû ñî çíà÷åíèÿìè â ìàòðè÷íûõ ïðîñòðàíñòâàõ.

Â.Ã. Êî÷åãóðîâà ñîâìåñòíî ñ È.À. Àëåêñàíäðîâûì ðàáîòàëà íàä
îöåíêàìè êîýôôèöèåíòîâ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé. Â.ß. Ãóòëÿíñêèé èçó-
÷àë îáùèå âàðèàöèîííûå çàäà÷è íà êëàññå ïî÷òè âûïóêëûõ ìåðîìîð-
ôíûõ ôóíêöèé.
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Â ðàáîòàõ È.À. Àëåêñàíäðîâà è Â.ß. Ãóòëÿíñêîãî ðàññìîòðåíû êëàñ-
ñû ôóíêöèé, èìåþùèõ èíòåãðàëüíûå ïðåäñòàâëåíèÿ â ôîðìå èíòåãðà-
ëîâ Ñòèëüòüåñà. Íà òàêèõ êëàññàõ ôóíêöèé ñòàâèòñÿ çàäà÷à ýêñòðåìà-
òèçàöèè ôóíêöèîíàëîâ ñî çíà÷åíèÿìè â çàäàííûõ ìåòðè÷åñêèõ ïðî-
ñòðàíñòâàõ è ðàçâèâàþòñÿ âàðèàöèîííûå ìåòîäû äëÿ íàõîæäåíèÿ ãðà-
íè÷íûõ ôóíêöèé îòíîñèòåëüíî òàêèõ ôóíêöèîíàëîâ. Îòñþäà ïîëó÷à-
þòñÿ, êàê ÷àñòíûå ñëó÷àè, ìíîãèå ðàíåå èçâåñòíûå âûâîäû.

Ðåçóëüòàòû, èçëîæåííûå â âûøåóêàçàííîé ðàáîòå [150] È.À. Àëåê-
ñàíäðîâà, ïîñëóæèëè òàêæå îñíîâîé äëÿ îöåíêè âçàèìíîãî ðîñòà ìî-
äóëÿ îäíîëèñòíîé ôóíêöèè è ìîäóëÿ å¸ ïðîèçâîäíîé, óñèëèâøåé ñîîò-
âåòñòâóþùèå ðåçóëüòàòû Ã.Ì. Ãîëóçèíà, Äæ. Äæåíêèíñà è äðóãèõ. Ýòè
îöåíêè áûë ïîëó÷åíû È.À. Àëåêñàíäðîâûì è Ñ.À. Êîïàíåâûì.

Âûïîëíèâ íàó÷íûå èññëåäîâàíèÿ ïî óêàçàííîé òåìàòèêå, ïîäãîòî-
âèëè è çàùèòèëè, íà÷èíàÿ ñ 1965 ã., êàíäèäàòñêèå äèññåðòàöèè ó÷åíè-
êè È.À. Àëåêñàíäðîâà: Â.È. Ïîïîâ, Â.ß. Ãóòëÿíñêèé, Ñ.À. Êîïàíåâ,
À.Ñ. Ñîðîêèí, Ì.Í. Íèêóëüøèíà, À.Å. Ïðîõîðîâà, Â.Ï. Ìàíäèê,
Á.Ã. Öâåòêîâ, Â.Â. Áàðàíîâà, Ã.À. Ïîïîâà, Â.Ì. Àëåêñàíäðîâ, Â.À. Àí-
äðååâ, Â.Ì. Êåñåëüìàí, Ã.Ä. Ñàäðèòäèíîâà, Â.È. Êàí, Ð.Ñ. Ïîëîìîø-
íîâà, À.È. Àëåêñàíäðîâ, Ë.Ì. Áåð, Ò.Â. Êàñàòêèíà, Ë.Ñ. Êîïàíåâà,
Â.À. Ñèíåâ, À.Í. Ñûðêàøåâ. È.À. Àëåêñàíäðîâ â 1964 ã. âîçãëàâèë êà-
ôåäðó ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà è â 1966�1969 ãã. áûë äåêàíîì ìåõàíè-
êî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà.

Èçó÷åíèå ãåîìåòðè÷åñêèõ âîïðîñîâ, ñâÿçàííûõ ñ îòîáðàæåíèåì åäè-
íè÷íîãî êðóãà ñ ïîìîùüþ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé,
ïðèâåëî Ãåîðãèÿ Äìèòðèåâè÷à Ñóâîðîâà (1919�1984), íà÷èíàâøåãî ñâîè
èññëåäîâàíèÿ ïîä ðóêîâîäñòâîì Ï.Ï. Êóôàðåâà, ê ðàçâåðíóòîé òåîðèè
ïðîñòûõ êîíöîâ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè îáëàñòåé, ñõîäÿùèõñÿ ê ÿäðó (êàí-
äèäàòñêàÿ äèññåðòàöèÿ, 1951 ã.). Â ýòîé æå ðàáîòå ðàññìàòðèâàåòñÿ ðåãó-
ëÿðíî ñõîäÿùàÿñÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé, îñóùå-
ñòâëÿþùàÿ êîíôîðìíîå îòîáðàæåíèå åäèíè÷íîãî êðóãà íà îäíîëèñòíûå
îáëàñòè, ïðè÷åì óñòàíàâëèâàåòñÿ ñîîòâåòñòâèå ìåæäó ïðîñòûìè êîíöà-
ìè ïîñëåäîâàòåëüíîñòè îáëàñòåé è ãðàíè÷íûìè òî÷êàìè êðóãà. Ðåçóëü-
òàòû äàëüíåéøèõ èññëåäîâàíèé Ã.Ä. Ñóâîðîâà ñîñòàâèëè åãî äîêòîðñêóþ
äèññåðòàöèþ «Îñíîâíûå ñâîéñòâà íåêîòîðûõ êëàññîâ òîïîëîãè÷åñêèõ
îòîáðàæåíèé ïëîñêèõ îáëàñòåé ñ ïåðåìåííûìè ãðàíèöàìè» (1961). Â ýòèõ
èññëåäîâàíèÿõ, èñõîäÿùèõ èç çàäàíèÿ íåêîòîðîãî ìèíèìóìà äèôôåðåí-
öèàëüíûõ ñâîéñòâ èçó÷àåìûõ ïëîñêèõ îäíîëèñòíûõ îòîáðàæåíèé îäíî-
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ñâÿçíûõ îáëàñòåé, óñòàíàâëèâàþòñÿ íåêîòîðûå ìåòðè÷åñêèå è òîïîëîãè-
÷åñêèå ñâîéñòâà, îáùèå äëÿ êîíôîðìíûõ, êâàçèêîíôîðìíûõ, ãàðìîíè-
÷åñêèõ è äðóãèõ îòîáðàæåíèé. Ðàññìàòðèâàåìàÿ ïðîáëåìà ñîîòâåòñòâèÿ
ãðàíèö ïðè òîïîëîãè÷åñêîì îòîáðàæåíèè çàâèñèò îò ìåòðè÷åñêèõ ñâîéñòâ
îòîáðàæàþùèõ ôóíêöèé, ÷òî ïðèâîäèò ê èçó÷åíèþ èñêàæåíèÿ ðàññòîÿ-
íèé ïðè òîïîëîãè÷åñêèõ îòîáðàæåíèÿõ îäíîñâÿçíûõ îáëàñòåé. Ñ äðóãîé
ñòîðîíû, ïðîáëåìà ñîîòâåòñòâèÿ ãðàíèö çàâèñèò îò òîïîëîãè÷åñêèõ
ñâîéñòâ ñåìåéñòâ îáëàñòåé â öåëîì.

Â ðàáîòàõ ïîëó÷èëà ïðèìåíåíèå ñôåðè÷åñêàÿ ìåòðèêà, ïîëó÷àþùà-
ÿñÿ ïðîåêòèðîâàíèåì íà ïëîñêîñòü ñôåðû Ðèìàíà ðàäèóñà R, êàñàþ-
ùåéñÿ ïëîñêîñòè â íà÷àëå êîîðäèíàò. Èçó÷åíèå òîïîëîãè÷åñêîãî îòî-
áðàæåíèÿ îáëàñòåé ïîêàçûâàåò, ÷òî êëàññè÷åñêîå â òåîðèè àíàëèòè÷åñ-
êèõ ôóíêöèé ïîíÿòèå ñõîäèìîñòè ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ïëîñêèõ îáëàñòåé
ê ÿäðó ñîõðàíÿåò ñâîå çíà÷åíèå è äëÿ áîëåå øèðîêîãî êëàññà îòîáðàæå-
íèé ñ íåêîòîðûìè óòî÷íåíèÿìè. Ïîäðîáíî ðàçâèòà òåîðèÿ ïðîñòûõ
êîíöîâ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ïëîñêèõ îáëàñòåé, ñõîäÿùèõñÿ ê íåâûðîæ-
äåííîìó ÿäðó. Ðàçðàáîòàíà êëàññèôèêàöèÿ ïðîñòûõ êîíöîâ íà òîïî-
ëîãè÷åñêîé îñíîâå. Ïîñòðîåííàÿ òåîðèÿ ïðîñòûõ êîíöîâ ïðè èçó÷åíèè
îòîáðàæåíèé îáëàñòåé ñ ïåðåìåííûìè ãðàíèöàìè àíàëîãè÷íà òåîðèè
Êàðàòåîäîðè ïðè èçó÷åíèè îòîáðàæåíèÿ äâóõ ôèêñèðîâàííûõ îáëàñ-
òåé äðóã íà äðóãà. Ðàçâèòàÿ òåîðèÿ ïîçâîëÿåò ðåøàòü âîïðîñû ñõîäè-
ìîñòè ïîñëåäîâàòåëüíîñòè îòîáðàæåíèé. Èòîãè ýòèõ èññëåäîâàíèé èç-
ëîæåíû â ìîíîãðàôèè Ã.Ä. Ñóâîðîâà «Ñåìåéñòâà ïëîñêèõ òîïîëîãè-
÷åñêèõ îòîáðàæåíèé» (1965) [251].

Â äàëüíåéøèõ èññëåäîâàíèÿõ Ã.Ä. Ñóâîðîâà è åãî ó÷åíèêîâ ðàçâè-
âàåòñÿ òåîðèÿ ïëîñêèõ è ïðîñòðàíñòâåííûõ îòîáðàæåíèé âåñüìà îáùèõ
êëàññîâ, âêëþ÷àþùèõ êîíôîðìíûå, êâàçèêîíôîðìíûå, ãàðìîíè÷åñêèå
è äðóãèå îòîáðàæåíèÿ. Äëÿ ïëîñêèõ îòîáðàæåíèé ðåøåíû âîïðîñû ñî-
îòâåòñòâèÿ ãðàíèö, ïîëó÷åíû äâóñòîðîííèå îöåíêè èñêàæåíèÿ îñîáûì
îáðàçîì ââîäèìûõ «îòíîñèòåëüíûõ» ðàññòîÿíèé. Ïîñêîëüêó ðàññìàò-
ðèâàþòñÿ çàìêíóòûå ïî òàêèì ðàññòîÿíèÿì îáëàñòè, òî ýòè îöåíêè ïî-
çâîëÿþò ðàçâèòü ìåòîä èçó÷åíèÿ îñíîâíûõ ìåòðèêî-ãåîìåòðè÷åñêèõ
ñâîéñòâ îòîáðàæåíèé çàìêíóòûõ îáëàñòåé. Ïîìèìî îñíîâíûõ ñâîéñòâ
èçó÷àåìûõ êëàññîâ îòîáðàæåíèé, òàêèõ êàê ñâîéñòâà ðàâíîñòåïåííîé
íåïðåðûâíîñòè è îòêðûòîñòè, ïîëó÷åíû òåîðåìû îá èñêàæåíèè ëèíèé
óðîâíÿ, ãðàíè÷íûõ äóã, ïëîùàäåé ïîãðàíè÷íûõ êîëåö, òåîðåìû òèïà
ïîêðûòèÿ. Ïðè ýòîì äàæå äëÿ êîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé ïîëó÷àþòñÿ
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íîâûå ðåçóëüòàòû. Òîïîëîãè÷åñêàÿ òåîðèÿ ïðîñòûõ êîíöîâ â ñîåäèíå-
íèè ñ ðåçóëüòàòàìè ìåòðè÷åñêîãî õàðàêòåðà ïîçâîëèëà ïîëíîñòüþ èñ-
ñëåäîâàòü âîïðîñ î ñîîòâåòñòâèè ãðàíèö ïðè òîïîëîãè÷åñêîì îòîáðà-
æåíèè ðàññìàòðèâàåìûõ êëàññîâ îáëàñòåé ñ ïåðåìåííûìè ãðàíèöàìè.
Èñïîëüçóåìûé ìåòîä óäàëîñü ðàñïðîñòðàíèòü è íà ñëó÷àé ïðîñòðàí-
ñòâåííûõ îòîáðàæåíèé. Ýòî ìîæíî ðàññìàòðèâàòü êàê íà÷àëî ïîñòðî-
åíèÿ ãåîìåòðè÷åñêîé òåîðèè îòîáðàæåíèé, îñóùåñòâëÿåìûõ ðåøåíèÿ-
ìè ëèíåéíîé ñèñòåìû äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé ïåðâîãî ïîðÿäêà
â ÷àñòíûõ ïðîèçâîäíûõ ñìåøàííîãî òèïà. Íà÷àòî ïîñòðîåíèå òåîðèè,
àíàëîãè÷íîé òåîðèè êâàçèêîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèé, ãîäíîé âî âñåõ
òðåõ ñëó÷àÿõ: ýëëèïòè÷åñêîì, ïàðàáîëè÷åñêîì è ãèïåðáîëè÷åñêîì.

Îñíîâíûå ñâîéñòâà òîïîëîãè÷åñêèõ îòîáðàæåíèé ïëîñêèõ îáëàñòåé
ñ ïåðåìåííûìè ãðàíèöàìè èçëîæåíû â ðÿäå ñòàòåé è äîêëàäîâ Ã.Ä. Ñó-
âîðîâà, â ÷àñòíîñòè â äîêëàäå «Òîïîëîãè÷åñêèå îòîáðàæåíèÿ ïëîñêèõ
îáëàñòåé ñ ïåðåìåííûìè ãðàíèöàìè» íà Ìåæäóíàðîäíîì ìàòåìàòè÷åñ-
êîì êîíãðåññå â Ñòîêãîëüìå â 1962 ã.

Ã.Ä. Ñóâîðîâ ðàñïðîñòðàíèë íåðàâåíñòâî, âûðàæàþùåå «ïðèíöèï
äëèíû è ïëîùàäè», íà ñëó÷àé íåîäíîëèñòíûõ Q-êâàçèêîíôîðìíûõ îòî-
áðàæåíèé. Ýòî íåðàâåíñòâî íàøëî ïðèìåíåíèå â äàëüíåéøèõ èññëåäî-
âàíèÿõ. Â ðàáîòå [252] Ã.Ä. Ñóâîðîâà óñòàíàâëèâàþòñÿ ãåîìåòðè÷åñêèå
óñëîâèÿ, îáåñïå÷èâàþùèå ðàâíîìåðíóþ ñõîäèìîñòü ïîñëåäîâàòåëüíî-
ñòè ïëîñêèõ òîïîëîãè÷åñêèõ îòîáðàæåíèé øèðîêîãî êëàññà â çàìêíó-
òûõ îáëàñòÿõ. Ââîäèòñÿ ïîíÿòèå íåïðåðûâíîé ñõîäèìîñòè ïîñëåäîâà-
òåëüíîñòè êîìïëåêñíîçíà÷íûõ ôóíêöèé, è ïðè ïîìîùè òåîðèè ïðîñòûõ
êîíöîâ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ïëîñêèõ îáëàñòåé ïîëó÷àåòñÿ íåîáõîäèìîå
è äîñòàòî÷íîå óñëîâèå òàêîé ñõîäèìîñòè. Â ðàáîòå ó÷åíèêà Ã.Ä. Ñóâî-
ðîâà Á.Ï. Êóôàðåâà èçó÷àþòñÿ âîïðîñû ìåòðèçàöèè ïðîñòðàíñòâà îá-
ëàñòåé. Ââåäåííàÿ ìåòðèêà ïîçâîëÿåò ðàññìàòðèâàòü ñõîäèìîñòü ïîñ-
ëåäîâàòåëüíîñòè îáëàñòåé ê ÿäðó êàê ñõîäèìîñòü ïî ìåòðèêå. Åìó æå
óäàëîñü ââåñòè ìåòðèêó â çàìêíóòîé îáëàñòè òàê, ÷òî îíà îêàçûâàåòñÿ
êîíôîðìíî èíâàðèàíòíîé. Ã.Ä. Ñóâîðîâ ðàññìîòðåë òîïîëîãè÷åñêèå
îòîáðàæåíèÿ ïëîñêèõ îáëàñòåé ìíîæåñòâà ïðîñòûõ êîíöîâ ìåðû íóëü
íà ãðàíèöå îáëàñòè. Ïîñëåäíèå ðàáîòû îòêðûâàþò âîçìîæíîñòü èçó-
÷åíèÿ ãðàíè÷íûõ ñâîéñòâ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé â ïðîèçâîëüíûõ îá-
ëàñòÿõ. Á.Ï. Êóôàðåâ [200] äàë áîëåå ïðîñòîå äîêàçàòåëüñòâî îñíîâíîé
ëåììû òåîðèè ïðîñòûõ êîíöîâ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè îáëàñòåé, ñõîäÿ-
ùèõñÿ ê ÿäðó, èñïîëüçóÿ ïîíÿòèå ñå÷åíèÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè îáëàñ-
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òåé. È.Ñ. Îâ÷èííèêîâ [229] ïðåäëîæèë óäà÷íûé ñïîñîá ââåäåíèÿ ðàñ-
ñòîÿíèé, ïîçâîëÿþùèé ñðàçó ïðèñîåäèíèòü ê îáëàñòè âñþ ãðàíèöó è èç
ïîëó÷åííûõ îöåíîê ïîëó÷èòü ðÿä èíòåðåñíûõ ôàêòîâ, ñâÿçàííûõ ñ âîï-
ðîñîì î ñîîòâåòñòâèè ãðàíèö äëÿ ïëîñêèõ è ïðîñòðàíñòâåííûõ îòîáðà-
æåíèé. Èçó÷åíèå òîïîëîãè÷åñêèõ îòîáðàæåíèé íà îñíîâå ãèïåðáîëè-
÷åñêîé ìåòðèêè ïðîâîäèëîñü Ã.Ä. Ñóâîðîâûì è Ì.Â. Áàêëàíîâûì
(1941�1965) [157, 158]. Äëÿ îäíîãî êëàññà òîïîëîãè÷åñêèõ îòîáðàæåíèé
óòî÷íåííàÿ òåîðåìà Ëèíäåë¸ôà áûëà äîêàçàíà Â.À. Òðîôèìåíêî. Â
ñîâìåñòíîé ðàáîòå [255] Ã.Ä. Ñóâîðîâà è Ã.À. Êóçèê íà÷àòî èçó÷åíèå
îòîáðàæåíèé, îñóùåñòâëÿåìûõ ðåøåíèÿìè ïðîñòåéøèõ ñèñòåì äèôôå-
ðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé â ÷àñòíûõ ïðîèçâîäíûõ ïåðâîãî ïîðÿäêà, íà-
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Íåñêîëüêî â ñòîðîíå îò ðàññìîòðåííîé òåìàòèêè áûëè âûïîëíåíû
ðàáîòû ó÷åíèêîâ Ã.Ä. Ñóâîðîâà, Â.Ê. Èîíèíà è Ñ.Ë. Êðóøêàëÿ.
Â.Ê. Èîíèí ðåøèë çàäà÷ó î êðóãå, âëîæåííîì â ìíîãîñâÿçíóþ îáëàñòü,
óêàçàâ îöåíêó ðàäèóñà êðóãà. Ñ.Ë. Êðóøêàëü äàë áîëåå êðàòêîå äîêàçà-
òåëüñòâî ôîðìóë äëÿ ïîëíîé âàðèàöèè è äëèíû êðèâîé äëÿ íåïðåðûâíîé
ôóíêöèè ñ îãðàíè÷åííûì èçìåíåíèåì, èñïîëüçóÿ ñòåêëîâñêèå ñðåäíèå. Èì
æå äîêàçàíû äâå òåîðåìû òèïà Ôàòó äëÿ íåàíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé.

Â äåêàáðå 1965 ã. ïðîôåññîð Ã.Ä. Ñóâîðîâ áûë èçáðàí ÷ëåíîì-êîð-
ðåñïîíäåíòîì Óêðàèíñêîé àêàäåìèè íàóê è â ôåâðàëå 1966 ã. âûáûë èç
Òîìñêà íà ðàáîòó â Äîíåöêèé íàó÷íûé öåíòð ÀÍ Óêðàèíû.

Â èññëåäîâàíèÿõ ïî òåîðèè ôóíêöèé äâóõ è íåñêîëüêèõ êîìïëåêñ-
íûõ ïåðåìåííûõ, îòíîñÿùèõñÿ ê 1950�1960 ãã., Å.Í. Àðàâèéñêàÿ èçó-
÷àëà èíòåãðàëüíîå ïðåäñòàâëåíèå ôóíêöèé äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåí-
íûõ, â ÷àñòíîñòè ìíîãîçíà÷íûõ. Â ðàáîòå Å.Í. Àðàâèéñêîé èññëåäî-
âàíû ñâîéñòâà îáëàñòåé, äëÿ êîòîðûõ èìåþò ìåñòî èíòåãðàëüíûå
ïðåäñòàâëåíèÿ ôóíêöèé äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ. Â ñâÿçè ñ çà-
äà÷åé èíòåãðàëüíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ ôóíêöèé ñ çàäàííûìè ìíîæåñòâà-
ìè îñîáûõ òî÷åê áûëè èçó÷åíû âîçìîæíîñòè ðåãóëÿðíîãî ðàñïðîñò-
ðàíåíèÿ íåêîòîðîé îêðåñòíîñòè êóñêà àíàëèòè÷åñêîé ïîâåðõíîñòè,
ïðèíàäëåæàùåãî îáëàñòè ðåãóëÿðíîñòè, íà ýòó îáëàñòü. Äîñòàòî÷íûå
óñëîâèÿ ñîñòîÿëè â íàëîæåíèè íåêîòîðûõ óñëîâèé íà êðèâèçíó ïîâåð-
õíîñòè. Â ðÿäå ðàáîò Å.Í. Àðàâèéñêàÿ èññëåäîâàëà ñâîéñòâà ôóíêöèé
ñ çàäàííûìè íóëü-ïîâåðõíîñòÿìè èëè ñ çàäàííûìè îñîáûìè ïîâåðõ-
íîñòÿìè. Ïîëó÷åíî ïðåäñòàâëåíèå, àíàëîãè÷íîå ðÿäó Ëîðàíà. Óêàçà-
íà îöåíêà ðîñòà àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé ñ çàäàííûìè íóëü-ïîâåðõíî-
ñòÿìè âáëèçè ãðàíè÷íîé òî÷êè åå îáëàñòè ðåãóëÿðíîñòè.
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Â ðÿäå ñòàòåé è êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè Ë.ß. Ìàêàðîâà, ïðèìåíÿÿ
ìåòîä ðåãóëÿðíîãî ðàñïðîñòðàíåíèÿ, èññëåäîâàëà íåêîòîðûå íîâûå êëàñ-
ñû îáëàñòåé Ðóíãå ïåðâîãî è âòîðîãî ðîäà â ïðîñòðàíñòâå äâóõ êîìïëåê-
ñíûõ ïåðåìåííûõ, ò.å. îáëàñòåé, â êîòîðûõ êàæäàÿ ðåãóëÿðíàÿ â íèõ ôóí-
êöèÿ ðàâíîìåðíî àïïðîêñèìèðóåòñÿ âíóòðè îáëàñòè ñîîòâåòñòâåííî ïî-
ëèíîìàìè èëè ðàöèîíàëüíûìè ôóíêöèÿìè. Ïîëó÷åíà ÷èñòî ãåî-
ìåòðè÷åñêàÿ õàðàêòåðèñòèêà îáëàñòåé Ðóíãå. Ì.È. Íåâèäèìîâà ïîëó÷è-
ëà äðóãîé àíàëîã ðÿäà Ëîðàíà äëÿ àíàëèòè÷åñêîé ôóíêöèè äâóõ êîìï-
ëåêñíûõ ïåðåìåííûõ. Å.Í. Àðàâèéñêàÿ ðàññìîòðåëà âîïðîñ î âû÷åòå ôóí-
êöèé äâóõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ. Â ñîâìåñòíîé ðàáîòå Å.Í. Àðàâèé-
ñêàÿ è Â.Â. Èñàêîâà ïîëó÷èëè îáîáùåíèå èíòåãðàëüíîé ôîðìóëû Âåéëÿ
íà ñëó÷àé êîíå÷íî-ëèñòíîé îãðàíè÷åííîé îáëàñòè ðåãóëÿðíîñòè â ïðî-
ñòðàíñòâå ìíîãèõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ. Â.Â. Èñàêîâà ïîëó÷èëà òàê-
æå èíòåãðàëüíîå ïðåäñòàâëåíèå íåîãðàíè÷åííûõ ôóíêöèé ïðè íåêîòîðûõ
äîïîëíèòåëüíûõ óñëîâèÿõ íà ðîñò ôóíêöèè è îáëàñòü. Ýòî äàëî âîçìîæ-
íîñòü ïîñòðîèòü ïðîñòûå è àïïðîêñèìèðóþùèå ñèñòåìû ôóíêöèé äëÿ
íåêîòîðûõ ìíîãîçíà÷íûõ ôóíêöèé.

Àíàëîãè÷íûå âîïðîñû äëÿ ôóíêöèé îäíîãî êîìïëåêñíîãî ïåðåìåí-
íîãî èçó÷àë À.Ñ. Ñîðîêèí, êîòîðûé äîêàçàë, ÷òî â êîíå÷íîé îáëàñòè íà
ðèìàíîâîé ïîâåðõíîñòè ñ êîíå÷íûì ÷èñëîì òî÷åê âåòâëåíèÿ ðåãóëÿðíàÿ
ôóíêöèÿ àïïðîêñèìèðóåòñÿ ìíîãî÷ëåíàìè îò ðàöèîíàëüíûõ ñòåïåíåé
àðãóìåíòà. Èì æå ðàññìàòðèâàëèñü âîïðîñû ïîñòðîåíèÿ îáëàñòåé ïîëó-
íåïðåðûâíîãî ðàñïðîñòðàíåíèÿ íà ðèìàíîâîé ïîâåðõíîñòè.

§ 3

Èññëåäîâàíèÿ ïî äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè â ïîñëåâîåííûé ïå-
ðèîä â Òîìñêå ïðîâîäèëèñü äîöåíòîì Í.Ã. Òóãàíîâûì è åãî ó÷åíèêàìè.

Í.Ã. Òóãàíîâ èçó÷èë áàçèñíûå ëèíèè ïîâåðõíîñòè, ò.å. ëèíèè, âäîëü
êîòîðûõ àñèìïòîòè÷åñêèå êàñàòåëüíûå îäíîãî ñåìåéñòâà ïåðåñåêàþò îäíó
è òó æå ïðÿìóþ, ëåæàùóþ â íåïîäâèæíîé ïëîñêîñòè. Áàçèñíûå ëèíèè
èíâàðèàíòíû îòíîñèòåëüíî ïðîåêòèâíûõ ïðåîáðàçîâàíèé è èíòåðïðåòè-
ðóþò ïðîåêòèâíóþ ãåîìåòðèþ ïëîñêîñòè. Ââîäÿòñÿ òàêæå àôôèííî-áà-
çèñíûå ëèíèè è êëàññû ïîâåðõíîñòåé ñî ñïåöèàëüíûìè ñâîéñòâàìè àôèí-
íî-áàçèñíûõ ëèíèé. Îáîáùåíèå àôôèííî-áàçèñíûõ ëèíèé ïîçâîëÿåò ðàñ-
ïðîñòðàíèòü èññëåäîâàíèå íà íåêîòîðûå êîíãðóýíöèè ïðÿìûõ è äàòü
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õàðàêòåðèñòè÷åñêèé ïðèçíàê ïîâåðõíîñòåé Ôóáèíè. Èçó÷àþòñÿ òðîéíûå
ñèñòåìû ïîâåðõíîñòåé â àôôèííîì è åâêëèäîâîì ïðîñòðàíñòâàõ.

Â ñòàòüå 1955 ã. [268] Í.Ã. Òóãàíîâ íà÷àë èññëåäîâàíèå ìíîãîîáðà-
çèé, ýëåìåíòàìè êîòîðûõ ÿâëÿþòñÿ êðèâûå âòîðîãî ïîðÿäêà. Ñïåöè-
àëüíî èì áûëè èçó÷åíû êîíãðóýíöèè èíäèêàòðèñ Äþïåíà, êîíãðóýí-
öèè èíäèêàòðèñ àôôèííî-äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè è â ïðîåêòèâ-
íî-äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè, à òàêæå íåêîòîðûå äðóãèå ìíî-
ãîîáðàçèÿ. Èññëåäîâàíèÿìè Í.Ã. Òóãàíîâà íà÷àòà îáùàÿ ïðîåêòèâíàÿ
òåîðèÿ êîíãðóýíöèè êîíèê.

Ïîä ðóêîâîäñòâîì Í.Ã. Òóãàíîâà ïðîâîäèë ñâîè ïåðâûå èññëåäîâà-
íèÿ Ð.Í. Ùåðáàêîâ, îêîí÷èâøèé Òîìñêèé óíèâåðñèòåò â 1940 ã. è ðà-
áîòàâøèé â 1945�1957 ãã. â Áóðÿòñêîì ïåäàãîãè÷åñêîì èíñòèòóòå. Â
êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè (1951) è ïîñëåäóþùèõ ðàáîòàõ [291, 292]
Ð.Í. Ùåðáàêîâ ïðîâåë ïîñòðîåíèå ðåïåðà ëèíèé íà ïîâåðõíîñòè â àô-
ôèííî-äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè è êàíîíè÷åñêîãî ïðîåêòèâíîãî
ðåïåðà ëèíèè íà ïîâåðõíîñòè. Ýòî äàëî ñïîñîá èçó÷åíèÿ êëàññîâ ïî-
âåðõíîñòåé ñ îäíîïàðàìåòðè÷åñêèìè ñåìåéñòâàìè íåêîòîðûõ çàìå÷à-
òåëüíûõ ëèíèé. Ðÿä èíòåðåñíûõ ðåçóëüòàòîâ áûë èì ïîëó÷åí ïðè ïå-
ðåíåñåíèè ìåòîäà ðåïåðàæà ïîäìíîãîîáðàçèé íà ëèíåé÷àòûå ïîâåðõ-
íîñòè è êîíãðóýíöèè â àôôèííîì è ïðîåêòèâíîì ïðîñòðàíñòâàõ.
Ðàññìàòðèâàÿ ïðÿìîëèíåéíóþ êîíãðóýíöèþ â òðåõìåðíîì ïðîñòðàí-
ñòâå êàê îäíîïàðàìåòðè÷åñêîå ñåìåéñòâî ëèíåé÷àòûõ ïîâåðõíîñòåé,
Ð.Í. Ùåðáàêîâ èññëåäîâàë ïðåîáðàçîâàíèÿ Åãîðîâà [293]. Ðåçóëüòàòû
ýòîãî èññëåäîâàíèÿ áûëè äîëîæåíû àâòîðîì íà III Âñåñîþçíîì ìàòå-
ìàòè÷åñêîì ñúåçäå â 1956 ã. Â 1957 ã. Ð.Í. Ùåðáàêîâ âîçãëàâèë êàôåä-
ðó ãåîìåòðèè Òîìñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà.

Ñî âòîðîé ïîëîâèíû 50-õ ãã. â Òîìñêå ðàçâåðíóëèñü èíòåíñèâíûå
èññëåäîâàíèÿ ãåîìåòðè÷åñêèõ îáðàçîâ òðåõìåðíîãî ïðîñòðàíñòâà äèô-
ôåðåíöèàëüíî-ãåîìåòðè÷åñêèìè ìåòîäàìè. Â ðàáîòå òîìñêèõ ãåîìåò-
ðîâ çàìåòíî ñòðåìëåíèå èçó÷àòü ëèíåé÷àòûå ìíîãîîáðàçèÿ (êîíãðóýí-
öèè, êîìïëåêñû, ïàðû êîíãðóýíöèè è ò. ä.) ñ òî÷êè çðåíèÿ íàëè÷èÿ â
íèõ ïîäìíîãîîáðàçèé îïðåäåëåííîãî òèïà. Òàêîé ïîäõîä ïðèâåë ê ñî-
çäàíèþ ìåòîäà ðåïåðàæà ïîäìíîãîîáðàçèé. Ïðèìåíåíèå ïîëóêàíîíè-
÷åñêîãî ðåïåðà ïîçâîëèëî îñíîâàòåëþ òîìñêîãî ãåîìåòðè÷åñêîãî êîë-
ëåêòèâà Í.Ã. Òóãàíîâó ðåøèòü ðÿä èíòåðåñíûõ çàäà÷ ìåòðè÷åñêîé òåî-
ðèè ëèíèé íà ïîâåðõíîñòè. Ñèñòåìàòè÷åñêóþ ðàçðàáîòêó ìåòîäà
ðåïåðàæà ïîäìíîãîîáðàçèé ïðîâåë, ãëàâíûì îáðàçîì, Ð.Í. Ùåðáàêîâ
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[295, 296]. Èì áûëè ïîñòðîåíû ïîëóêàíîíè÷åñêèå ðåïåðû â ìåòðè÷åñ-
êîé, àôôèííîé è ïðîåêòèâíîé òåîðèè êîíãðóýíöèé è òåîðèè êîìïëåê-
ñîâ. Ðåçóëüòàòû åãî ìíîãîëåòíèõ èññëåäîâàíèé èçëîæåíû â ðÿäå ñòà-
òåé è äîêòîðñêîé äèññåðòàöèè (1963).

Ïîëóêàíîíè÷åñêèå ðåïåðû â êîíôîðìíîé òåîðèè ïîâåðõíîñòåé ðàñ-
ñìîòðåíû Â.Ñ. Ìàëàõîâñêèì, òàêæå áëèæàéøèì ó÷åíèêîì Í.Ã. Òóãàíî-
âà, â òåîðèè ïàð êîíãðóýíöèé � Å.Ò. Èâëåâûì, â ýêâèàôôèííîé òåîðèè
«ïàð Ì» (êîíãðóýíöèÿ è ñåêóùàÿ ïîâåðõíîñòü) � Í.Ì. Îíèùóê. Ïðèìå-
íåíèå ìåòîäà äàëî âîçìîæíîñòü ðåøèòü ðÿä êîíêðåòíûõ çàäà÷ òåîðèè
ïîâåðõíîñòåé è êîíãðóýíöèé: èññëåäîâàíèå ïðåîáðàçîâàíèé Åãîðîâà,
êîíãðóýíöèé Í, ïðîåêòèâíûå ïàðû êîíãðóýíöèé, ïîñòðîåíèå àíàëîãîâ
ïîâåðõíîñòåé âðàùåíèÿ. Â ýòèõ èññëåäîâàíèÿõ ó÷àñòâîâàëè Ð.Í. Ùåðáà-
êîâ, Å.Ò. Èâëåâ, Ì.Á. Ïåðãàìåíùèêîâ, À.À. Ëó÷èíèí, Â.À. Ïåòèí è äðó-
ãèå. Ñóùåñòâåííîå ðàñøèðåíèå ìåòîäà ïðîèçîøëî ïðè åãî èñïîëüçîâà-
íèè äëÿ èçó÷åíèÿ òðåõ- è ÷åòûðåõïàðàìåòðè÷åñêèõ îáðàçîâ. Ïîÿâëÿþùå-
åñÿ çäåñü ïîíÿòèå íåãîëîíîìíîãî ïîäìíîãîîáðàçèÿ, åñòåñòâåííî,
ñîåäèíÿåò íåãîëîíîìíóþ ãåîìåòðèþ ñ êëàññè÷åñêîé.

Ë.È. Ìàãàçèííèêîâ ïîëó÷èë ðÿä ðåçóëüòàòîâ â öåíòðîàôôèííîé òåî-
ðèè êîíãðóýíöèé è êîìïëåêñîâ. Â.À. Ðîìàíîâè÷ èçó÷èë ïðîåêòèâíóþ
òåîðèþ ïàð êîíãðóýíöèé, âñå ïîäìíîãîîáðàçèÿ êîòîðûõ ïàðàáîëè÷åñ-
êèå. Â.È. Ìàøàíîâ ïðîâåë ñèñòåìàòè÷åñêîå èññëåäîâàíèå êîíãðóýíöèé
íååâêëèäîâûõ ïðîñòðàíñòâ. Å.Ò. Èâëåâ ïðîâåë ãåîìåòðè÷åñêèì ìåòî-
äîì ïîñòðîåíèå êàíîíè÷åñêîãî ðåïåðà m-ïîâåðõíîñòè â ïðîåêòèâíîì
ïðîñòðàíñòâå Ð

n
 (äëÿ ëþáûõ ò è ï). Èññëåäîâàíèå áåñêîíå÷íî ìàëûõ

ïðåîáðàçîâàíèé êîìïëåêñîâ âûïîëíèë Í.Ì. Ìàñüêèí. Òîìñêèå ãåîìåò-
ðû ïîä îáùèì ðóêîâîäñòâîì Ð.Í. Ùåðáàêîâà íà÷àëè ïðîâîäèòü èñ-
ñëåäîâàíèÿ ïî äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè âåêòîðíîãî ïîëÿ. Ðàçâè-
òèå ìåòðè÷åñêîé è àôôèííîé òåîðèè òðåõïàðàìåòðè÷åñêèõ ëèíåé÷àòûõ
ãåîìåòðè÷åñêèõ îáðàçîâ ïðåäñòàâëÿåòñÿ âåñüìà ïåðñïåêòèâíûì äëÿ ïðè-
ëîæåíèé â ãèäðîäèíàìèêå.

Â.Ï. Äîëãîâûõ [184] äëÿ ïîñòðîåíèÿ ìåòðè÷åñêîé òåîðèè ïîëÿ íà-
ïðàâëåíèé èñïîëüçîâàë ãåîìåòðèþ ïîãðóæåííûõ ìíîãîîáðàçèé. Èì
ïðîâåäåíî èçó÷åíèå ãåîìåòðèè îáùåãî âåêòîðíîãî ïîëÿ ñ ïîëíûì èñ-
ñëåäîâàíèåì òðèîðòîãîíàëüíûõ ñèñòåì âåêòîðíûõ ïîëåé. Â.Â. Ñëóõà-
åâ [245, 247] ïîñòðîèë ýêâèàôôèííóþ ãåîìåòðèþ óñòàíîâèâøåãîñÿ òå-
÷åíèÿ æèäêîñòè. Â ðàáîòå [246] Â.Â. Ñëóõàåâ ðàññìîòðåë àôôèííî-ñèì-
ìåòðè÷íûå âåêòîðíûå ïîëÿ è êëàññû àôôèííî-ñèììåòðè÷íûõ òå÷åíèé.
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Â.Ì. Ôèíêåëüøòåéí [276] ïîñòðîèë ìåòðè÷åñêóþ äèôôåðåíöèàëüíóþ
ãåîìåòðèþ ÷åòûðåõïàðàìåòðè÷åñêîãî ïîëÿ íàïðàâëåíèé, ÿâëÿþùóþñÿ
ãåîìåòðè÷åñêîé ìîäåëüþ íåñòàöèîíàðíîãî òå÷åíèÿ æèäêîñòè. Ïåðâûå
ðåçóëüòàòû ïî àôôèííîé òåîðèè ÷åòûðåõïàðàìåòðè÷åñêîãî ïîëÿ íà-
ïðàâëåíèé ïîëó÷åíû À.À. Ëó÷èíèíûì [211].

Â èññëåäîâàíèÿõ òîìñêèõ ãåîìåòðîâ ïîëó÷àåò âñå áîëüøåå ðàçâèòèå
âòîðîå íàïðàâëåíèå, èìåþùåå öåëüþ ïîñòðîåíèå äèôôåðåíöèàëüíîé ãåî-
ìåòðèè ìíîãîîáðàçèé àëãåáðàè÷åñêèõ ôèãóð â ìíîãîìåðíûõ ïðîñòðàí-
ñòâàõ. Íà÷àëî ýòîìó íàïðàâëåíèþ ïîëîæåíî ðàáîòàìè Í.Ã. Òóãàíîâà ïî
òåîðèè êîíãðóýíöèè êðèâûõ âòîðîãî ïîðÿäêà. Â.Ñ. Ìàëàõîâñêèé ïðîâåë
èññëåäîâàíèå àôôèííîé è ïðîåêòèâíîé òåîðèè êîíãðóýíöèé è êîìïëåê-
ñîâ êîíèê â òðåõìåðíîì ïðîñòðàíñòâå. Ýòè ïîñòðîåíèÿ óäàëîñü ðàñïðîñ-
òðàíèòü íà ïðîåêòèâíûå ïðîñòðàíñòâà ëþáîãî ÷èñëà èçìåðåíèé äëÿ ìíî-
ãîîáðàçèé íåâûðîæäàþùèõñÿ àëãåáðàè÷åñêèõ ïîâåðõíîñòåé ÷åòíîãî ïî-
ðÿäêà. Èçëîæåíèå ïîëó÷åííûõ Â.Ñ. Ìàëàõîâñêèì ðåçóëüòàòîâ äàíî â ðÿäå
ñòàòåé [212�214], äîêëàäîâ è åãî äîêòîðñêîé äèññåðòàöèè (1964).

Â ðàáîòå [215] Â.Ñ. Ìàëàõîâñêèé èçó÷àåò ñâîéñòâà ìíîãîîáðàçèé
àëãåáðàè÷åñêèõ ôèãóð è îïðåäåëÿåìûå èìè ãðóïïû ïðåîáðàçîâàíèé.
Â.Ð. Ðþòèí ìåòîäîì âíåøíèõ ôîðì íàøåë âñå íîðìàëüíûå êîíãðóýí-
öèè öåíòðàëüíûõ êîíèê.

Èç äðóãèõ èññëåäîâàíèé òîìñêèõ ãåîìåòðîâ îòìåòèì ðàáîòû
Ë.Ì. Øåïåëåíêî î ïðîåêòèâíûõ èçãèáàíèÿõ ñåìåéñòâ P-ïëîñêîñòåé, èçó-
÷åíèå íåãîëîíîìíûõ ïîâåðõíîñòåé Â.Â. Âàñåíèíûì, ðåçóëüòàòû Â.À. Ðî-
ìàíîâè÷à îá àíàëîãàõ ïàð êîíãðóýíöèé òðåõìåðíîãî ïðîñòðàíñòâà â ìíî-
ãîìåðíîì ïðîåêòèâíîì ïðîñòðàíñòâå.

Ð.Í. Ùåðáàêîâ è Â.Ñ. Ìàëàõîâñêèé íàïèñàëè ó÷åáíèê ïî àíàëè-
òè÷åñêîé ãåîìåòðèè äëÿ ñòóäåíòîâ ìàòåìàòè÷åñêèõ ñïåöèàëüíîñòåé
óíèâåðñèòåòîâ è ïåäàãîãè÷åñêèõ èíñòèòóòîâ. Íàïèñàííûé íà ñîâðå-
ìåííîì íàó÷íîì óðîâíå, ýòîò ó÷åáíèê ïðåäñòàâëÿåò ñåðüåçíûé âêëàä
â ó÷åáíóþ ëèòåðàòóðó. Ð.Í. Ùåðáàêîâ íà îñíîâå ñâîèõ ëåêöèé íàïè-
ñàë «Êóðñ àôôèííîé è ïðîåêòèâíîé äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè»
[297], èçäàííûé â Òîìñêå â 1960 ã. Â êóðñå ïîñëåäîâàòåëüíî ïðîâîäèò-
ñÿ îñíîâíàÿ èäåÿ ìåòîäà ïîäâèæíîãî ðåïåðà. Êíèãà ïîëó÷èëà ïðèçíà-
íèå ñî ñòîðîíû ñïåöèàëèñòîâ è ñëóæèò âàæíûì ïîñîáèåì äëÿ îâëàäå-
íèÿ ìåòîäîì ìîëîäûìè ìàòåìàòèêàìè.
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§ 4

Åùå â 1938 ã. â «Èçâåñòèÿõ» Íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêîãî èíñòèòóòà
ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè áûëà îïóáëèêîâàíà ñòàòüÿ Ñ.À. ×óíèõèíà «Î
ðàçðåøèìûõ ãðóïïàõ» [289]. Ñ 1941 ïî 1953 ã. â ïåðèîä ðàáîòû Ñ.À. ×ó-
íèõèíà â Òîìñêîì ýëåêòðîìåõàíè÷åñêîì èíñòèòóòå èíæåíåðîâ òðàíñïîðòà
è Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå ïîä åãî ðóêîâîäñòâîì ãðóïïà ìîëîäûõ òîìñêèõ
ìàòåìàòèêîâ íà÷àëà ïðîâîäèòü èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðèè ãðóïï. Â íåñêîëü-
êèõ ðàáîòàõ Ñ.À. ×óíèõèíà, îòíîñÿùèõñÿ êî âðåìåíè åãî ïðåáûâàíèÿ â
Òîìñêå, ðàçâèâàåòñÿ òåîðèÿ òàê íàçûâàåìûõ ñïåöèàëüíûõ ãðóïï. Ñðåäè
ïîëó÷åííûõ ðåçóëüòàòîâ ìîæíî îòìåòèòü íîâîå íåîáõîäèìîå è äîñòàòî÷-
íîå óñëîâèå ñïåöèàëüíîñòè êîíå÷íîé ãðóïïû. Â ðàáîòå «Î p-ðàçëîæè-
ìûõ ãðóïïàõ» [290] ââîäÿòñÿ è èçó÷àþòñÿ ðàçëîæèìûå ãðóïïû, îïðåäåëÿ-
åìûå êàê ãðóïïû ñ ïîðÿäêàìè, äåëÿùèìèñÿ íà ð, ð-ïîäãðóïïû êîòîðûõ
ñëóæàò äëÿ íèõ ïðÿìûìè ìíîæèòåëÿìè. Ïîêàçàíî, ÷òî äëÿ ð-ðàçëîæèìî-
ñòè ãðóïïû íåîáõîäèìî è äîñòàòî÷íî ñóùåñòâîâàíèå ðÿäà íîðìàëüíûõ
äåëèòåëåé, â íåêîòîðîì ñìûñëå àíàëîãè÷íîãî âåðõíåìó öåíòðàëüíîìó
ðÿäó. Â áîëåå ïîçäíåé ðàáîòå Ñ.À. ×óíèõèíà «Î P-ñâîéñòâàõ ãðóïï» äàíî
ðàçâèòèå èäåé óêàçàííîé âûøå ðàáîòû.

Â 1945 ã. Ñ.À. ×óíèõèí äàë îáîáùåíèå ïîíÿòèÿ Ï-ãðóïï ñ ïîñòóëà-
òîì Ê (ïðîèçâåäåíèå îïðåäåëÿåòñÿ ñðàçó äëÿ n ýëåìåíòîâ) íà íåàññîöè-
àòèâíûå ãðóïïû. Èññëåäîâàíèÿ Ñ.À. ×óíèõèíà î ñèëîâñêèõ ñâîéñòâàõ
êîíå÷íûõ ãðóïï âíåñëè çàìåòíîå îæèâëåíèå â ðàçâèòèå ýòîãî ðàçäåëà
òåîðèè ãðóïï ñî âòîðîé ïîëîâèíû 40-õ ãã. Ñ.À. ×óíèõèí îïðåäåëèë
öåëûé ðÿä P-ñâîéñòâ êîíå÷íûõ ãðóïï: Ï-ñèëîâñêèå äåëèòåëè ãðóïïû,
Ï-ðàçðåøèìîñòü, Ï-îòäåëèìîñòü, Ï-ñèëîâñêàÿ ïðàâèëüíîñòü ãðóïï. Íà-
ïðèìåð, ïóñòü Ï � ïðîèçâîëüíîå ìíîæåñòâî ïðîñòûõ ÷èñåë; ãðóïïà G
íàçûâàåòñÿ Ï-ðàçðåøèìîé, åñëè êàæäûé èíäåêñ åå êîìïîçèöèîííîãî
ðÿäà ëèáî íå äåëèòñÿ íè íà îäíî èç ÷èñåë ìíîæåñòâà Ï, ëèáî ðàâåí
êàêîìó-íèáóäü ÷èñëó èç Ï. Ñ.À. ×óíèõèí óñòàíîâèë äîñòàòî÷íîå óñëî-
âèå äëÿ Ï-ñèëîâñêîé ïðàâèëüíîñòè ãðóïïû, îòêóäà ñëåäîâàëî, ÷òî âñå
Ï-îòäåëèìûå è Ï-ðàçðåøèìûå ãðóïïû Ï-ñèëîâñêè ïðàâèëüíû. Ðàññìàò-
ðèâàÿ âìåñòî íîðìàëüíûõ ðÿäîâ ãðóïïû ðÿäû áîëåå îáùåãî âèäà,
Ñ.À. ×óíèõèíó â ðàáîòàõ 1949�1953 ãã. óäàëîñü çíà÷èòåëüíî óñèëèòü
óêàçàííûå ðåçóëüòàòû. Ñ.À. ×óíèõèíó ïðèíàäëåæèò ââåäåíèå óñëîâèÿ
Ï-2, áîëåå ñèëüíîãî, ÷åì óñëîâèå Ï-ñèëîâñêîé ïðàâèëüíîñòè ãðóïïû.
Èì æå ïîêàçàíî, ÷òî ìåæäó êëàññàìè Ï-ðàçðåøèìûõ è Ï-îòäåëèìûõ
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ãðóïï çàíèìàåò ïðîìåæóòî÷íîå ïîëîæåíèå îïðåäåëåííûé êëàññ Kπ-êî-
íå÷íûõ ãðóïï. Ñ.À. ×óíèõèí ðàññìàòðèâàë åùå íåêîòîðûå âîïðîñû î
ïîäãðóïïàõ îòíîñèòåëüíî ðàçðåøèìûõ ãðóïï, î êîìïîçèöèîííîé ñòðóê-
òóðå è ïðîñòîòå ãðóïï. Èì áûëè òàêæå ïîäðîáíî èçó÷åíû âîïðîñû ñó-
ùåñòâîâàíèÿ è ñîïðÿæåííîñòè ïîäãðóïï â êîíå÷íûõ ãðóïïàõ.

Èññëåäîâàíèå ââåäåííûõ Ñ.À. ×óíèõèíûì Ï-ñâîéñòâ êîíå÷íûõ ãðóïï
ïðîâîäèëîñü â Òîìñêå åãî ó÷åíèêàìè À.È. Êîïàíåâûì è Á.Â. Êàçà÷êî-
âûì. Â êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè À.È. Êîïàíåâà (1911�1950) ïðîâåäåíî
èññëåäîâàíèå ãðóïï ñ Ï-ðàçëîæèìûìè ïîäãðóïïàìè. Â ðàáîòå óñòàíàâ-
ëèâàþòñÿ ñòðóêòóðà è îñíîâíûå ñâîéñòâà ãðóïïû ðàññìàòðèâàåìîãî òèïà.
Ïîêàçàíî ñóùåñòâîâàíèå òðåõ âèäîâ òàêèõ ãðóïï. Òåîðèÿ ðàññìîòðåííî-
ãî êëàññà ãðóïï íàõîäèò ïðèìåíåíèå ïðè èññëåäîâàíèè ñòðóêòóðû íåñïå-
öèàëüíûõ ãðóïï, âñå ñîáñòâåííûå Ï-ïîäãðóïïû êîòîðûõ óæå ñïåöèàëü-
íû, è äëÿ óñòàíîâëåíèÿ ïðèçíàêîâ ñóùåñòâîâàíèÿ ó êîíå÷íûõ ãðóïï ñîá-
ñòâåííûõ ïîäãðóïï.

Â èññëåäîâàíèÿõ Á.Â. Êàçà÷êîâà «Î òåîðåìàõ òèïà Ñèëîâà», ñîñòà-
âèâøèõ åãî êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ (1951), äîêàçàíî, ÷òî ñâîéñòâî
ðàçðåøèìîñòè è ñîïðÿæåííîñòè âñåõ Ï-ñèëîâñêèõ ïîäãðóïï âûïîëíÿ-
åòñÿ â êîíå÷íîé ãðóïïå, åñëè îíî âûïîëíåíî â ôàêòîð-ãðóïïå ïî êàêî-
ìó-ëèáî åå Ï-ðàçðåøèìîìó íîðìàëüíîìó äåëèòåëþ. Äîêàçàíî òàêæå,
÷òî åñëè âî âñÿêîé êîíå÷íîé ïîäãðóïïå ëîêàëüíî êîíå÷íîé ãðóïïû G
ñîïðÿæåíû âñå ñèëîâñêèå Ï-ïîäãðóïïû, òî äëÿ ãðóïïû G âûïîëíÿåòñÿ
ñâîéñòâî S: ëèáî â G íåò íè îäíîãî êîíå÷íîãî êëàññà ñîïðÿæåííûõ ñè-
ëîâûõ Ï-ïîäãðóïï, ëèáî âñå ñèëîâñêèå Ï-ïîäãðóïïû ñîïðÿæåíû â G.
Á.Â. Êàçà÷êîâûì ðàññìîòðåíû òåîðåìû òèïà Ñèëîâà äëÿ áåñêîíå÷íûõ
ãðóïï [189]. Èì äîêàçàíî, ÷òî â ðàçðåøèìîé ãðóïïå ×åðíèêîâà ñîïðÿ-
æåíû âñå ñèëîâñêèå P-ïîäãðóïïû ïî ëþáîìó ôèêñèðîâàííîìó ìíîæå-
ñòâó P ïðîñòûõ ÷èñåë. Â äàëüíåéøèõ ðàáîòàõ äîöåíòà Á.Â. Êàçà÷êîâà,
ðàáîòàâøåãî â Òîìñêîì ïåäàãîãè÷åñêîì èíñòèòóòå, èçó÷àëèñü áåñêî-
íå÷íûå ãðóïïû, âñå ïîäãðóïïû êîòîðûõ ñïåöèàëüíûå. Çäåñü ïîëó÷åíû
àíàëîãè òåîðåìû Î.Þ. Øìèäòà äëÿ êîíå÷íûõ ãðóïï è íåêîòîðûå äðó-
ãèå òåîðåìû. Â ñòàòüå [191] Á.Â. Êàçà÷êîâ ðàññìîòðåë óñëîâèÿ ôàêòî-
ðèçóåìîñòè ïåðèîäè÷åñêèõ ãðóïï. Â áîëåå ïîçäíèõ ðàáîòàõ îí ïîëó÷à-
åò ðÿä ëîêàëüíûõ òåîðåì è ââîäèò îáîáùåííûå ïîíÿòèÿ ôàêòîðèçóå-
ìîñòè äëÿ ëîêàëüíî êîíå÷íûõ è ëîêàëüíî ðàçðåøèìûõ ãðóïï.

Ï.È. Òðîôèìîâ â ðàáîòå [264] ðàññìîòðåë ââåäåííûå èì òðàíçèòèâ-
íî-êîììóòàòèâíûå ãðóïïû, ò.å. ãðóïïû, ó êîòîðûõ âñÿêèå äâà ýëåìåí-
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òà, ïåðåñòàíîâî÷íûå ñ òðåòüèì, ïåðåñòàíîâî÷íû ìåæäó ñîáîé. Â ðàáî-
òå [265] Ï.È. Òðîôèìîâ èññëåäîâàë çàâèñèìîñòü ìåæäó ÷èñëîì âñåõ
êëàññîâ íåèíâàðèàíòíûõ ïîäãðóïï êîíå÷íîé ãðóïïû è ÷èñëîì âñåõ
ðàçëè÷íûõ ïðîñòûõ äåëèòåëåé ïîðÿäêà ãðóïïû. Ãðóïïû ñ îäíèì è äâó-
ìÿ êëàññàìè íåèíâàðèàíòíûõ ïîäãðóïï áûëè ðàíåå ðàññìîòðåíû
Î.Þ. Øìèäòîì. Ï.È. Òðîôèìîâ äîêàçàë ñóùåñòâîâàíèå ãðóïï ñ ëþ-
áûì ÷èñëîì èíâàðèàíòíûõ ïîäãðóïï. Èì æå ïîëó÷åíî íåñêîëüêî êðè-
òåðèåâ ðàçðåøèìîñòè ãðóïï. Ñïåöèàëüíîìó èññëåäîâàíèþ áûëè ïîä-
âåðãíóòû íèëüïîòåíòíûå ãðóïïû ñ çàäàííûì ÷èñëîì íåèíâàðèàíòíûõ
ïîäãðóïï. Â.È. Àëüáðåõò ðàññìàòðèâàë íåêîòîðûå ñïåöèàëüíûå ãðóï-
ïû ñ íåèíâàðèàíòíûìè ïîäãðóïïàìè.

Â.À. Áåëîíîãîâ èçó÷àë óñëîâèÿ, ïðè êîòîðûõ ãðóïïà îïðåäåëåííîãî
âèäà èìååò ìàêñèìàëüíûå ïîäãðóïïû òîãî èëè èíîãî ïîðÿäêà. Â ÷àñòíî-
ñòè, ðàññìàòðèâàëñÿ âîïðîñ î íåîáõîäèìûõ è äîñòàòî÷íûõ óñëîâèÿõ ìàê-
ñèìàëüíîñòè ñèëîâñêîé ïîäãðóïïû. Èì æå áûëî ïðîäîëæåíî èçó÷åíèå
Ï-ñâîéñòâ ãðóïï è ïîëó÷åíû íåêîòîðûå ïðèçíàêè íåïðîñòîòû ãðóïïû.

È.X. Áåêêåð èññëåäîâàë âîïðîñû ñóùåñòâîâàíèÿ öåíòðîèäà ïðîèçâîëü-
íîé àáåëåâîé ãðóïïû, à òàêæå ñêàëÿðíûå ýíäîìîðôèçìû. Äëÿ àáåëåâûõ
ãðóïï È.X. Áåêêåðîì èçó÷àëèñü óñëîâèÿ, ïðè êîòîðûõ àáåëåâà ãðóïïà ñ
àâòîìîðôèçìîì 2 ÿâëÿåòñÿ õàðàêòåðèñòè÷åñêîé ïîäãðóïïîé ñâîåãî ãîëî-
ìîðôà. Ïî ìàòåðèàëàì óêàçàííûõ èññëåäîâàíèé Â.À. Áåëîíîãîâ è
È.X. Áåêêåð íàïèñàëè è çàùèòèëè êàíäèäàòñêèå äèññåðòàöèè.

Â ñòîðîíå îò îñíîâíûõ àëãåáðàè÷åñêèõ òåîðåòèêî-ãðóïïîâûõ èññëå-
äîâàíèé íàõîäèòñÿ ðàáîòà Í.Ô. Êàíóíîâà, ðàáîòàâøåãî íåñêîëüêî ëåò
â Òîìñêå ïîñëå îêîí÷àíèÿ àñïèðàíòóðû â Ëåíèíãðàäñêîì óíèâåðñèòå-
òå. Îíà ïîñâÿùåíà óñëîâèÿì ðàçðåøèìîñòè îäíîãî íåîïðåäåëåííîãî
óðàâíåíèÿ â ïîëèíîìàõ íàä ïîëåì ðàöèîíàëüíûõ ÷èñåë. Ðàññìîòðåí-
íàÿ çàäà÷à ïðåäñòàâëÿåò èíòåðåñ â òåîðèè àëãåáð îáîáùåííûõ êâàòåð-
íèîíîâ íàä ôóíêöèîíàëüíûì ïîëåì. Â Òîìñêå Í.Ô. Êàíóíîâ íà÷àë
èçó÷àòü íàó÷íîå íàñëåäèå ïðîôåññîðà Ô.Ý. Ìîëèíà.

§ 5

Â ïåðâîé ïîëîâèíå 50-õ ãã. â Òîìñêå À.È. Ôåò è åãî ó÷åíèêè
(Ñ.È. Àëüáåð, Â.Í. Ëàãóíîâ, Â.À. Òîïîíîãîâ, Ã.Ã. Ïåñòîâ) çàíèìàëèñü
âîïðîñàìè âàðèàöèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ â öåëîì è íåêîòîðûìè çàäà÷à-
ìè òîïîëîãèè.
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Ðàçâèâàÿ èññëåäîâàíèÿ Ë.À. Ëþñòåðíèêà ïî òåîðèè ãåîäåçè÷åñêèõ,
À.È. Ôåò ïîëó÷èë ðÿä èíòåðåñíûõ ðåçóëüòàòîâ. Èì äàíî îáîáùåíèå
òåîðåìû Ëþñòåðíèêà�Øíèðåëüìàíà î ïîêðûòèÿõ ñôåð íà ñëó÷àé ïðî-
èçâîëüíîé èíâîëþöèè n-ìåðíîé ñôåðû. À.È. Ôåò è Ë.À. Ëþñòåðíèê
[271] äîêàçàëè ñóùåñòâîâàíèå îäíîé çàìêíóòîé ãåîäåçè÷åñêîé íà âñÿ-
êîì çàìêíóòîì ðèìàíîâîì ìíîãîîáðàçèè. Â «Ó÷åíûõ çàïèñêàõ» Òîìñ-
êîãî óíèâåðñèòåòà â 1952 ã. îïóáëèêîâàíî íåñêîëüêî çàìåòîê À.È. Ôå-
òà ïî ðàçëè÷íûì âîïðîñàì. Â îäíîé èç ýòèõ çàìåòîê [273] äàíî îáîáùå-
íèå òåîðåìû Áðàóýðà î íåïîäâèæíîé òî÷êå, ïðè÷åì ïðè äîêàçàòåëüñòâå
èñïîëüçîâàí ìåòîä ïåðåñå÷åíèé Ëåôøåöà. Â äðóãîé çàìåòêå [274] â ñâÿ-
çè ñ òåîðèåé âàðèàöèîííûõ çàäà÷ íà çàìêíóòûõ ìíîãîîáðàçèÿõ èçó÷à-
þòñÿ ôóíäàìåíòàëüíûå ãðóïïû ïðîñòðàíñòâà êðèâûõ ñ çàêðåïëåííû-
ìè êîíöàìè è ïðîñòðàíñòâà íåîðèåíòèðîâàííûõ çàìêíóòûõ êðèâûõ íà
n-ìåðíîé ñôåðå. Ñ.È. Àëüáåð èçó÷àë ãîìîëîãèè ðàçëè÷íûõ ìíîãîîá-
ðàçèé (êîëüöî ãîìîëîãèé â ïðîñòðàíñòâå îêðóæíîñòåé, ãîìîëîãèè
ïðîñòðàíñòâà ïëîñêîñòåé, îäíîðîäíûõ ïðîñòðàíñòâ, ñïèíîðíîé ãðóï-
ïû) è èõ ïðèìåíåíèå ê çàäà÷àì âàðèàöèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ.

Ã.Ã. Ïåñòîâ â 1954 ã. äëÿ âûïóêëûõ çàìêíóòûõ êðèâûõ äîêàçàë, ÷òî
âíóòðè êàæäîé äâàæäû íåïðåðûâíî äèôôåðåíöèðóåìîé íåñàìîïåðåñå-
êàþùåéñÿ çàìêíóòîé ïëîñêîé êðèâîé, ðàäèóñ êðèâèçíû êîòîðîé â êàæ-
äîé òî÷êå íå ìåíüøå R, ìîæíî ïîìåñòèòü êðóã ðàäèóñà R. À.È. Ôåò
ïîñòàâèë âîïðîñ î âîçìîæíîñòè îáîáùåíèÿ ïîëó÷åííîãî ðåçóëüòàòà
íà ìíîãîìåðíûé ñëó÷àé. Ýòîé çàäà÷åé çàíèìàëèñü ïîä ðóêîâîäñòâîì
À.È. Ôåòà Â.Ê. Èîíèí, Â.È. Äèñêàíò, Â.Í. Ëàãóíîâ.

Â ðàáîòàõ, âîøåäøèõ â êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ, Â.Í. Ëàãóíîâ
ðåøèë çàäà÷ó î íàèáîëüøåì øàðå, âëîæåííîì â çàìêíóòóþ ïîâåðõíîñòü.
Â ñòàòüå [210], îïóáëèêîâàííîé â ñáîðíèêå íàó÷íûõ òðóäîâ Òîìñêîãî
èíæåíåðíî-ñòðîèòåëüíîãî èíñòèòóòà, Â.Í. Ëàãóíîâ ðàññìàòðèâàåò ïðè-
ìåð áåñêîíå÷íî äèôôåðåíöèðóåìîé ôóíêöèè, ëèíèè óðîâíÿ êîòîðîé â
îêðåñòíîñòè èçîëèðîâàííîãî ìèíèìóìà íåçâåçäîîáðàçíû.

Ç.È. Êëåìåíòüåâ ïðîäîëæàë èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðèè ïîëóóïîðÿäî-
÷åííûõ ïðîñòðàíñòâ è îáùåé òåîðèè ìåðû. Äëÿ ïðîèçâîëüíûõ Ê-ïðî-
ñòðàíñòâ ñ åäèíèöåé èì áûë ðàñïðîñòðàíåí êðèòåðèé íîðìàëüíîñòè
ïîãðóæåíèÿ À.Ã. Ïèíñêåðà. Â äðóãèõ ðàáîòàõ Ç.È. Êëåìåíòüåâ èçó÷àë
ñâîéñòâà âïîëíå àääèòèâíûõ ôóíêöèé ñ òî÷êè çðåíèÿ òåîðèè ïîëóóïî-
ðÿäî÷åííûõ ïðîñòðàíñòâ, ðàññìàòðèâàë ïðåäñòàâëåíèå ðåãóëÿðíûõ
îïåðàöèé, ïåðåâîäÿùèõ íåïðåðûâíûå ôóíêöèè â ïîëóóïîðÿäî÷åííîå
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ïðîñòðàíñòâî. Ðàçâèâàÿ ðåçóëüòàòû Â.È. Ñîáîëåâà è Á.Ç. Âóëèõà,
Ç.È. Êëåìåíòüåâ ïîñòðîèë îáùóþ òåîðèþ ìåðû ñî çíà÷åíèÿìè â áóëå-
âîé àëãåáðå, ðàññìîòðåë âîçìîæíîñòü ïîñòðîåíèÿ àáñòðàêòíîé òåîðèè
ìåðû íà îñíîâå ïîíÿòèÿ íóëåâîé ìåðû, ïðèìåíèë ïîëó÷åííûå ðåçóëü-
òàòû äëÿ îïðåäåëåíèÿ äëèíû êðèâîé â àáñòðàêòíîì ìåòðè÷åñêîì ïðî-
ñòðàíñòâå è ïîíÿòèÿ èíòåãðàëà ñî çíà÷åíèÿìè â ïîëóóïîðÿäî÷åííîì
Ê-ïðîñòðàíñòâå. Íåêîòîðûå ïðèëîæåíèÿ òåîðèè ìåðû ñîäåðæàòñÿ òàê-
æå â ðàáîòàõ Í.Ô. Æäàíîâîé è À.À. Áîêêà, âûïîëíåííûõ ïîä ðóêî-
âîäñòâîì Ç.È. Êëåìåíòüåâà. Í.Ô. Æäàíîâà èñïîëüçóåò òåîðèþ ïîëó-
óïîðÿäî÷åííûõ ïðîñòðàíñòâ äëÿ èçó÷åíèÿ ñâîéñòâ îáîáùåííûõ ìåð íà
íåêîòîðîì èçìåðèìîì ïðîñòðàíñòâå, â ÷àñòíîñòè, ðàññìàòðèâàåòñÿ
ïðîñòðàíñòâî îáîáùåííûõ ìåð îãðàíè÷åííîé ð-âàðèàöèè.

Ç.È. Êëåìåíòüåâ è À.À. Áîêê äàëè äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû î ïðåäñòàâ-
ëåíèè ñ÷åòíî-àääèòèâíîé ôóíêöèè ìíîæåñòâà, çàäàííîé íà êëàññå áîðå-
ëåâûõ ìíîæåñòâ åâêëèäîâà n-ìåðíîãî ïðîñòðàíñòâà ñî çíà÷åíèÿìè â áà-
íàõîâîì ïðîñòðàíñòâå, â âèäå èíòåãðàëà Áîõíåðà. Â äðóãîé ñîâìåñòíîé
ðàáîòå îíè ïîëó÷èëè îáîáùåíèå òåîðåìû Ðàäîíà�Íèêîäèìà îá èíòåã-
ðàëüíîì ïðåäñòàâëåíèè ôóíêöèé. Èìè æå ðàññìàòðèâàëñÿ âîïðîñ îá îáîá-
ùåíèè ïîíÿòèÿ ïðîèçâîäíîé Ñîáîëåâà íà îñíîâå òåîðèè ìåðû äëÿ ôóíê-
öèé, çàäàííûõ â àáñòðàêòíûõ ïðîñòðàíñòâàõ ñ ìåðîé, è áûëî äàíî ñîîò-
âåòñòâóþùåå îáîáùåíèå îäíîãî ïðîñòðàíñòâà Ñîáîëåâà ñ
äîêàçàòåëüñòâîì ïîëíîòû. Ç.È. Êëåìåíòüåâ ïîëó÷èë îáîáùåíèå íåêîòî-
ðûõ òåîðåì îá èíòåãðàëüíûõ îïåðàòîðàõ, âñòðå÷àþùèõñÿ â òåîðåìàõ âëî-
æåíèÿ Ñîáîëåâà, äëÿ ôóíêöèîíàëüíûõ ïðîñòðàíñòâ ôóíêöèé àáñòðàêò-
íîãî àðãóìåíòà. Ðàññìàòðèâàÿ ïîëóóïîðÿäî÷åííûå ïðîñòðàíñòâà âìåñòî
ïðîñòðàíñòâ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé, Ç.È. Êëåìåíòüåâ ïîëó÷èë îáîáùåíèå
ðÿäà òåîðåì Êåòå�Òåïëèöà. Îí æå ïîäðîáíî ðàññìîòðåë âîïðîñ îá àíà-
ëèòè÷åñêîì ïðåäñòàâëåíèè ëèíåéíûõ îïåðàöèé â ïðîñòðàíñòâàõ ôóíêöèé,
çàäàííûõ â àáñòðàêòíîì èçìåðèìîì ïðîñòðàíñòâå. Ïî ýòîé òåìå
Ç.È. Êëåìåíòüåâ ñäåëàë ñîîáùåíèå íà IV Âñåñîþçíîì ìàòåìàòè÷åñêîì
ñúåçäå. Â ñîâìåñòíîé ðàáîòå Ç.È. Êëåìåíòüåâà è Ð.Ì. Ìàëàõîâñêîé èçó-
÷åíî ïðåäñòàâëåíèå ôóíêöèé ñèíãóëÿðíûìè èíòåãðàëàìè â áîëåå îáùåì
âèäå, ÷åì ó À. Ëåáåãà, Ï.È. Ðîìàíîâñêîãî è Ä.Ê. Ôàääååâà. Â ÷àñòíîñòè,
èìè ðàññìîòðåíû ñèíãóëÿðíûå èíòåãðàëû îò ôóíêöèé ìíîãèõ ïåðåìåí-
íûõ, êîãäà ñèíãóëÿðíîñòü ñîñðåäîòî÷åíà íà ïîâåðõíîñòè.

Â ðÿäå îïóáëèêîâàííûõ ðàáîò è êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè
Ð.Ì. Ìàëàõîâñêàÿ ðàññìàòðèâàåò çàäà÷ó îáîñíîâàíèÿ îïåðàöèîííîãî
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èñ÷èñëåíèÿ íà îñíîâå òåîðèè îáîáùåííûõ ôóíêöèé. Îïåðàòîðû Ìè-
êóñèíñêîãî òðàêòóþòñÿ êàê îáîáùåííûå ôóíêöèè, ýòèì äîñòèãàåòñÿ
áîëüøàÿ êîíêðåòíîñòü è îáùíîñòü.

Äîñòàòî÷íî ïîäðîáíî ðàçâèòà è äðóãàÿ âîçìîæíîñòü âêëþ÷åíèÿ
îïåðàöèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ â òåîðèþ îáîáùåííûõ ôóíêöèé íà îñíîâå
îäíîñòîðîííåãî ïðåîáðàçîâàíèÿ Ëàïëàñà. Ðàçâèòàÿ òðàêòîâêà îïåðà-
öèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ ïðèìåíÿåòñÿ äëÿ ðåøåíèÿ ðàçëè÷íûõ çàäà÷ äëÿ
äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé îáûêíîâåííûõ è â ÷àñòíûõ ïðîèçâîä-
íûõ. Óðàâíåíèÿ â ÷àñòíûõ ïðîèçâîäíûõ ðàññìàòðèâàþòñÿ äî òðåòüåãî
ïîðÿäêà. Â ðàáîòàõ ýòîãî öèêëà ðàññìîòðåí âîïðîñ î ñîîòíîøåíèè
ìåæäó ïîëåì îïåðàòîðîâ Ìèêóñèíñêîãî è ïîñòðîåííûì êîëüöîì îáîá-
ùåííûõ ôóíêöèé, à òàêæå ïîëó÷åíû íåêîòîðûå ôîðìóëû ðåàëèçàöèè
îïåðàòîðîâ, ïîëåçíûå ïðè ðåøåíèè íåêîòîðûõ ëèíåéíûõ äèôôåðåíöè-
àëüíûõ óðàâíåíèé ñ ïåðåìåííûìè êîýôôèöèåíòàìè.

Íåêîòîðûå âîïðîñû ãåîìåòðèè ìåòðè÷åñêîãî ïðîñòðàíñòâà èçó÷àë
Ë.Å. Ïîðòíîâ. Ââåäåííîå ïîíÿòèå δ-õàðàêòåðèñòèêè íåïðåðûâíîãî îòî-
áðàæåíèÿ çàìêíóòîãî îòðåçêà â ìåòðè÷åñêîå ïðîñòðàíñòâî ïîçâîëÿåò
ïîëó÷èòü íîðìàëüíóþ ïàðàìåòðèçàöèþ íåïðåðûâíîé êðèâîé ìåòðè-
÷åñêîãî ïðîñòðàíñòâà è èçó÷èòü âîïðîñ î åå äëèíå, äàòü êëàññèôèêà-
öèþ íåïðåðûâíûõ êðèâûõ è ïîëó÷èòü äëÿ íèõ ðÿä õàðàêòåðèñòèê, íå
çàâèñÿùèõ îò ñäâèãà è ïðåîáðàçîâàíèÿ, ìåíÿþùåãî îðèåíòàöèþ êîîð-
äèíàòíîé ñèñòåìû. Îòäåëüíûå âîïðîñû ñïåêòðàëüíîé òåîðèè ñèíãóëÿð-
íûõ äèôôåðåíöèàëüíûõ îïåðàòîðîâ âûñøåãî ïîðÿäêà, îòíîñÿùèåñÿ ê
ïðîáëåìå åäèíñòâåííîñòè ñïåêòðàëüíîãî ðàçëîæåíèÿ, ðàññìîòðåíû â
íåñêîëüêèõ ñòàòüÿõ Í.Í. Êðóëèêîâñêîãî.

Ïî ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêå ïðîâîäèë èññëåäîâàíèÿ äîöåíò Ã.À. Áþ-
ëåð. Îí ðåøèë íåñêîëüêî êîíêðåòíûõ çàäà÷ òåîðèè ýëåêòðè÷åñêîãî è ìàã-
íèòíîãî ïîëÿ, à òàêæå òåïëîïðîâîäíîñòè. Â ðåøåíèè íåêîòîðûõ çàäà÷ èç
ýòèõ îáëàñòåé ïðèíèìàëè ó÷àñòèå è äðóãèå òîìñêèå ìàòåìàòèêè
(Â.Â. Cèâêîâà, Ì.À. Òûíêåâè÷ è äð.). Îñåñèììåòðè÷åñêóþ çàäà÷ó äèô-
ðàêöèè Ã.À. Áþëåð ðåøàë ñ ïîìîùüþ èíòåãðàëüíîãî óðàâíåíèÿ. Äëÿ ðå-
øåíèÿ çàäà÷ ýëåêòðîòåõíèêè è äåôåêòîñêîïèè çíà÷èòåëüíûé èíòåðåñ ïðåä-
ñòàâëÿåò èçó÷åíèå ýëåêòðè÷åñêîãî è ìàãíèòíîãî ïîëåé ïðè ïîìåùåíèè â
íèõ ïðîâîäíèêà. Ðàññìîòðåíû çàäà÷è äëÿ òåë ðàçëè÷íîé êîíôèãóðàöèè,
ïîìåùåííûõ â òî èëè èíîå ïîëå. Ã.À. Áþëåð ðàññìîòðåë ñëåäóþùèå çà-
äà÷è: îáòåêàíèå äèýëåêòðèêà ïîñòîÿííûì òîêîì, ìíîãîñëîéíîå öèëèíä-
ðè÷åñêîå òåëî â ïðîäîëüíîì ïåðåìåííîì ïîëå, íàïðÿæåííîñòü ìàãíèò-
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íîãî ïîëÿ â öèëèíäðå ñ ðàçðåçîì, ïðèçìàòè÷åñêèé ñòåðæåíü ïðÿìîóãîëü-
íîãî ñå÷åíèÿ â ïðîäîëüíîì ïåðåìåííîì ïîëå, ðàñïðåäåëåíèå ïëîòíîñòè
èíäóêöèîííûõ òîêîâ íà ïîâåðõíîñòè ìåòàëëà, îáòåêàíèå ïîñòîÿííûì
òîêîì ïðèçìàòè÷åñêîé ïëàñòèíû ñ ïîïåðå÷íûì äåôåêòîì, öèëèíäð ïî-
ëóêðóãëîãî ñå÷åíèÿ â ïðîäîëüíîì ïåðåìåííîì ïîëå (ñîâìåñòíî ñ
Â.ß. Ìèõèíûì), öèëèíäðè÷åñêèé ïðîâîäíèê ïðîèçâîëüíîãî ñå÷åíèÿ â
ïëîñêîì ïåðèîäè÷åñêîì ïîëå, âåêòîð-ïîòåíöèàë ïëàñòèíêè â ïåðåìåí-
íîì ïîëå ñèñòåìû ëèíåéíûõ òîêîâ (ñîâìåñòíî ñ Â.Â. Ñèâêîâîé), öèëèíäð
ñåêòîðíîãî ñå÷åíèÿ â ïðîäîëüíîì ïåðåìåííîì îäíîðîäíîì ìàãíèòíîì
ïîëå, íåëèíåéíàÿ çàäà÷à ôåððîìàãíåòèçìà, äâóñëîéíûé øàð â àïåðèîäè-
÷åñêîì ìàãíèòíîì ïîëå (ñîâìåñòíî ñ Ã.È. Ñèâöîâîé), ìíîãîñëîéíûé öè-
ëèíäð â íåëèíåéíîì ïðîäîëüíîì ïîëå. Â.Â. Ñèâêîâà ðàññìîòðåëà öèëèíäð
â ïåðåìåííîì ïîëå ñîëåíîèäà è îáòåêàíèå öèëèíäðà ïîñòîÿííûì òîêîì
â ïðîñòðàíñòâå, ñîñòîÿùåì èç äâóõ ïðîâîäÿùèõ ñðåä. Äëÿ ðåøåíèÿ ïåðå-
÷èñëåííûõ çàäà÷ ïðèìåíÿþòñÿ ìåòîäû îïåðàöèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ èëè
ïîñëåäîâàòåëüíûõ ïðèáëèæåíèé. Â ðÿäå ñëó÷àåâ çàäà÷è ïðèâîäÿòñÿ ê
èíòåãðî-äèôôåðåíöèàëüíûì óðàâíåíèÿì. Âû÷èñëåíèå âåëè÷èíû ïîòåí-
öèàëà, ïîëó÷åííîãî â èíòåãðàëüíîì âèäå, ïðîèçâîäèëîñü ìåòîäàìè ÷èñ-
ëåííîãî èíòåãðèðîâàíèÿ.

Â ðàáîòàõ 60-õ ãã. Ã.À. Áþëåð çàíèìàëñÿ çàäà÷àìè òåïëîïðîâîäíî-
ñòè. Äëÿ ðåøåíèÿ íåëèíåéíûõ óðàâíåíèé òåïëîïðîâîäíîñòè ïðèìåíÿ-
åòñÿ ìåòîä ìàëîãî ïàðàìåòðà. Â ñîâìåñòíîé ðàáîòå Ã.À. Áþëåð è
Ò.À. Ôèîíîâà, ðàññìàòðèâàÿ ðåøåíèå îäíîìåðíûõ êðàåâûõ çàäà÷ òåï-
ëîïðîâîäíîñòè ïðè òåïëîåìêîñòè è òåïëîïðîâîäíîñòè, çàâèñÿùèìè îò
òåìïåðàòóðû, äàëè àíàëèç ðàçëè÷íûõ êâàçèëèíåéíûõ ðàçíîñòíûõ ñõåì
è äîêàçàëè óñòîé÷èâîñòü ìåòîäà ïðîãîíêè. Ã.À. Áþëåð ðàññìîòðåë ðàç-
íîñòíûå ñõåìû äëÿ ðåøåíèÿ òðåòüåé êðàåâîé çàäà÷è òåïëîïðîâîäíîñ-
òè â ñëó÷àå ñëîèñòîé ïëàñòèíêè, òðóáêè è øàðîâîãî ñëîÿ. Äëÿ âû÷èñ-
ëåíèÿ íàïðÿæåíèé â äâóñëîéíîé òðóáêå ðàññìàòðèâàåòñÿ çàäà÷à ÷èñ-
ëåííîãî ðåøåíèÿ óðàâíåíèÿ òåðìîóïðóãîñòè äëÿ áåñêîíå÷íîé òðóáêè.
Âû÷èñëåíèå òåìïåðàòóðû â äâóõñëîéíîé êîíå÷íîé òðóáêå áûëî ïðîâå-
äåíî â ðàáîòå Ã.À. Áþëåðà è Ì.À. Òûíêåâè÷à.

Òîìñêèå ó÷åíûå çàíèìàëèñü îòäåëüíûìè âîïðîñàìè âû÷èñëèòåëü-
íîé ìàòåìàòèêè. Â 1945 ã. Â.Ñ. Íóâàðüåâ îïóáëèêîâàë ðàáîòó îá îáî-
ñíîâàíèè ñïîñîáà íàèìåíüøèõ êâàäðàòîâ. Â èñ÷èñëåíèè êîíå÷íûõ ðàç-
íîñòåé Í.Ê. Âèòâèöêèé äàë îáîáùåíèå òåîðåìû Êîøè. Ñïîñîá íàè-
ìåíüøèõ êâàäðàòîâ è ñòàòèñòè÷åñêèå ìåòîäû áûëè óñïåøíî ïðèìåíåíû
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Â.Ã. Ôàñòîì äëÿ ïîñòðîåíèÿ íåêîòîðûõ ýìïèðè÷åñêèõ ôóíêöèé äâóõ
ïåðåìåííûõ è ïðè îáðàáîòêå äàííûõ ðàçëè÷íûõ íàáëþäåíèé, ñâÿçàí-
íûõ ñ ñîçäàíèåì òåîðèè âçðûâà Òóíãóññêîãî ìåòåîðèòà.

Ì.Ð. Êóâàåâ óêàçàë íà ïðèìåíåíèå òåîðèè âû÷åòîâ äëÿ âû÷èñëåíèÿ
îïðåäåëåííûõ èíòåãðàëîâ îò ðàöèîíàëüíûõ âûðàæåíèé, ñîäåðæàùèõ
òðèãîíîìåòðè÷åñêèå ôóíêöèè.

Â ïîñëåâîåííûé ïåðèîä â Òîìñêå âûïîëíåí ðÿä ðàáîò ïî âîïðîñàì
ìåòîäèêè ïðåïîäàâàíèÿ ìàòåìàòèêè â âûñøåé è ñðåäíåé øêîëå. Ñîñòàâ-
ëåí ðÿä ó÷åáíûõ ïîñîáèé ïî êóðñàì âûñøåé ìàòåìàòèêè äëÿ ðàçëè÷íûõ
ñïåöèàëüíîñòåé è ñïåöèàëüíûì ìàòåìàòè÷åñêèì êóðñàì (Ì.Ð. Êóâàåâ,
Ì.Ä. Õîäîð, Â.È. Àëüáðåõò, Ì.À. Òûíêåâè÷ è äðóãèå), èçäàííûõ ðîòàï-
ðèíòíûì ñïîñîáîì.

Âîïðîñàì îáó÷åíèÿ ñòóäåíòîâ-ìàòåìàòèêîâ â óíèâåðñèòåòå ñ òî÷êè
çðåíèÿ ñòèìóëèðîâàíèÿ íàó÷íîãî òâîð÷åñòâà ïîñâÿùåíà ñòàòüÿ [256]
Ã.Ä. Ñóâîðîâà, îïóáëèêîâàííàÿ â ñáîðíèêå Ëåíèíãðàäñêîãî óíèâåðñè-
òåòà. Â ðàáîòàõ Í.À. Òðîèöêîé äàí àíàëèç òèïè÷íûõ îøèáîê ñòóäåí-
òîâ ïðè èçó÷åíèè êóðñà âûñøåé ìàòåìàòèêè è ñôîðìóëèðîâàíû òðåáî-
âàíèÿ ê ìàòåìàòè÷åñêîé ïîäãîòîâêå âûïóñêíèêîâ ñðåäíèõ øêîë.

Çíà÷èòåëüíîå ÷èñëî ñòàòåé òîìñêèõ ó÷åíûõ ïî ðàçëè÷íûì âîïðî-
ñàì ìåòîäèêè ïðåïîäàâàíèÿ ìàòåìàòèêè â ñðåäíèõ øêîëàõ îïóáëèêî-
âàíî â ìåòîäè÷åñêîì æóðíàëå «Ìàòåìàòèêà â øêîëå», ðàçëè÷íûõ ñáîð-
íèêàõ, «Ó÷åíûõ çàïèñêàõ» Òîìñêîãî ïåäàãîãè÷åñêîãî èíñòèòóòà, èçäà-
íèÿõ Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà è ò.ä. Ñðåäè àâòîðîâ óêàçàííûõ ñòàòåé:
À.Å. Ïîïêî, Í.À. Òðîèöêàÿ, Â.Ñ. Ôåäîðîâà, Ë.Ô. Ïè÷óðèí, À.Â. Äåò-
òåðåð, Í.Ï. Òó÷íèí, Í.Í. Êðóëèêîâñêèé, Ç.Î. Øâàðöìàí, Ë.À. Ñòóêà-
íîâ, È.X. Áåêêåð è äðóãèå.

Ë.Ô. Ïè÷óðèí ðÿä ñòàòåé è êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ ïîñâÿòèë
âîïðîñàì ïðåïîäàâàíèÿ âû÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêè â ñðåäíåé øêî-
ëå. Ç.Î. Øâàðöìàí çàíèìàëñÿ âîïðîñàìè ìåòîäèêè âíåêëàññíîé ðàáî-
òû ïî ìàòåìàòèêå â øêîëå. Ë.À. Ñòóêàíîâ ðàçðàáîòàë ðÿä êîíñòðóê-
öèé íîâîãî òèïà íàãëÿäíûõ ïîñîáèé ïî ãåîìåòðèè è ìåòîäèêó èõ ïðè-
ìåíåíèÿ íà óðîêàõ ìàòåìàòèêè. Â ñòàòüå ñòàðåéøåãî ìåòîäèñòà ïðå-
ïîäàâàíèÿ ìàòåìàòèêè À.Å. Ïîïêî (1889�1965) è â ðàáîòàõ äîöåíòà
Í.Ï. Òó÷íèíà, ðàáîòàâøåãî íåñêîëüêî ëåò â Òîìñêå, ðàçðàáàòûâàëèñü
âîïðîñû ïðååìñòâåííîñòè îáó÷åíèÿ ìàòåìàòèêå â íà÷àëüíîé è ñðåäíåé
øêîëå. À.Â. Äåòòåðåð çàíèìàëñÿ âîïðîñàìè ìåòîäèêè ðåøåíèÿ ãåîìåò-
ðè÷åñêèõ çàäà÷ â ñðåäíåé øêîëå.
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§ 6

Â ðàññìàòðèâàåìûé ïåðèîä íà ÌÌÔ èçìåíèëàñü òåìàòèêà èññëåäî-
âàíèé ïî ìåõàíèêå.

Åâãåíèé Äìèòðèåâè÷ Òîìèëîâ (1901�1996) ñòàòüåé ñ çàìå÷àíèÿìè î
ïðèáëèæåííîì èíòåãðèðîâàíèè óðàâíåíèé ïëîñêîãî ñâåðõçâóêîâîãî
äâèæåíèÿ ãàçà â 1948 ã. ïîëîæèë íà÷àëî öèêëó ðàáîò ïî ãèäðîìåõàíè-
êå è ãàçîäèíàìèêå. Â ñîâìåñòíîé ñ À.Þ. Ëèññîì ðàáîòå ïîëó÷åíî âòî-
ðîå ïðèáëèæåíèå äëÿ ðåøåíèÿ çàäà÷è îá îáòåêàíèè êîíóñà ñâåðõçâóêî-
âûì ïîòîêîì ãàçà.

Â ñëåäóþùèõ ðàáîòàõ óêàçàí ìåòîä èññëåäîâàíèÿ âèíòîâîãî äâèæå-
íèÿ èäåàëüíîé íåñæèìàåìîé æèäêîñòè, îñíîâàííûé íà ââåäåíèè ôóíê-
öèè òîêà è ôóíêöèè òèïà äâóìåðíîãî ïîòåíöèàëà ñêîðîñòè, ïîçâîëèâ-
øèé äîêàçàòü ñóùåñòâîâàíèå ðÿäà òàêèõ äâèæåíèé. Äëÿ óñòàíîâëåíèÿ
îäíîãî âèäà òî÷íûõ ÷àñòíûõ ðåøåíèé óðàâíåíèé ïëîñêîãî áåçâèõðå-
âîãî äâèæåíèÿ ãàçà ñîñòàâëåíà òàáëèöà ôóíêöèé. Â ñòàòüå «Îá îäíîì
âèäå ïëîñêîãî áåçâèõðåâîãî äâèæåíèÿ ãàçà» Å.Ä. Òîìèëîâ ïîêàçàë, ÷òî
äèôôåðåíöèàëüíîå óðàâíåíèå ×àïëûãèíà, êîòîðîìó â ïëîñêîñòè ãî-
äîãðàôà ñêîðîñòè óäîâëåòâîðÿåò ôóíêöèÿ òîêà ïëîñêîãî áåçâèõðåâîãî
òå÷åíèÿ ãàçà, èìååò òî÷íîå ðåøåíèå â âèäå êîíå÷íîãî ïîëèíîìà ëþáîé
ñòåïåíè îòíîñèòåëüíî óãëà íàêëîíà ñêîðîñòè, ïðè ýòîì ÷ëåíû ñ ÷åòíû-
ìè è íå÷åòíûìè ñòåïåíÿìè ýòèõ ïîëèíîìîâ ìîãóò ðàññìàòðèâàòüñÿ êàê
ñàìîñòîÿòåëüíûå ðåøåíèÿ óðàâíåíèÿ. Â ýòîé ðàáîòå Å.Ä. Òîìèëîâó
áûëî èçâåñòíî òîëüêî åäèíñòâåííîå òî÷íîå ðåøåíèå óðàâíåíèÿ ×àï-
ëûãèíà, ïîëó÷åííîå â 1902 ã. äëÿ ñòðóéíûõ äâèæåíèé ãàçà.

Å.Ä. Òîìèëîâûì áûëè ñîñòàâëåíû è èçäàíû êóðñû ëåêöèé «Àýðî-
ìåõàíèêà áîëüøèõ ñêîðîñòåé» (Òîìñê, 1963), «Ðóêîâîäñòâî ïî ñïåöè-
àëüíîñòè �ìåõàíèêà� è �òåîðåòè÷åñêàÿ ìåõàíèêà� äëÿ ìåõàíèêî-ìàòå-
ìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà óíèâåðñèòåòà» (Òîìñê, 1966. ×. 1; 1970. ×. 2).

Ñ 1940 ïî 1961 ã. Å.Ä. Òîìèëîâ ðóêîâîäèë êàôåäðîé òåîðåòè÷åñêîé
ìåõàíèêè â óíèâåðñèòåòå. Ñðåäè âûïóñêíèêîâ êàôåäðû ýòîãî ïåðèîäà �
Ã.È. Íàçàðîâ, Þ.Ñ. Çàâüÿëîâ, È.À. Àëåêñàíäðîâ, Á.Ã. Êóçíåöîâ, Ë.Â. Êî-
ìàðîâñêèé, Â.Å. Òîìèëîâ, Â.È. Ñàä÷èêîâ, Â.Ï. Õàðèòîíîâ.

Â ïîñëåäóþùèå ãîäû Å.Ä. Òîìèëîâ ïðîäîëæèë èññëåäîâàíèÿ ïî ãèä-
ðîìåõàíèêå è ãàçîäèíàìèêå, áûëè îïóáëèêîâàíû ñòàòüè î ìåòîäå èíâà-
ðèàíòíûõ ïðåîáðàçîâàíèé óðàâíåíèé, î ìåòîäå ãîäîãðàôà. Å.Ä. Òîìèëî-
âó ïðèíàäëåæèò íåñêîëüêî ñòàòåé î ðàçâèòèè òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè â
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Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå. Ñ 1968 ïî 1984 ã. îí ðàáîòàë âî âíîâü îðãàíèçî-
âàííîì ÍÈÈÏÌÌ, ãäå çàíèìàëñÿ èçó÷åíèåì ñòðóéíûõ äâèæåíèé íåâÿç-
êîãî ãàçà. Â åãî ìîíîãðàôèè «Ñòðóéíûå äîçâóêîâûå ïëîñêèå äâèæåíèÿ
ãàçà. Îñíîâíûå ìåòîäû è çàäà÷è», êîòîðàÿ âûøëà â èçäàòåëüñòâå «Íà-
óêà» â 1980 ã., íàðÿäó ñ îáçîðîì ñóùåñòâóþùèõ òåîðèé, â ÷àñòíîñòè ìåòî-
äîâ ×àïëûãèíà è Ñðåòåíñêîãî, ïðèâåäåíû ðåçóëüòàòû èññëåäîâàíèÿ àâ-
òîðà. Â áîëåå ïîçäíèõ ñòàòüÿõ ðàññìàòðèâàþòñÿ êîíêðåòíûå çàäà÷è ñòðóé-
íûõ äâèæåíèé íåñæèìàåìîé æèäêîñòè.

Ãåîðãèé Èâàíîâè÷ Íàçàðîâ îêîí÷èë óíèâåðñèòåò â 1940 ã. è íà÷àë
ðàáîòàòü íà êàôåäðå òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè, íî âñêîðå áûë ïðèçâàí â
àðìèþ è âåðíóëñÿ â 1947 ã. Â ïåðâûõ íàó÷íûõ ïóáëèêàöèÿõ Ã.È. Íàçàðîâ
ðàññìîòðåë íåêîòîðûå çàäà÷è àâòîìîäåëüíîãî íåóñòàíîâèâøåãîñÿ äâè-
æåíèÿ ãàçà ìåòîäîì ðàçìåðíîñòè, çàòåì, èñïîëüçóÿ èçâåñòíûé ïðèáëè-
æåííûé ìåòîä Òîìîòèêà�Òàìàäà, ïðîâåë èññëåäîâàíèÿ äîçâóêîâûõ è
îêîëîçâóêîâûõ äâèæåíèé ãàçà îêîëî çàîñòðåííûõ ïðîôèëåé. Â äàëüíåé-
øåì Ã.È. Íàçàðîâ îáðàòèëñÿ ê ïðèìåíåíèþ ìåòîäà Áåðãìàíà ê ïëîñêèì
è îñåñèììåòðè÷íûì çàäà÷àì äâèæåíèÿ íåñæèìàåìîé è ñæèìàåìîé æèä-
êîñòè, à òàêæå ê çàäà÷àì ìàãíèòíîé ãèäðîäèíàìèêè. Â ïåðâûõ ñòàòüÿõ
ýòîé òåìàòèêè äàíû äâà òî÷íûõ îáùèõ ðåøåíèÿ äëÿ ôóíêöèè òîêà óñòà-
íîâèâøåãîñÿ ïîòåíöèàëüíîãî äâèæåíèÿ íåñæèìàåìîé æèäêîñòè íà îñíî-
âå ðÿäîâ Áåðãìàíà. Â ïîñëåäóþùèõ åãî ðàáîòàõ äàåòñÿ èçëîæåíèå è ðàç-
âèòèå ìåòîäà Áåðãìàíà äëÿ åãî øèðîêîãî âíåäðåíèÿ ïðè ðåøåíèè êîíê-
ðåòíûõ çàäà÷ ãàçîâîé äèíàìèêè è ìàãíèòíîé ãèäðîäèíàìèêè ïðè
äîçâóêîâûõ è ñâåðõçâóêîâûõ ñêîðîñòÿõ. Ñîäåðæàíèå ýòèõ ðàáîò ñòàëî
îñíîâîé äîêòîðñêîé äèññåðòàöèè Ã.È. Íàçàðîâà, êîòîðàÿ áûëà èì çàùè-
ùåíà íà òåìó «Ïðèìåíåíèå ìåòîäà Áåðãìàíà â ãàçîâîé äèíàìèêå è ìàã-
íèòíîé ãèäðîäèíàìèêå» â 1963 ã. Äëÿ ðåøåíèÿ óðàâíåíèÿ ôóíêöèè òîêà
ïëîñêîãî óñòàíîâèâøåãîñÿ ïîòåíöèàëüíîãî äâèæåíèÿ ãàçà Ã.È. Íàçàðîâ
ñ ïîìîùüþ ââåäåíèÿ íåêîòîðîé ïðîèçâîëüíîé ôóíêöèè ïðîèçâîäèò ïðå-
îáðàçîâàíèÿ ýòîãî óðàâíåíèÿ â óðàâíåíèÿ äðóãèõ âèäîâ, ïîçâîëÿþùèå
ïðèìåíÿòü àïïðîêñèìèðóþùèå ôóíêöèè, ïðèâîäÿùèå ê óïðîùåíèþ óðàâ-
íåíèé. Ýòèì ìåòîäîì áûëî ïîñòðîåíî ðåøåíèå çàäà÷è îáòåêàíèÿ íåïðå-
ðûâíîé öåïî÷êè ïðîôèëåé. Â ñòàòüå 1964 ã. «Ôóíêöèè Áåðãìàíà â òåîðèè
òå÷åíèé ñæèìàåìîé æèäêîñòè» Ã.È. Íàçàðîâûì ïîëó÷åíû ðåêóððåíòíûå
ôîðìóëû ïðè ëþáîì ïîêàçàòåëå àäèàáàòû è óñòàíîâëåíà ñâÿçü ìåæäó
ýòèìè ôóíêöèÿìè äëÿ äîçâóêîâîãî è ñâåðõçâóêîâîãî òå÷åíèÿ ãàçà. Â 1964 ã.
Ã.È. Íàçàðîâ ñòàë ïðîôåññîðîì, à â 1961�1967 ãã. çàâåäîâàë êàôåäðîé
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òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè. Â òå÷åíèå 10 ëåò (1955�1965) îí áûë äåêàíîì
ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà. Â 1967 ã. Ã.È. Íàçàðîâ óåõàë èç
Òîìñêà è ñòàë çàâåäóþùèì êàôåäðîé òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè Êèåâñêî-
ãî èíñòèòóòà èíæåíåðîâ ãðàæäàíñêîé àâèàöèè.

Þðèé Ñåìåíîâè÷ Çàâüÿëîâ, îêîí÷èâøèé Òîìñêèé óíèâåðñèòåò â
1953 ã. è àñïèðàíòóðó â 1956 ã., çàùèòèë êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ «Îá
èíòåãðèðîâàíèè íåêîòîðûõ óðàâíåíèé íåèçýíòðîïè÷åñêîãî äâèæåíèÿ
ãàçà». Äàëüíåéøèå åãî ðàáîòû îòíîñÿòñÿ ê òåîðèè ïëîñêèõ âèõðåâûõ óñ-
òàíîâèâøèõñÿ äâèæåíèé ãàçà. Â ðàáîòå 1957 ã. óñòàíîâëåíû óñëîâèÿ, ïðè
êîòîðûõ óðàâíåíèÿ âèõðåâîãî äâèæåíèÿ ãàçà ñâîäÿòñÿ ê óðàâíåíèÿì áåç-
âèõðåâîãî ïîòîêà. Â ñòàòüå «Ê âîïðîñó îá èíòåãðèðîâàíèè óðàâíåíèé
ïëîñêîãî âèõðåâîãî äâèæåíèÿ ãàçà» ñòðîÿòñÿ ïðèìåðû áåçâèõðåâûõ äâè-
æåíèé. Âïîñëåäñòâèè ðåçóëüòàòû ýòèõ ðàáîò èñïîëüçóþòñÿ äëÿ ïðèáëè-
æåííîãî èíòåãðèðîâàíèÿ óðàâíåíèé ïëîñêîãî ñâåðõçâóêîâîãî âèõðåâîãî
àäèàáàòè÷åñêîãî äâèæåíèÿ ãàçà ñ ôóíêöèåé ýíòðîïèè, ìàëî îòëè÷àþùåéñÿ
îò ïîñòîÿííîé. Â 1961�1962 ãã. Þ.Ñ. Çàâüÿëîâ çàâåäîâàë êàôåäðîé âû-
÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêè, à â 1963 ã. ïåðååõàë â Íîâîñèáèðñê. Þ.Ñ. Çà-
âüÿëîâ âíåñ êðóïíûé âêëàä â ðàçâèòèå òåîðèè ñïëàéíîâ, â 1972 ã. çàùè-
òèë äîêòîðñêóþ äèññåðòàöèþ ïî ýòîé òåìàòèêå. Â Èíñòèòóòå ìàòåìàòèêè
Ñèáèðñêîãî îòäåëåíèÿ Àêàäåìèè íàóê çàíèìàë äîëæíîñòü çàìåñòèòåëÿ
äèðåêòîðà. Îí íå ïîðûâàë ñâÿçè ñ Òîìñêîì, ïðèåçæàë íà íàó÷íûå êîíôå-
ðåíöèè è ÷èòàë ëåêöèè äëÿ ñòóäåíòîâ è ïðåïîäàâàòåëåé ÌÌÔ.

Á.Ã. Êóçíåöîâ â ñâîèõ ïåðâûõ ðàáîòàõ 1957�1959 ãã. äàë ôîðìóëèðîâ-
êó âòîðîãî âàðèàöèîííîãî ïðèíöèïà Áýéòìàíà ïðè ïðîèçâîëüíîì óðàâ-
íåíèè ñîñòîÿíèÿ äëÿ äâèæåíèÿ ãàçà â ïðîñòðàíñòâå ëþáîãî ÷èñëà èçìåðå-
íèé äëÿ îáëàñòè ïðîèçâîëüíîãî âèäà. Â êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè «Îáîá-
ùåííûå âèðòóàëüíûå ïåðåìåùåíèÿ» (1959), ïîëüçóÿñü ââåäåííûì èì
ïîíÿòèåì, ïðèâîäèòñÿ óðàâíåíèå äâèæåíèÿ ñèñòåì ñ ëþáûìè ñâÿçÿìè è
ïðîèçâîëüíûì çàêîíîì âçàèìîäåéñòâèÿ ñ íèìè. Â äèññåðòàöèè è ïîñëå-
äóþùèõ ðàáîòàõ óñòàíàâëèâàåòñÿ, ÷òî âàðèàöèîííûé ïðèíöèï Ãàìèëü-
òîíà�Îñòðîãðàäñêîãî ïðè ââåäåííîì îïðåäåëåíèè âèðòóàëüíûõ ïåðåìå-
ùåíèé îêàçûâàåòñÿ ñïðàâåäëèâûì äëÿ ëþáûõ íåãîëîíîìíûõ ñèñòåì, à
òàêæå äëÿ äâèæåíèé íåâÿçêîãî ãàçà. Á.Ã. Êóçíåöîâ çàíèìàëñÿ ïîñòðîåíè-
åì îáùåé òåîðèè êàíîíè÷åñêèõ ïðåîáðàçîâàíèé óðàâíåíèé â ÷àñòíûõ
ïðîèçâîäíûõ. Â ðàáîòå, ñîâìåñòíîé ñ Þ.Ñ. Çàâüÿëîâûì, ïîêàçàíî ïðè-
ìåíåíèå ýòîé òåîðèè ê óðàâíåíèÿì äâèæåíèÿ ñïëîøíîé ñðåäû. Äàëüíåé-
øàÿ äåÿòåëüíîñòü Á.Ã. Êóçíåöîâà ñâÿçàíà ñ Èíñòèòóòîì òåîðåòè÷åñêîé è
ïðèêëàäíîé ìåõàíèêè ÑÎ ÀÍ ÑÑÑÐ â Íîâîñèáèðñêå.
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Ë.Â. Êîìàðîâñêèé, îêîí÷èâøèé óíèâåðñèòåò â 1955 ã., â íà÷àëå
1962 ã. çàùèòèë êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ «Î ïðîñòðàíñòâåííûõ òå-
÷åíèÿõ ãàçà ñ âûðîæäåííûì ãîäîãðàôîì», â êîòîðîé äàí àíàëèç ïðî-
ñòðàíñòâåííîãî äâèæåíèÿ ãàçà äëÿ ñëó÷àÿ, êîãäà ïðîñòðàíñòâî îáîá-
ùåííîãî ãîäîãðàôà âûðîæäàåòñÿ â äâóìåðíóþ ïîâåðõíîñòü. Â ñëåäóþ-
ùèõ åãî ðàáîòàõ äàíî òî÷íîå àíàëèòè÷åñêîå ðåøåíèå äëÿ òå÷åíèÿ ãàçà
òèïà äâîéíîé âîëíû, ñîäåðæàùåå òðè ïðîèçâîëüíûõ ôóíêöèè îäíîãî
àðãóìåíòà. Íà îñíîâå ÷àñòíîãî àíàëèòè÷åñêîãî ðåøåíèÿ óêàçûâàåòñÿ
ïðèìåð âèõðåâîãî òå÷åíèÿ, â êîòîðîì ïðîèçâîëüíûå ôóíêöèè âûáðà-
íû èç íà÷àëüíûõ è ãðàíè÷íûõ óñëîâèé ðàññìîòðåííîé çàäà÷è. Â ðàáî-
òàõ, âûïîëíåííûõ ñîâìåñòíî ñ Á.Ã. Êóçíåöîâûì, äàíî ïðèáëèæåííîå
àíàëèòè÷åñêîå ðåøåíèå çàäà÷è î ñâåðõçâóêîâîì îáòåêàíèè òóïîíîñîãî
òåëà ñ îòîøåäøåé óäàðíîé âîëíîé äëÿ ïëîñêîãî è îñåñèììåòðè÷íîãî
ñëó÷àÿ. Â öèêëå ðàáîò Ë.Â. Êîìàðîâñêîãî ïðè ó÷àñòèè Ì.Ñ. Ãîðîõîâà
ðàññìîòðåíà îáîáùåííàÿ çàäà÷à Ëàãðàíæà î äâèæåíèè ïîðøíÿ â òðó-
áå. Â ðàáîòàõ Â.Å. Òîìèëîâà èçó÷àåòñÿ âðàùåíèå òÿæåëîãî òâåðäîãî
òåëà ïåðåìåííîé ìàññû âîêðóã íåïîäâèæíîé òî÷êè â ñîïðîòèâëÿþùåéñÿ
ñðåäå, êîãäà ìîìåíò ñèë ñîïðîòèâëåíèÿ ïðîïîðöèîíàëåí âåêòîðó êè-
íåòè÷åñêîãî ìîìåíòà òåëà, à àáñîëþòíûå ñêîðîñòè îòäåëÿþùèõñÿ ÷àñ-
òèö ðàâíû íóëþ. Â äàëüíåéøåì Â.Å. Òîìèëîâ äàåò îáùóþ ïîñòàíîâêó
çàäà÷è î âðàùåíèè òÿæåëîãî òâåðäîãî òåëà ïåðåìåííîé ìàññû âîêðóã
íåïîäâèæíîé òî÷êè, à òàêæå ïîëó÷àåò çàêîí èçìåíåíèÿ ìàññû òåëà, ïðè
êîòîðîì óäàåòñÿ ïðîèíòåãðèðîâàòü ñèñòåìó äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâ-
íåíèé ðàññìàòðèâàåìîé çàäà÷è. Âñå ýòè ðàáîòû ñîñòàâèëè ñîäåðæàíèå
êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè Â.Å. Òîìèëîâà, çàùèùåííîé â 1963 ã.

Ñ 1953 ã. íà êàôåäðå òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè íà÷àëà ðàáîòàòü Âå-
ðîíèêà Àëåêñàíäðîâíà Ãðèäíåâà, ïðèáûâøàÿ èç àñïèðàíòóðû Ìîñêîâ-
ñêîãî óíèâåðñèòåòà. Ïåðâîé åå îïóáëèêîâàííîé ðàáîòîé áûëà ñòàòüÿ
«Îïðåäåëåíèå ñîïðîòèâëåíèÿ òåë, ïîìåùåííûõ â ïîòîê çàâèõðåííîé
æèäêîñòè» (1961), â êîòîðîé äàåòñÿ ðåøåíèå ïëîñêîé çàäà÷è î ëîáîâîì
ñîïðîòèâëåíèè òåëà, ïîìåùåííîãî â êàíàë ñ ïðÿìûìè ñòåíêàìè è îá-
òåêàåìîãî çàâèõðåííûì ïîòîêîì èäåàëüíîé æèäêîñòè, ñ ó÷åòîì óñòîé-
÷èâîé âèõðåâîé äîðîæêè, îáðàçóþùåéñÿ òåëîì. Â 1967 ã. Â.À. Ãðèäíå-
âà çàùèòèëà êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ ïî äðóãîé òåìàòèêå.

Òåìàòèêó èññëåäîâàíèé Â.À. Ãðèäíåâîé ñîñòàâèëè âîïðîñû ôèçèêè
ïðîöåññîâ âûñîêîñêîðîñòíîãî ñîóäàðåíèÿ òåë. Â ýòîì íàïðàâëåíèè
ðàáîòàëè ñîòðóäíèêè ÍÈÈÏÌÌ è íåñêîëüêèõ êàôåäð óíèâåðñèòåòà.
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Ïîëó÷åííûå äëÿ êîíêðåòíûõ çàäà÷ ñèñòåìû äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâ-
íåíèé ñ ñîîòâåòñòâóþùèìè íà÷àëüíûìè è ãðàíè÷íûìè óñëîâèÿìè ðå-
øàëèñü àíàëèòè÷åñêèìè è âû÷èñëèòåëüíûìè ìåòîäàìè. Êðóã ðàññìîò-
ðåííûõ çàäà÷ âêëþ÷àë âîïðîñû òåõíèêè, ýêîëîãèè, òåõíîëîãèè, ñåéñ-
ìîëîãèè. Ñ 1985 ã. Â.À. Ãðèäíåâà � ïðîôåññîð êàôåäðû ôèçè÷åñêîé è
âû÷èñëèòåëüíîé ìåõàíèêè ÌÌÔ.

Â ïîñëåâîåííûå ãîäû íà êàôåäðå àñòðîíîìèè À.Ì. Ëåéêèí óñòàíîâèë
òåñíóþ ñâÿçü ñ Èíñòèòóòîì òåîðåòè÷åñêîé àñòðîíîìèè â Ëåíèíãðàäå. Íà
êàôåäðå ðàçâåðíóëàñü ðàáîòà ïî âû÷èñëåíèþ îðáèò ìàëûõ ïëàíåò. Âû-
÷èñëåííûå ýëåìåíòû îðáèò è ýôåìåðèäû ïëàíåò ïóáëèêîâàëèñü â ñáîð-
íèêàõ èíñòèòóòà. Â ýòîé ðàáîòå ïðèíèìàëè ó÷àñòèå À.Ì. Ëåéêèí,
À.À. Ñèâêîâ, Î.Í. ×àéêî, Ç.À. Ôëîðèíñêàÿ, Â.È. Àíæèíà, Ã.È. Êîñîâè-
÷¸â. Â îáëàñòè ïðàêòè÷åñêîé àñòðîíîìèè äîöåíòîì Ã.Ñ. Òþòåðåâûì áûëè
ïåðåîïðåäåëåíû êîîðäèíàòû àñòðîíîìè÷åñêîé îáñåðâàòîðèè óíèâåðñè-
òåòà. Îí æå èññëåäîâàë âëèÿíèå ìåòåîðîëîãè÷åñêèõ ôàêòîðîâ íà àñòðî-
íîìè÷åñêèå îïðåäåëåíèÿ øèðîòû è âðåìåíè.

Â 1957 ã. ïîñëå çàïóñêà ïåðâîãî èñêóññòâåííîãî ñïóòíèêà Çåìëè áûëà
ñîçäàíà ñåòü ñòàíöèé íàáëþäåíèÿ çà íèìè. Ïðè Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå
òàêàÿ ñòàíöèÿ â òå÷åíèå 10 ëåò ïðîâîäèëà íàáëþäåíèÿ çà ðàçëè÷íûìè
èñêóññòâåííûìè êîñìè÷åñêèìè îáúåêòàìè âèçóàëüíûìè è ôîòîãðàôè÷åñ-
êèìè ìåòîäàìè. Ðóêîâîäñòâî íàáëþäåíèÿìè îñóùåñòâëÿëè Á.Ò. Õàðèí è
Í.À. Ãîëüöåâà. Íà÷èíàÿ ñ 1962 ã., àêòèâíî ðàçâèâàëèñü èññëåäîâàíèÿ ïî
ìåòåîðíîé ñòàòèñòèêå. Ýòà òåìàòèêà ðàçðàáàòûâàëàñü Ð.Ã. Ëàçàðåâûì.
Èì óñòàíîâëåíî ñóùåñòâîâàíèå àñèììåòðèè äâèæåíèÿ Çåìëè â ðàñïðåäå-
ëåíèè âèäèìûõ ðàäèàíòîâ â ïëîñêîñòè ýêëèïòèêè. Â äàëüíåéøåì èññëå-
äîâàíèÿ ïî àñòðîíîìèè ïðîâîäèëèñü â ÍÈÈÏÌÌ.

Â 1977 ã. â ÍÈÈÏÌÌ áûë îðãàíèçîâàí îòäåë íåáåñíîé ìåõàíèêè
è àñòðîíîìèè. Ðóêîâîäèòåëåì îòäåëà áûëà Ò.Â. Áîðäîâèöûíà. Ïåð-
âûå ðåçóëüòàòû áûëè îïóáëèêîâàíû â ìîíîãðàôèè Ò.Â. Áîðäîâèöû-
íîé è Ë.Å. Áûêîâîé «Òåîðèÿ äâèæåíèÿ è ýôåìåðèäû VI è VII ñïóòíè-
êîâ Þïèòåðà íà 1979�2000 ãã.» è êíèãå Ò.Â. Áîðäîâèöûíîé «Ñîâðå-
ìåííûå ÷èñëåííûå ìåòîäû â çàäà÷àõ íåáåñíîé ìåõàíèêè». Çà ãîäû
ñóùåñòâîâàíèÿ êàôåäðû àñòðîíîìèè è ãåîäåçèè íà ôàêóëüòåòå ïîäãî-
òîâëåíî áîëüøîå ÷èñëî ñïåöèàëèñòîâ, ñðåäè êîòîðûõ èçâåñòíûå ó÷å-
íûå À.À. Íåìèðî, À.À. Íåôåäüåâ, Ä.À. Ðîæêîâñêèé, Â.Ô. Ïðîñêóðèí,
Ð.Å. Ãåðøáåðã è äðóãèå.
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4. ÄÀËÜÍÅÉØÅÅ ÐÀÇÂÈÒÈÅ ÍÀÓ×ÍÛÕ
ÈÑÑËÅÄÎÂÀÍÈÉ

ÍÀ  ÌÅÕÀÍÈÊÎ-ÌÀÒÅÌÀÒÈ×ÅÑÊÎÌ
ÔÀÊÓËÜÒÅÒÅ

ÒÎÌÑÊÎÃÎ ÃÎÑÓÄÀÐÑÒÂÅÍÍÎÃÎ
ÓÍÈÂÅÐÑÈÒÅÒÀ

§ 1

Â òå÷åíèå ïåðâîé ïîëîâèíû ÕÕ â. Òîìñê áûë îñíîâíûì öåíòðîì
ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëåäîâàíèé è âûñøåãî ìàòåìàòè÷åñêîãî îáðàçîâà-
íèÿ â Ñèáèðè. Çíà÷èòåëüíóþ ÷àñòü ìàòåìàòèêîâ, ðàáîòàâøèõ â âûñ-
øèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèÿõ äðóãèõ ãîðîäîâ Ñèáèðè, ñîñòàâëÿëè âîñïè-
òàííèêè òîìñêèõ âûñøèõ ó÷åáíûõ çàâåäåíèé, ïðåæäå âñåãî Òîìñêîãî
ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà.

Ê êîíöó 60-õ � íà÷àëó 70-õ ãã. ìîæíî ãîâîðèòü î ñëîæèâøèõñÿ â Òîìñêîì
óíèâåðñèòåòå ìàòåìàòè÷åñêèõ øêîëàõ òåîðèè ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðå-
ìåííîãî è äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè. Íàó÷íûå èññëåäîâàíèÿ íà ìåõàíè-
êî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå âåëèñü è ïî äðóãèì íàïðàâëåíèÿì. Â îáëàñòè
òåîðèè ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî èçó÷àëèñü ýêñòðåìàëüíûå çàäà-
÷è òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé, âîïðîñû êâàçèêîíôîðìíûõ è äðóãèõ îáîá-
ùåííûõ îòîáðàæåíèé, à òàêæå òåîðèè ôóíêöèé ìíîãèõ êîìïëåêñíûõ ïåðå-
ìåííûõ. Â øêîëå äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè ìîæíî îòìåòèòü íåñêîëüêî
íàïðàâëåíèé: èññëåäîâàíèå ãåîìåòðè÷åñêèõ îáðàçîâ òðåõìåðíîãî ïðîñòðàí-
ñòâà äèôôåðåíöèàëüíî-ãåîìåòðè÷åñêèìè ìåòîäàìè; ïîñòðîåíèå äèôôåðåíöè-
àëüíîé ãåîìåòðèè ìíîãîìåðíûõ àëãåáðàè÷åñêèõ ôèãóð â ìíîãîìåðíûõ ïðî-
ñòðàíñòâàõ; äèôôåðåíöèàëüíàÿ òåîðèÿ âåêòîðíûõ ïîëåé ñ ïðèëîæåíèåì â
ãèäðîìåõàíèêå.

Çíà÷èòåëüíî ðàñøèðèëèñü àëãåáðàè÷åñêèå èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðèè
àáåëåâûõ ãðóïï è äðóãèì âîïðîñàì ñîâðåìåííîé àëãåáðû.

Èññëåäîâàíèÿ ïî ôóíêöèîíàëüíîìó àíàëèçó îòíîñèëèñü ê îáëàñòè
òåîðèè ìåðû ñî çíà÷åíèÿìè â ïîëóóïîðÿäî÷åííûõ ïðîñòðàíñòâàõ, âîï-
ðîñàì ãåîìåòðèè áàíàõîâûõ ïðîñòðàíñòâ, òåîðèè ôóíêöèé â òîïîëî-
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ãè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâàõ, íåêîòîðûì âîïðîñàì ñïåêòðàëüíîé òåîðèè
äèôôåðåíöèàëüíûõ îïåðàòîðîâ è åå èñòîðèè.

Ïðîäîëæàëèñü èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðèè âåðîÿòíîñòåé è ìàòåìàòè-
÷åñêîé ñòàòèñòèêå ñ èõ ïðèëîæåíèÿìè.

Ðàçâèâàëèñü íåêîòîðûå àíàëèòè÷åñêèå è ÷èñëåííûå ìåòîäû ðåøå-
íèÿ çàäà÷ ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè.

Èçó÷àëèñü âîïðîñû ïðåïîäàâàíèÿ ìàòåìàòèêè â ñðåäíåé øêîëå è
óíèâåðñèòåòå, â ÷àñòíîñòè ïîäãîòîâêè ó÷èòåëåé ìàòåìàòèêè.

Íàó÷íûå èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêå ïðîäîëæàëèñü â
îáëàñòè ãèäðîàýðîìåõàíèêè. Ïîñëå çàêðûòèÿ íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñ-
êîì ôàêóëüòåòå ñïåöèàëüíîñòè è êàôåäðû àñòðîíîìèè íåêîòîðîå âðåìÿ
íà íåì îñòàâàëàñü ñïåöèàëèçàöèÿ ïî íåáåñíîé ìåõàíèêå. Ïîçäíåå ïîäãî-
òîâêà ñïåöèàëèñòîâ ïî àñòðîíîìèè âîçîáíîâèëàñü íà ôèçè÷åñêîì ôàêóëü-
òåòå. Â 1977 ã. íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå áûëà ñîçäàíà êà-
ôåäðà ôèçè÷åñêîé ìåõàíèêè ñ íîâîé ñïåöèàëèçàöèåé ïî àýðîòåðìîõèìèè.

Âàæíûì ñîáûòèåì äëÿ ðàçâèòèÿ íàóêè â Ñèáèðè, â òîì ÷èñëå è ìà-
òåìàòè÷åñêèõ íàóê, ñòàëî ñîçäàíèå â 1957 ã. Ñèáèðñêîãî îòäåëåíèÿ
Àêàäåìèè íàóê ÑÑÑÐ ñ Èíñòèòóòîì ìàòåìàòèêè è Âû÷èñëèòåëüíûì
öåíòðîì â Íîâîñèáèðñêå. Ñîòðóäíèêàìè ðàçëè÷íûõ èíñòèòóòîâ Ñèáèð-
ñêîãî îòäåëåíèÿ Àêàäåìèè íàóê ÑÑÑÐ ñòàëè òîìñêèå ìàòåìàòèêè è
ìåõàíèêè, ñðåäè íèõ Þ.Ñ. Çàâüÿëîâ, Â.À. Òîïîíîãîâ, Â.Ã. Ïðÿæèíñêàÿ,
Á.Ã. Êóçíåöîâ, Â.Ê. Èîíèí, Ñ.Ë. Êðóøêàëü, Â.Í. Øåïåëåíêî.

Â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå â 1957 ã. ñîçäàåòñÿ êàôåäðà ïðèêëàäíîé è
âû÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêè, â 1970 ã. îòêðûâàåòñÿ íîâûé ôàêóëüòåò ïðè-
êëàäíîé ìàòåìàòèêè, â îñíîâíîì íà áàçå ðàäèîôèçè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà.

Â 1968 ã. ïðè Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå âîçðîæäàåòñÿ Èíñòèòóò ïðèêëàä-
íîé ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè (ÍÈÈÏÌÌ). Â 1941 ã. ñóùåñòâîâàâøèé ñ
1932 ã. ïðè ÒÃÓ Èíñòèòóò ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè (ÍÈÈÌÌ) áûë ïðå-
îáðàçîâàí â îòäåë Ñèáèðñêîãî ôèçèêî-òåõíè÷åñêîãî èíñòèòóòà. Ïîäãî-
òîâêà ñïåöèàëèñòîâ ñîîòâåòñòâóþùåãî ïðîôèëÿ ïðîõîäèëà íà ñïåöîòäå-
ëåíèè ôèçè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà, à ñ 1962 ã. � íà ôèçèêî-òåõíè÷åñêîì ôà-
êóëüòåòå. Íàó÷íûå èññëåäîâàíèÿ â ÍÈÈÏÌÌ è íà ôèçèêî-òåõíè÷åñêîì
ôàêóëüòåòå â îñíîâíîì îòíîñèëèñü ê ïðîáëåìàì ïðèêëàäíîãî è òåõíè-
÷åñêîãî õàðàêòåðà. Íàó÷íûå êîíòàêòû ÍÈÈÏÌÌ è ìåõàíèêî-ìàòåìà-
òè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà îñóùåñòâëÿëèñü â ðàçëè÷íîé ôîðìå.

Îáçîð äåÿòåëüíîñòè ÍÈÈÏÌÌ çà 25 ëåò (1968�1993) è íåêîòîðûå
ìàòåðèàëû èç èñòîðèè èíñòèòóòà áûëè îïóáëèêîâàíû â êíèãå, âûøåä-
øåé â 1993 ã. [95].
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Ñîçäàíî è ðàáîòàåò òîìñêîå îòäåëåíèå Ñèáèðñêîãî ìàòåìàòè÷åñ-
êîãî îáùåñòâà.

Â 1960�1970 ãã. íà òåððèòîðèè Ñèáèðè îòêðûâàþòñÿ óíèâåðñèòåòû
â Íîâîñèáèðñêå, Òþìåíè, Êðàñíîÿðñêå, Îìñêå, Êåìåðîâå, à ïîçäíåå è
â äðóãèõ ãîðîäàõ. Âîçíèêíîâåíèå íîâûõ íàó÷íûõ ìàòåìàòè÷åñêèõ öåí-
òðîâ ñîçäàëî íîâûå âîçìîæíîñòè äëÿ ðàñøèðåíèÿ è ðàçâèòèÿ ìàòåìà-
òè÷åñêèõ èññëåäîâàíèé. Çíà÷èòåëüíî âîçðîñëî ÷èñëî ïðîâîäèìûõ â
Ñèáèðè íàó÷íûõ êîíôåðåíöèé, ïîñòîÿííûìè è àêòèâíûìè ó÷àñòíèêà-
ìè êîòîðûõ áûëè ñîòðóäíèêè ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà.
Íåîäíîêðàòíî ñîñòîÿëèñü íàó÷íûå êîíôåðåíöèè ïî ìàòåìàòèêå è ìå-
õàíèêå Çàïàäíî-Ñèáèðñêîãî ðåãèîíà. ×àùå ñòàëè ïðîâîäèòüñÿ íàó÷-
íûå êîíôåðåíöèè ïî îòäåëüíûì íàïðàâëåíèÿì ìàòåìàòèêè (òåîðèÿ ôóí-
êöèé, àëãåáðà, ôóíêöèîíàëüíûé àíàëèç, ãåîìåòðèÿ). Ðàáîòû òîìñêèõ
ìàòåìàòèêîâ øèðîêî ïóáëèêîâàëèñü â öåíòðàëüíûõ, ñèáèðñêèõ è ìåñ-
òíûõ èçäàíèÿõ. Èçäàíèÿ Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà âûõîäèëè â âèäå òå-
ìàòè÷åñêèõ ñáîðíèêîâ: «Âîïðîñû ãåîìåòðè÷åñêîé òåîðèè ôóíêöèé»,
«Ãåîìåòðè÷åñêèé ñáîðíèê», «Èññëåäîâàíèÿ ïî àíàëèçó è àëãåáðå»,
«Àáåëåâû ãðóïïû è ìîäóëè» è äð. Ïîÿâèëèñü íîâûå ôîðìû îðãàíèçà-
öèè íàó÷íîé ðàáîòû. Áûëè ñîçäàíû íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêèå ëàáî-
ðàòîðèè ïðè êàôåäðàõ ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà, àëãåáðû è òåîðèè
ôóíêöèé. Óñòàíîâèëèñü êîíòàêòû íàó÷íîãî ñîòðóäíè÷åñòâà ñ èíñòèòó-
òàìè ÑÎ ÐÀÍ â Íîâîñèáèðñêå è Òîìñêå (Èíñòèòóòîì ìàòåìàòèêè,
Èíñòèòóòîì òåîðåòè÷åñêîé è ïðèêëàäíîé ìåõàíèêè, Èíñòèòóòîì îï-
òèêè àòìîñôåðû). È.À. Àëåêñàíäðîâ âîøåë â ñîñòàâ ðåäêîëëåãèè «Ñè-
áèðñêîãî ìàòåìàòè÷åñêîãî æóðíàëà» è â äèññåðòàöèîííûé ñîâåò Èí-
ñòèòóòà ìàòåìàòèêè ÑÎ ÐÀÍ.

Íàó÷íûå ðàáîòû ïî ìàòåìàòèêå è ìåõàíèêå ïîääåðæèâàþòñÿ ãðàí-
òàìè Ðîññèéñêîãî ôîíäà ôóíäàìåíòàëüíûõ èññëåäîâàíèé, à òàêæå ó÷à-
ñòèåì â ôåäåðàëüíûõ öåëåâûõ ïðîãðàììàõ. Ïðåìèÿìè óíèâåðñèòåòà çà
íàó÷íûå ðàáîòû ïî ìàòåìàòèêå îòìå÷åíû ïðîôåññîðà Ï.À. Êðûëîâ è
Â.Â. ×åðíèêîâ.

Ê êîíöó ïðîøåäøåãî ñòîëåòèÿ ðàñøèðÿþòñÿ ìåæäóíàðîäíûå íàó÷-
íûå ñâÿçè ÌÌÔ. Êàôåäðà ôèçè÷åñêîé è âû÷èñëèòåëüíîé ìåõàíèêè
(ïðîôåññîð À.Ì. Ãðèøèí) óñòàíîâèëà êîíòàêòû ñ íàó÷íûìè ó÷ðåæäå-
íèÿìè ÑØÀ, Ôðàíöèè, Ïîðòóãàëèè. Êàôåäðà òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíè-
êè (ïðîôåññîð À.Ì. Áóáåí÷èêîâ) çàêëþ÷èëà äîãîâîð íàó÷íîãî ñîòðóä-
íè÷åñòâà ñ ëàáîðàòîðèåé áèîìåõàíèêè â Ïàðèæå. Ïðîôåññîð óíèâåð-
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ñèòåòà Ïàðèæ-12 Ê. Àäó, ïîáûâàâøèé â Òîìñêå â 2001 ã., ïðî÷èòàë ëåê-
öèþ äëÿ ñòóäåíòîâ è ïðåïîäàâàòåëåé ÌÌÔ ïî ïðîáëåìàì ìàòåìàòè-
÷åñêîãî ìîäåëèðîâàíèÿ áèîëîãè÷åñêèõ òêàíåé.

Ïî èññëåäîâàíèÿì â îáëàñòè òåîðèè âåðîÿòíîñòåé ïîääåðæèâàåòñÿ
ñâÿçü ñ Äðåçäåíñêèì òåõíè÷åñêèì óíèâåðñèòåòîì. Â 2002 ã. ïðîôåññîð
ìàòåìàòèêè Âòîðîãî Ðèìñêîãî óíèâåðñèòåòà Ì. Ïèêàðäåëëî âûñòóïèë
íà ôàêóëüòåòå ñ äîêëàäîì ïî âîïðîñàì ãàðìîíè÷åñêîãî àíàëèçà. Ïî
ïðèãëàøåíèþ êàôåäðû àëãåáðû ïðîôåññîð Ê. Êàðïôèíãåð èç òåõíè÷åñ-
êîãî óíèâåðñèòåòà Ìþíõåíà â 2002 ã. ïðî÷èòàë äâà ñïåöêóðñà äëÿ ñòó-
äåíòîâ ñòàðøèõ êóðñîâ è âûñòóïàë ñ äîêëàäàìè íà íàó÷íûõ ñåìèíàðàõ
êàôåäð àëãåáðû è ãåîìåòðèè. Íà êîíôåðåíöèè â Òîìñêå îí âûñòóïèë ñ
äîêëàäîì «Î êîíñòðóêöèè óïîðÿäî÷åííûõ ïî÷òè òåë è ãðóïïå ïîðÿä-
êîâûõ àâòîìîðôèçìîâ òðàíñöåíäåíòíîãî ðàñøèðåíèÿ ïîëåé».

Ñ çàðóáåæíûìè ãîñòÿìè íà ÌÌÔ ñîñòîÿëèñü èíòåðåñíûå áåñåäû è
îáìåí îïûòîì ïî âîïðîñàì ïðåïîäàâàíèÿ ìàòåìàòèêè.

Ïðîôåññîð Ñ.Ï. Ãóëüêî âõîäèò â ñîñòàâ ðåäêîëëåãèè áîëãàðñêîãî
ìàòåìàòè÷åñêîãî æóðíàëà «Ñåðäèêà». Ïðîôåññîðà È.À. Àëåêñàíäðîâ,
Ã.Ã. Ïåñòîâ, Ñ.ß. Ãðèíøïîí ÿâëÿþòñÿ ÷ëåíàìè Àìåðèêàíñêîãî ìàòå-
ìàòè÷åñêîãî îáùåñòâà è ñîòðóäíè÷àþò â ìåæäóíàðîäíûõ ðåôåðàòèâ-
íûõ æóðíàëàõ.

×àùå ñòàëè ïîÿâëÿòüñÿ ïóáëèêàöèè íàó÷íûõ ñòàòåé òîìñêèõ ìàòå-
ìàòèêîâ â çàðóáåæíûõ èçäàíèÿõ (Ãåðìàíèÿ, Ðóìûíèÿ, ÑØÀ, Ôðàíöèÿ,
Ãðåöèÿ, Áîëãàðèÿ, ×åõèÿ). Çíà÷èòåëüíî ðàñøèðèëîñü ó÷àñòèå ñîòðóä-
íèêîâ ôàêóëüòåòà â ðàáîòå ìåæäóíàðîäíûõ è ðåãèîíàëüíûõ êîíôåðåí-
öèé, ñåìèíàðîâ è ò.ä. êàê âíóòðè ñòðàíû, òàê è çà ðóáåæîì. Òîìñêèå
ìàòåìàòèêè áûëè ó÷àñòíèêàìè ìåæäóíàðîäíûõ ìàòåìàòè÷åñêèõ êîíã-
ðåññîâ â Ñòîêãîëüìå, Ìîñêâå, Ôèíëÿíäèè; Ìåæäóíàðîäíîãî êîíãðåñ-
ñà ïî èñòîðèè íàóêè â Ìîñêâå; Åâðîïåéñêîé êîíôåðåíöèè ïî ìàòåìà-
òè÷åñêîìó îáðàçîâàíèþ â Ãåðìàíèè; òîïîëîãè÷åñêîãî ñèìïîçèóìà è
ìàòåìàòè÷åñêîé êîíôåðåíöèè â Ïðàãå; ñèìïîçèóìà ïî ïðîãíîçó ïîãî-
äû â Èòàëèè; ñúåçäà áîëãàðñêèõ ìàòåìàòèêîâ; êîíôåðåíöèé âî Ôðàí-
öèè, ÑØÀ, Ãðåöèè; ðàçëè÷íûõ êîíôåðåíöèé ïî ìàòåìàòèêå ìåæäóíà-
ðîäíîãî óðîâíÿ â Ìîñêâå, Íîâîñèáèðñêå, Òîìñêå.

Íàó÷íî-èññëåäîâàòåëüñêàÿ ðàáîòà ñòóäåíòîâ ïðîõîäèò íà êàôåäðàõ.
Ñòóäåíòû ó÷àñòâóþò â ðàáîòå íàó÷íûõ ñåìèíàðîâ, åæåãîäíî ïðîâîäÿò-
ñÿ ñòóäåí÷åñêèå íàó÷íûå êîíôåðåíöèè. Ñòóäåíòû âûñòóïàëè ñ äîêëà-
äàìè íà ñòóäåí÷åñêèõ íàó÷íûõ êîíôåðåíöèÿõ â óíèâåðñèòåòàõ Íîâîñè-
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áèðñêà, Êðàñíîÿðñêà, Ìîñêâû. Ñòóäåí÷åñêèå íàó÷íûå ðàáîòû íåîäíîê-
ðàòíî îòìå÷àëèñü ïðåìèÿìè è äèïëîìàìè íà êîíêóðñàõ è ñìîòðàõ.

Áûâøèå ñîòðóäíèêè ôàêóëüòåòà óñïåøíî ðàáîòàþò ïî ñïåöèàëüíî-
ñòè â ÑØÀ (Ë. Øàõòìåéñòåð, Ò. Ôëåøåð), Êàíàäå (Â. Àãðàíàò, À. Ãîô-
ìàí, Â. Ïåñòîâ), Èçðàèëå (Ñ. Ïåéãèí, À. Ëåéäåðìàí, È. Ïå÷íèêîâ).

§ 2

Â êîíöå 1960-õ ãã. ïðîèçîøëè çíà÷èòåëüíûå èçìåíåíèÿ â ñîñòàâå
òîìñêèõ ìàòåìàòèêîâ, çàíèìàþùèõñÿ òåîðèåé ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî
ïåðåìåííîãî. Â 1966 ã. ïðîôåññîð Ã.Ä. Ñóâîðîâ è ðÿä åãî ó÷åíèêîâ óåõà-
ëè èç Òîìñêà. Â 1968 ã. íå ñòàëî ïðîôåññîðà Ï.Ï. Êóôàðåâà. Â 1969 ã.
ïðîôåññîð È.À. Àëåêñàíäðîâ ïåðååõàë â Äîíåöê, à çàòåì äî 1982 ã. áûë
ðåêòîðîì Òþìåíñêîãî óíèâåðñèòåòà. Ñâÿçè Ã.Ä. Ñóâîðîâà è È.À. Àëåê-
ñàíäðîâà ñ òîìñêèìè ìàòåìàòèêàìè ñîõðàíÿëèñü.

Â èçìåíèâøèõñÿ óñëîâèÿõ èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðèè ôóíêöèé êîìïëåê-
ñíîãî ïåðåìåííîãî ïðîäîëæàëèñü. Íàó÷íûé ñåìèíàð èìåíè Ï.Ï. Êóôà-
ðåâà îñòàâàëñÿ îðãàíèçóþùèì öåíòðîì. Ðóêîâîäñòâî ñåìèíàðîì ïðèíÿë
Â.Â. ×åðíèêîâ.

Â.Â. ×åðíèêîâ (1930�1997) îêîí÷èë óíèâåðñèòåò â 1954 ã. è àñïèðàí-
òóðó ïîä ðóêîâîäñòâîì Ï.Ï. Êóôàðåâà. Êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ
«Ýêñòðåìàëüíûå çàäà÷è íà íåêîòîðûõ êëàññàõ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé
ñ âåùåñòâåííûìè êîýôôèöèåíòàìè» çàùèòèë â 1962 ã., à äîêòîðñêóþ �
«Ãåîìåòðè÷åñêèå ñâîéñòâà ðåãóëÿðíûõ è ìåðîìîðôíûõ ôóíêöèé» � â
1991 ã. â Èíñòèòóòå ìàòåìàòèêè ÑÎ ÐÀÍ. Ïðîôåññîðîì êàôåäðû îá-
ùåé ìàòåìàòèêè ñòàë â 1994 ã.

Íàó÷íûå èíòåðåñû Â.Â. ×åðíèêîâà ñîñòîÿëè â èçó÷åíèè ýêñòðåìàëü-
íûõ ñâîéñòâ ðàçëè÷íûõ êëàññîâ îòîáðàæåíèé. Ïðåäëîæåííûé èì íî-
âûé âàðèàöèîííûé ìåòîä îáúåäèíÿë ìåòîä âíóòðåííèõ âàðèàöèé è
ìåòîä ïëîùàäåé. Íåñêîëüêî åãî ðàáîò ïîñâÿùåíû ãåîìåòðè÷åñêèì ñâîé-
ñòâàì ðåãóëÿðíûõ è ìåðîìîðôíûõ ôóíêöèé. Áûëè ðåøåíû íîâûå çàäà-
÷è, ñâÿçàííûå ñ îáîáùåííîé âûïóêëîñòüþ è ñïèðàëüíîñòüþ îäíîëèñò-
íûõ ôóíêöèé äëÿ îïðåäåëåííîãî êëàññà, è çàäà÷à îá èçìåíåíèè êðè-
âèçíû ëèíèé óðîâíÿ äëÿ íåêîòîðûõ ïîäêëàññîâ. Áûëè ââåäåíû è èçó-
÷åíû íîâûå ôóíêöèîíàëû äëÿ ëèíèé óðîâíÿ è èõ îðòîãîíàëüíûõ òðà-
åêòîðèé. Â.Â. ×åðíèêîâûì äàíû îïèñàíèå ãðàíè÷íûõ ôóíêöèé íåêî-
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òîðûõ ñèñòåì ôóíêöèîíàëîâ íà êëàññå òèïè÷íî âåùåñòâåííûõ ôóíê-
öèé è ðåøåíèå ïðîáëåìû êîýôôèöèåíòîâ â ýòîì êëàññå. Ïîëíîå ðåøå-
íèå ïîëó÷åíî äëÿ çàäà÷è îá óêëîíåíèè ëèíèé óðîâíÿ. Íåñêîëüêî ðàáîò
ïî ïðîáëåìå êîýôôèöèåíòîâ âûïîëíåíû Â.Â. ×åðíèêîâûì ñîâìåñòíî
ñ åãî ó÷åíèêîì Ï.È. Ñèæóêîì è ñ Ñ.À. Êîïàíåâûì.

Á.Ï. Êóôàðåâ (1940�2004) ðàçðàáîòàë íîâûé ñïîñîá èçó÷åíèÿ ãðàíè÷-
íîãî ïîâåäåíèÿ ìîíîòîííûõ ôóíêöèé è ïðîñòðàíñòâåííûõ îòîáðàæåíèé,
îñíîâàííûé íà îñöèëëÿöèîííûõ íåðàâåíñòâàõ ñ ïîòåíöèàëàìè. Íà ôîð-
ìèðîâàíèå íàó÷íûõ èíòåðåñîâ Á.Ï. Êóôàðåâà áîëüøîå âëèÿíèå îêàçàë
Ã.Ä. Ñóâîðîâ, åãî íàó÷íûé ðóêîâîäèòåëü â ñòóäåí÷åñêèå è àñïèðàíòñêèå
ãîäû. Ïîñëå îòúåçäà Ã.Ä. Ñóâîðîâà ðóêîâîäñòâî åãî ñåìèíàðîì ïåðåøëî
ê Á.Ï. Êóôàðåâó. Îáëàñòü íàó÷íûõ èíòåðåñîâ Á.Ï. Êóôàðåâà ìîæíî õà-
ðàêòåðèçîâàòü êàê ìåòðèêî-òîïîëîãè÷åñêèå âîïðîñû òåîðèè ôóíêöèé è
àñèìïòîòè÷åñêèõ ñâîéñòâ ôóíêöèé è îòîáðàæåíèé, ïëîñêèõ è ïðîñòðàí-
ñòâåííûõ. Ïîëó÷åííûå ðåçóëüòàòû ñîñòàâèëè îñíîâíóþ ÷àñòü åãî äîêòîð-
ñêîé äèññåðòàöèè «Àíàëîãè �ïðèíöèïà äëèíû è ïëîùàäè� è íåêîòîðûå
ãðàíè÷íûå ñâîéñòâà îòîáðàæåíèé», çàùèùåííîé â 1991 ã. â Èíñòèòóòå
ìàòåìàòèêè Ñèáèðñêîãî îòäåëåíèÿ Àêàäåìèè íàóê. Ñ 1992 ã. Á.Ï. Êóôà-
ðåâ � ïðîôåññîð êàôåäðû ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà, îñòàâàÿñü äî 1996 ã.
ñîòðóäíèêîì ÍÈÈÏÌÌ. Íà÷èíàÿ ñ äîêòîðñêîé äèññåðòàöèè, îáúåêòîì
èññëåäîâàíèÿ Á.Ï. Êóôàðåâà ñòàëè ïîòåíöèàëû áåçâèõðåâûõ âåêòîðíûõ
ïîëåé, äèôôåðåíöèðóåìûå ôóíêöèè ìíîãèõ ïåðåìåííûõ, îòîáðàæåíèÿ ñ
êîíå÷íûìè ïîòåíöèàëàìè «ýíåðãèè» èëè èíòåãðàëàìè òèïà Äèðèõëå.
Áûëè ïðåäëîæåíû åäèíîå íàïðàâëåíèå è ïîäõîä ê èçó÷åíèþ ìåòðè÷åñ-
êèõ ñâîéñòâ è àñèìïòîòè÷åñêîãî ïîâåäåíèÿ îòîáðàæåíèé è ìåòîä, îñíî-
âàííûé íà íîâûõ îñöèëëÿöèîííûõ íåðàâåíñòâàõ ñ ïîòåíöèàëàìè.

Òåìàòèêà ðàáîò ó÷åíèêîâ Á.Ï. Êóôàðåâà è ó÷àñòíèêîâ ñåìèíàðà
áëèçêà ê ýòîìó íàïðàâëåíèþ. Íàçîâåì íåêîòîðûå èõ íèõ.

Í.Ã. Íèêóëèíà ðàññìîòðåëà ñâÿçè ìåðû Ëåáåãà ïîäìíîæåñòâà ñ âà-
ðèàöèåé ôóíêöèè ðàññòîÿíèÿ äî çàìêíóòîãî ìíîæåñòâà, çàäà÷ó îá îöåí-
êå îòêëîíåíèÿ èçó÷àåìîãî îòîáðàæåíèÿ îò êîíôîðìíîãî è äðóãèå âîï-
ðîñû. Þ.À. Ïåøêè÷åâ èçó÷àë ïðîäîëæåíèÿ ôóíêöèé äî êâàçèêîíôîð-
ìíîãî ãîìåîìîðôèçìà, ìíîãîìåðíûé ãðàäèåíò, óðîâíè ýêñòðåìàëüíîé
ôóíêöèè. Â.Ì. Çþçüêîâ çàíèìàëñÿ ñîîòâåòñòâèåì ãðàíåé ïðè îòîáðà-
æåíèÿõ Ðîéõíà, áèêîìïàêòíûìè ðàñøèðåíèÿìè Ðîéõíà â ñâÿçè ñ ïðå-
äåëüíûìè ìíîæåñòâàìè íåïðåðûâíûõ îòîáðàæåíèé íåêîòîðîãî êëàñ-
ñà. Á.Â. Ñîêîëîâ ó÷àñòâîâàë â èññëåäîâàíèÿõ î ñîîòâåòñòâèè ãðàíèö,
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Èç  èñòîðèè  ðàçâèòèÿ ìàòåìàòèêè â Òîìñêå

Ê-ïðåäåëüíûõ ðåøåíèé êâàçèëèíåéíûõ ýëëèïòè÷åñêèõ óðàâíåíèé è
õàðàêòåðèñòè÷åñêèõ ñâîéñòâ îòîáðàæåíèé ñ îãðàíè÷åííûì ïîòåíöèà-
ëîì ãðàäèåíòà. À.Ï. Êàðìàçèí èçó÷àë ãðàíè÷íûå ïîâåäåíèÿ è ìåòðè-
÷åñêèå ñâîéñòâà îòîáðàæåíèé, â ÷àñòíîñòè â êâàçèèçîìåðíîì ïðîñòðàí-
ñòâå. À.Í. Ìàëþòèíà ðàññìîòðåëà ìåòîä ìîäóëåé îòîáðàæåíèé ñ îãðà-
íè÷åííûì â ñðåäíåì èñêàæåíèåì, âêëþ÷àþùèì êâàçèðåãóëÿðíîå îòî-
áðàæåíèå, òåîðåìû î äåôåêòàõ è äðóãèõ ñâîéñòâàõ òàêèõ îòîáðàæåíèé,
îá ýêâèâàëåíòíîñòè ãåîìåòðè÷åñêîãî è àíàëèòè÷åñêîãî îïðåäåëåíèÿ äëÿ
îòîáðàæåíèé ñ óñðåäíåííîé õàðàêòåðèñòèêîé, î ïðîäîëæåíèè îòîáðà-
æåíèé ñ S-õàðàêòåðèñòèêîé. Íåêîòîðûå ðàáîòû âûïîëíÿëèñü ñîâìåñò-
íî è ñ ó÷àñòèåì ðóêîâîäèòåëÿ ñåìèíàðà.

Ïðîôåññîð È.À. Àëåêñàíäðîâ âîçâðàòèëñÿ â Òîìñê â 1982 ã. è áûë èç-
áðàí çàâåäóþùèì êàôåäðîé ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà. Çà ãîäû, ïðîâå-
äåííûå âíå Òîìñêà, èì íàïèñàíû ñòàòüè äëÿ ýíöèêëîïåäèè «Ìàòåìàòè-
÷åñêàÿ ôèçèêà» è äëÿ «Ìàòåìàòè÷åñêîé ýíöèêëîïåäèè»: «Âàðèàöèîííûå
ïðèíöèïû òåîðèè ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî», «Âàðèàöèîííî-
ïàðàìåòðè÷åñêèé ìåòîä», «Ìåòîä âíóòðåííåé âàðèàöèè» è äðóãèå.
Â 1976 ã. èçäàíà ìîíîãðàôèÿ È.À. Àëåêñàíäðîâà «Ïàðàìåòðè÷åñêèå ïðî-
äîëæåíèÿ â òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé» (Ì.: Íàóêà). Â ýòèõ ñòàòüÿõ è
êíèãå äàíî ñèñòåìàòè÷åñêîå èçëîæåíèå ðåçóëüòàòîâ èññëåäîâàíèé ðàçäå-
ëà òåîðèè ôóíêöèé, çíà÷èòåëüíàÿ ÷àñòü êîòîðûõ ïðèíàäëåæèò òîìñêèì
ìàòåìàòèêàì. Íîâûå ðåçóëüòàòû áûëè ïîëó÷åíû î êîíôîðìíûõ îòîáðà-
æåíèÿõ îäíîñâÿçíûõ è ìíîãîñâÿçíûõ îáëàñòåé. Âîïðîñû îïòèìàëüíîãî
îòîáðàæåíèÿ â çàäà÷àõ î êîýôôèöèåíòàõ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé ðàññìîò-
ðåíû ñîâìåñòíî ñ Ã.Ã. Çàâîçèíûì è Ñ.À. Êîïàíåâûì. Áûëî èçäàíî ó÷åá-
íîå ïîñîáèå «Ââåäåíèå â ãåîìåòðè÷åñêóþ òåîðèþ ôóíêöèé» (1972).

Ïîñëå âîçâðàùåíèÿ â Òîìñê ñäåëàíû îöåíêè êîýôôèöèåíòîâ îãðà-
íè÷åííûõ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé è ôóíêöèé ñ ñèììåòðèåé âðàùåíèÿ è
ðàññìîòðåíû êîíôîðìíûå îòîáðàæåíèÿ ïîëóïëîñêîñòè íà îáëàñòü ñ
ñèììåòðèåé ïåðåíîñà, èçó÷àëèñü âîïðîñû ïðîáëåìû êîýôôèöèåíòîâ â
ñâÿçè ñ ãèïîòåçàìè Ë. Áèáåðáàõà è È.Ì. Ìèëèíà è èõ äîêàçàòåëüñòâîì
Ë. äå Áðàíæåì, èçó÷åíî èñïîëüçîâàíèå îáîáùåííûõ ãèïåðãåîìåòðè÷åñ-
êèõ ôóíêöèé â ðåøåíèè çàäà÷è î êîýôôèöèåíòàõ.

Â ìîíîãðàôèè «Ìåòîäû ãåîìåòðè÷åñêîé òåîðèè àíàëèòè÷åñêèõ ôóíê-
öèé» È.À. Àëåêñàíäðîâà, êðîìå íåîáõîäèìûõ èçâåñòíûõ ñâåäåíèé èçëà-
ãàåìîé òåîðèè, â çíà÷èòåëüíîé ÷àñòè ñîäåðæàòñÿ ðåçóëüòàòû, ïîëó÷åí-
íûå â îñíîâíîì àâòîðîì, åãî ó÷åíèêàìè è êîëëåãàìè: Â.ß. Ãóòëÿíñêèì,
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Â.È. Ïîïîâûì, Ñ.À. Êîïàíåâûì, Â.Â. Ñîáîëåâûì, À.Ñ. Ñîðîêèíûì,
Â.Ì. Êåñåëüìàíîì, À.È. Àëåêñàíäðîâûì, Ã.Ä. Ñàäðèòäèíîâîé, Â.È. Êà-
íîì è äð. È.À. Àëåêñàíäðîâ è Â.Â. Áàðàíîâà ðàññìîòðåëè ìåòîä âàðèà-
öèé â òåîðèè îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé ñ ñèììåòðèåé ñäâèãà (1974) è óêàçàëè
åãî ïðèìåíåíèå ê èññëåäîâàíèþ ýêñòðåìàëüíûõ çàäà÷. Ò.Â. Êàñàòêèíà
äîêàçàëà òåîðåìó î ôóíêöèÿõ ñ ñèììåòðèåé âðàùåíèÿ, èìåþùóþ îòíî-
øåíèå ê ïðîáëåìå êîýôôèöèåíòîâ, è ðàññìàòðèâàëà ëîãàðèôìè÷åñêèå
êîýôôèöèåíòû ïðîèçâîäíîé íà êëàññå ãîëîìîðôíûõ îäíîëèñòíûõ ôóíê-
öèé. Ôóíêöèîíàë Ìèëèíà è ïîëèíîìû Áðàíæà â ñîâìåñòíîé ðàáîòå
È.À. è À.È. Àëåêñàíäðîâûõ è Ò.Â. Êàñàòêèíîé ðàññìàòðèâàþòñÿ â ñâÿçè
ñ çàäà÷åé î êîýôôèöèåíòàõ ãîëîìîðôíûõ îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé, ïîíè-
ìàåìîé êàê ýêñòðåìàëüíàÿ çàäà÷à íà ðåøåíèÿõ óïðàâëÿåìîé ñèñòåìû äèô-
ôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé. Ã.Ä. Ñàäðèòäèíîâà èçó÷àëà ñâîéñòâà ðåøå-
íèé óðàâíåíèé Ë¸âíåðà ñ ïîñòîÿííûì óïðàâëåíèåì êàê ôóíêöèé íà÷àëü-
íîãî óñëîâèÿ. Åþ äîêàçàíî, ÷òî ýòè ðåøåíèÿ ÿâëÿþòñÿ ýêñòðåìàëüíûìè
ôóíêöèÿìè äëÿ ðÿäà âàðèàöèîííûõ çàäà÷ íà êëàññàõ ãîëîìîðôíûõ îäíî-
ëèñòíûõ ôóíêöèé â êðóãå. Â ñîâìåñòíîé ñ È.À. Àëåêñàíäðîâûì ðàáîòå
èññëåäîâàëèñü îòîáðàæåíèÿ ñ ñèììåòðèåé âðàùåíèÿ. È.À. Àëåêñàíäðîâ
ïðèíèìàë ó÷àñòèå â ðàññìîòðåíèè íåêîòîðûõ âîïðîñîâ ïðèêëàäíîãî õà-
ðàêòåðà. Â ðàáîòå ñ Ñ.ß. Àëåêñàíäðîâîé óêàçàíà âîçìîæíîñòü ìàòåìàòè-
÷åñêîãî ìîäåëèðîâàíèÿ ìåõàíèçìà îêèñëåíèÿ ëèïèäîâ. Ñ Â.Â. Áàðàíî-
âîé è Â.Ã. Àñòàôóðîâûì íàïèñàíî ó÷åáíîå ïîñîáèå «Äåëüòà-ôóíêöèÿ,
ñâåðòêà, ñâîéñòâà, ïðèìåíåíèå â ðàäèîòåõíèêå». Ñîâìåñòíî ñ Â.À. Àíä-
ðååâûì èçó÷àëèñü ýêñòðåìàëüíûå çàäà÷è äëÿ ñèñòåìû ôóíêöèé áåç îá-
ùèõ çíà÷åíèé (1987).

À.È. Àëåêñàíäðîâ èññëåäîâàë êîíôîðìíîå îòîáðàæåíèå ïîëîñû íà
îáëàñòè ñ ñèììåòðèåé ïåðåíîñà, ïîëó÷èë ôîðìóëó òèïà Êðèñòîôôå-
ëÿ�Øâàðöà äëÿ îáëàñòåé ñ ïîëèãîíàëüíîé ãðàíèöåé. Ñàìîñòîÿòåëü-
íûå èññëåäîâàíèÿ À.È. Àëåêñàíäðîâà áûëè ïîääåðæàíû È.À. Àëåê-
ñàíäðîâûì â ñîâìåñòíûõ ïóáëèêàöèÿõ ñòàòåé «Ýêñòðåìàëüíûå óïðàâ-
ëÿþùèå ôóíêöèè â óðàâíåíèè Ëåâíåðà â òåîðåìå âðàùåíèÿ», «Îá îäíîì
îáîáùåíèè ôîðìóëû Êðèñòîôôåëÿ�Øâàðöà», «Î ãðàíè÷íûõ ôóíêöè-
ÿõ äëÿ ïðîñòåéøèõ ôóíêöèîíàëîâ», «Òî÷íûå îöåíêè ïðîèçâîäíûõ
îäíîëèñòíûõ ôóíêöèé».

È.À. Àëåêñàíäðîâ è Â.Â. Ñîáîëåâ íàïèñàëè ó÷åáíîå ïîñîáèå «Àíà-
ëèòè÷åñêèå ôóíêöèè êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî», èçäàííîå â 1984 ã. Â
2002 ã. èçäàòåëüñòâîì Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà îïóáëèêîâàí íîâûé îðè-
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ãèíàëüíûé ïî ñîäåðæàíèþ è èçëîæåíèþ ó÷åáíèê «Òåîðèÿ ôóíêöèé
êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî» ñ ðåêîìåíäàöèåé Ìèíèñòåðñòâà îáðàçî-
âàíèÿ ÐÔ äëÿ ñòóäåíòîâ ìàòåìàòè÷åñêèõ ñïåöèàëüíîñòåé.

È.À. Àëåêñàíäðîâ ïðîÿâèë àêòèâíîå îðãàíèçàöèîííîå è àâòîðñêîå
ó÷àñòèå â èçäàíèè áèîáèáëèîãðàôè÷åñêèõ áðîøþð î ìàòåìàòèêàõ Òîì-
ñêîãî óíèâåðñèòåòà.

È.À. Àëåêñàíäðîâ ÿâëÿåòñÿ ÷ëåíîì-êîððåñïîíäåíòîì Ðîññèéñêîé
àêàäåìèè îáðàçîâàíèÿ, ÷ëåíîì ðÿäà íàó÷íûõ îáùåñòâ, â òîì ÷èñëå ÷ëå-
íîì Àìåðèêàíñêîãî ìàòåìàòè÷åñêîãî îáùåñòâà, äåéñòâèòåëüíûì ÷ëå-
íîì Ìåæäóíàðîäíîé àêàäåìèè íàóê âûñøåé øêîëû, Ïî÷åòíûì äîê-
òîðîì Òþìåíñêîãî óíèâåðñèòåòà, çàñëóæåííûì ïðîôåññîðîì Òîìñêî-
ãî óíèâåðñèòåòà.

Ñ.À. Êîïàíåâ ñîâìåñòíî ñ Ë.Ñ. Êîïàíåâîé ïîëó÷èëè ôîðìóëû òèïà
Êðèñòîôôåëÿ�Øâàðöà äëÿ ñ÷åòíîóãîëüíèêà. Ë.Ñ. Êîïàíåâà èçó÷àëà
ïàðàìåòðè÷åñêîå ïðåäñòàâëåíèå îòîáðàæåíèÿ ñ ñèììåòðèåé ïåðåíîñà
è ýêñòðåìàëüíûå çàäà÷è â ýòîì êëàññå îòîáðàæåíèé. Äëÿ íåêîìïàêò-
íûõ ìíîæåñòâ Ñ.À. Êîïàíåâ è È.Â. Êðèâÿêîâ ðàññìîòðåëè âîïðîñ î
êîìïàêòèôèêàöèè îäíîãî êëàññà îäíîëèñòíûõ îòîáðàæåíèé. Â.È. Êàí
ïîëó÷èë òî÷íûå îöåíêè ïåðâûõ äâóõ ëîãàðèôìè÷åñêèõ êîýôôèöèåí-
òîâ ïðîèçâîäíîé íà êëàññå ïî÷òè âûïóêëûõ ôóíêöèé, ïîðîæäåííûõ
çâåçäîîáðàçíûìè ôóíêöèÿìè, à òàêæå óêàçàë îáëàñòè çíà÷åíèé ïðîèç-
âîäíûõ íà ïîäêëàññàõ ïî÷òè âûïóêëûõ ôóíêöèé âûñøåãî ïîðÿäêà.

Òîìñêàÿ íàó÷íàÿ øêîëà ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî ïîëó-
÷èëà ïðî÷íîå, øèðîêîå ïðèçíàíèå â ñòðàíå è çà ðóáåæîì.

§ 3

Â 1960�1970 ãã. ãåîìåòðè÷åñêèå èññëåäîâàíèÿ â Òîìñêå èíòåíñèâíî
ðàçâèâàëèñü. Çíà÷èòåëüíî ðàñøèðèëñÿ êðóã ëèö, çàíèìàþùèõñÿ âîï-
ðîñàìè äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè, ðîñëî ÷èñëî çàùèò êàíäèäàòñ-
êèõ äèññåðòàöèé è îïóáëèêîâàííûõ íàó÷íûõ ñòàòåé. Ñèñòåìàòè÷åñêè
èçäàâàëñÿ «Ãåîìåòðè÷åñêèé ñáîðíèê» Òîìñêîãî óíèâåðñèòåòà. Îáçîð
ñòàòåé ïåðâûõ äâàäöàòè âûïóñêîâ ñáîðíèêà áûë ñäåëàí Ð.Í. Ùåðáà-
êîâûì â 1980 ã., à ïîçäíåå ïðîäîëæåí Â.Â. Ñëóõàåâûì.

Äàëüíåéøåå ðàçâèòèå ïîëó÷èë ìåòîä ðåïåðàæà ïîäìíîãîîáðàçèé
(ÌÐÏ). Â ðàáîòàõ Ð.Í. Ùåðáàêîâà è Â.Â. Ñëóõàåâà ðàññìîòðåíû äèôôå-
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ðåíöèàëüíî-òîïîëîãè÷åñêèå àñïåêòû ìåòîäà â ñâÿçè ñ òåîðèåé ðàññëîå-
íèÿ. Ïðèìåíåíèå ÌÐÏ ïîçâîëèëî òîìñêèì ãåîìåòðàì ðåøèòü ðÿä èçâåñ-
òíûõ çàäà÷ Ä.Ô. Åãîðîâà, Ë. Áèàíêè, Í.Ã. Òóãàíîâà, çàäà÷è îá îáîáùåí-
íûõ ïîâåðõíîñòÿõ âðàùåíèÿ è òåîðèè êîíãðóýíöèé òðåõìåðíîãî ïðîñòðàí-
ñòâà. Íîâûå ðåçóëüòàòû áûëè ïîëó÷åíû â òåîðèè êîìïëåêñîâ è ïàð
êîìïëåêñîâ, òåîðèè âåêòîðíûõ ïîëåé, äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè íå-
åâêëèäîâûõ ïðîñòðàíñòâ. Ð.Í. Ùåðáàêîâ ïðîäîëæàë ðàçðàáàòûâàòü ìå-
òîä ðåïåðàæà ïîäìíîãîîáðàçèé è åãî ïðèìåíåíèå ê ðàçëè÷íûì âîïðîñàì
äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè. Â ñòàòüÿõ «Î ñèñòåìàõ âíåøíèõ óðàâíå-
íèé» (1967), «Î íåãîëîíîìíîé ãåîìåòðèè» (1969), «Ýëåìåíòàðíî-àëãåá-
ðàè÷åñêèé ïîäõîä ê èññëåäîâàíèþ âíåøíèõ äèôôåðåíöèàëüíûõ ñèñòåì»
(1970), «Ýêâèàôôèííàÿ ãåîìåòðèÿ íåãîëîíîìíûõ êîìïëåêñîâ» (1970),
«Ðåïåðàæ è ðàññëîåíèå» (1972), «Íåìåòðè÷åñêàÿ ôëàãîâàÿ äèôôåðåíöè-
àëüíàÿ ãåîìåòðèÿ» (1975) è äð. îïðåäåëåíû ïóòè íîâûõ èññëåäîâàíèé.
Ìîíîãðàôèÿ Ð.Í. Ùåðáàêîâà «Îñíîâû ìåòîäà âíåøíèõ ôîðì è ëèíåé-
÷àòîé äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè», èçäàííàÿ â 1973 ã., ñîäåðæàëà ðå-
çóëüòàòû åãî ìíîãîëåòíèõ èññëåäîâàíèé. Ïîçäíåå íàó÷íûå èíòåðåñû
Ð.Í. Ùåðáàêîâà áûëè ñîñðåäîòî÷åíû íà âîïðîñàõ íåãîëîíîìíîé ãåîìåò-
ðèè è ãåîìåòðèè íååâêëèäîâûõ ïðîñòðàíñòâ. Âîïðîñàì îáîñíîâàíèÿ äèô-
ôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè ïîñâÿùåíà ñòàòüÿ Ð.Í. Ùåðáàêîâà è
Â.Â. Ñëóõàåâà «Äèôôåðåíöèàëüíî-òîïîëîãè÷åñêèå àñïåêòû ìåòîäà Êàð-
òàíà» (1973). Â ýòîì íàïðàâëåíèè ðàáîòàëè Ð.Í. Ùåðáàêîâ, Ë.È. Ìàãà-
çèííèêîâ, Â.ß. Áåðêóöêèé, Í.Ì. Îíèùóê, Å.Ò. Èâëåâ, À.À. Ëó÷èíèí,
Í.Í. Ãîðáàíåâ, Â.Â. Ñëóõàåâ, Â.À. Ïåòèí è äðóãèå.

Èññëåäîâàíèÿ ïî íååâêëèäîâîé ãåîìåòðèè ïðîõîäèëè â ñîäðóæåñòâå
ñ ïðîôåññîðîì Á.À. Ðîçåíôåëüäîì.

Áîëüøîé öèêë ðàáîò áûë âûïîëíåí ïî ìíîãîìåðíîé ïðîåêòèâíî-äèô-
ôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè. Ìåòîä ðåïåðàæà ïîäìíîãîîáðàçèé ñ íåêîòî-
ðûìè îáîáùåíèÿìè â ðàáîòàõ À.À. Ëó÷èíèíà è Å.Ò. Èâëåâà áûë ïðèìå-
íåí ê èññëåäîâàíèþ ìíîãîìåðíûõ ïîâåðõíîñòåé. Â ÷àñòíîñòè, ðàññìàò-
ðèâàëèñü ñèñòåìû íåãîëîíîìíûõ ïîäìíîãîîáðàçèé. Å.Ò. Èâëåâ
ðàññìîòðåë ðàçëè÷íûå âèäû äîïîëíèòåëüíûõ îñíàùåíèé ìíîãîìåðíûõ
ïîâåðõíîñòåé â âèäå îáîáùåííûõ ýêâèïàðàìåòðè÷åñêèõ ìíîãîîáðàçèé,
ìíîãîîáðàçèé ïàð íåïåðåñåêàþùèõñÿ ïîäïðîñòðàíñòâ. Çíà÷èòåëüíûå óñ-
ïåõè áûëè äîñòèãíóòû â èññëåäîâàíèè ñåìåéñòâ ïðÿìûõ è d-ïëîñêîñòåé â
N-ìåðíîì ïðîåêòèâíîì ïðîñòðàíñòâå. Ïðåæäå âñåãî, ïîëó÷åíà ïîäðîá-
íàÿ êëàññèôèêàöèÿ ëèíåé÷àòûõ ìíîãîìåðíûõ ïðîñòðàíñòâ P

n
 è ïîäðîá-
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íî èçó÷åíû ìíîãîîáðàçèÿ äîñòàòî÷íî îáùèõ êëàññîâ. Íàèáîëüøèé èí-
òåðåñ ïðåäñòàâëÿþò ãåîìåòðè÷åñêèå îáðàçû: K-ïñåâäîôîêàëüíûå ñåìåé-
ñòâà ïëîñêîñòåé, ñîäåðæàùèå ñåìåéñòâà íåãîëîíîìíûõ ìíîãîîáðàçèé;
ïëîñêîñòíûå ïîâåðõíîñòè; êîìïëåêñû ïðÿìûõ è ïëîñêîñòåé. Êàæäûé
êëàññ õàðàêòåðèçóåòñÿ îïðåäåëåííûì ñîîòíîøåíèåì ðàçìåðíîñòåé ïëîñ-
êîñòè ñåìåéñòâà, êàñàòåëüíîãî ïðîñòðàíñòâà è ÷èñëà ãëàâíûõ ïàðàìåò-
ðîâ. Ñâîäêà îñíîâíûõ ðåçóëüòàòîâ, ïîëó÷åííûõ â íàïðàâëåíèè ýòèõ èñ-
ñëåäîâàíèé, ñîäåðæèòñÿ â ðàáîòå Ë.Ç. Êðóãëÿêîâà «Ê äèôôåðåíöèàëüíîé
ãåîìåòðèè ñåìåéñòâ ïëîñêîñòåé â ïðîåêòèâíîì ïðîñòðàíñòâå», ïåðâàÿ
÷àñòü êîòîðîé îïóáëèêîâàíà â «Ñèáèðñêîì ìàòåìàòè÷åñêîì æóðíàëå» â
1976 ã., âòîðàÿ è òðåòüÿ � äåïîíèðîâàíû ÂÈÍÈÒÈ â 1977 ã. Â ðàçðàáîòêå
òåìû ó÷àñòâîâàëè âìåñòå ñ Ë.Ç. Êðóãëÿêîâûì åãî ó÷åíèêè.

Ââåäåííîå òîìñêèìè ãåîìåòðàìè ïîíÿòèå íåãîëîíîìíîãî ïîäìíîãî-
îáðàçèÿ îêàçàëîñü ïëîäîòâîðíûì. Èçó÷åíèå íåãîëîíîìíûõ ïîäìíîãî-
îáðàçèé ïðèâåëî ê èçó÷åíèþ íåãîëîíîìíûõ ìíîãîîáðàçèé. È.À. Ïå÷íè-
êîâ äåòàëüíî èññëåäîâàë Ïôàôôîâû ñåìåéñòâà ïàðàáîëè÷åñêèõ öèëèíä-
ðîâ è ïîëó÷èë îáùèå ïîíÿòèÿ âíóòðåííèõ è âíåøíèõ èíâàðèàíòîâ è
ñîïðÿæåííîñòåé äëÿ Ïôàôôîâûõ ñèñòåì îáùåãî âèäà. Â ðàáîòàõ
Â.Â. Êàéçåðà èññëåäîâàíû ñóæåíèÿ, ðàñøèðåíèÿ è äðóãèå ðàñïðåäåëåíèÿ,
èíâàðèàíòíî ñâÿçàííûå ñ íåãîëîíîìíîé ïîâåðõíîñòüþ, è ââåäåíî íîâîå
îïðåäåëåíèå íåãîëîíîìíîé ïëîñêîñòè. Ê ýòîé æå îáëàñòè îòíîñÿòñÿ ðà-
áîòû Ý.Ä. Áàðûõòàáàêàåâà ïî òåîðèè íåãîëîíîìíûõ êîíãðóýíöèé è êîì-
ïëåêñîâ. Â ãëîáàëüíîé òåîðèè Ïôàôôîâûõ ìíîãîîáðàçèé Â.Í. ×åðíåí-
êî äîêàçàë òåîðåìó î ñîåäèíèìîñòè äâóõ ëþáûõ íåîñîáûõ òî÷åê òðåõ-
ìåðíîãî äèôôåðåíöèðóåìîãî ìíîãîîáðàçèÿ ãëàäêîé èíòåãðàëüíîé êðèâîé
äàííîé ñèñòåìû Ïôàôôà.

Îáçîð áîëüøåé ÷àñòè ðàáîò ïî òåîðèè ãåîìåòðè÷åñêèõ îáðàçîâ, ýëåìåí-
òàìè êîòîðûõ ñëóæàò êðèâûå âòîðîãî ïîðÿäêà è áîëåå îáùèå àëãåáðàè÷åñ-
êèå êðèâûå è ïîâåðõíîñòè, áûë ñäåëàí Â.Ñ. Ìàëàõîâñêèì â ñòàòüå «Äèôôå-
ðåíöèàëüíàÿ ãåîìåòðèÿ ìíîãîîáðàçèé ôèãóð», îïóáëèêîâàííîé â ñáîðíèêå
«Èòîãè èññëåäîâàíèé ïî ìàòåìàòèêå è ìåõàíèêå çà 50 ëåò» â 1967 ã.

Îòìåòèì íåñêîëüêî áîëåå ïîçäíèõ ðàáîò. Ã.Ä. Òîëñòîâà â ñòàòüå «Î
êîìïëåêñàõ êîíèê â òðåõìåðíîì àôôèííîì ïðîñòðàíñòâå» (1975) ñðåä-
ñòâàìè ÌÐÏ ïîëó÷èëà ðåçóëüòàòû, ïîçâîëÿþùèå äàòü äëÿ íèõ êëàññèôè-
êàöèþ. Áîëåå îáùèé êëàññ ôèãóð, ÷åì àëãåáðàè÷åñêèå, èçó÷àëà Ë.À. Çåð-
íûøêèíà. Áûëè ðàññìîòðåíû ïîäìíîãîîáðàçèÿ êîíãðóýíöèè âèíòîâûõ
ëèíèé è äëÿ áîëåå øèðîêîãî êëàññà êðèâûõ åâêëèäîâà ïðîñòðàíñòâà.
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Ñ îòúåçäîì Â.Ñ. Ìàëàõîâñêîãî â Êàëèíèíãðàä â 1968 ã. åãî íàó÷íûå
êîíòàêòû ñ òîìñêèìè ãåîìåòðàìè, ðàáîòàâøèìè ïî åãî òåìàòèêå, ïðàê-
òè÷åñêè ïðåêðàòèëèñü. Íåêîòîðûå èç íèõ ïðîäîëæàëè èññëåäîâàíèÿ ñà-
ìîñòîÿòåëüíî (È.À. Ïå÷íèêîâ, Í.Â. Àìèøåâà, Ã.Ï. Áî÷èëëî è äðóãèå).

Îáúåäèíÿþùèì öåíòðîì ñòàë íàó÷íûé ãåîìåòðè÷åñêèé ñåìèíàð èìå-
íè Í.Ã. Òóãàíîâà. Ñ äîêëàäàìè íà ñåìèíàðå âûñòóïàëè, êðîìå òîìñêèõ
ìàòåìàòèêîâ, ìíîãèå èçâåñòíûå ó÷åíûå èç äðóãèõ íàó÷íûõ öåíòðîâ ñòðà-
íû. Ñðåäè íèõ áûëè àêàäåìèê Í.Í. ßíåíêî, àêàäåìèê À.Ä. Àëåêñàíäðîâ,
ïðîôåññîðà Ì.À. Àêèâèñ, Á.À. Ðîçåíôåëüä, Í.È. Êîâàíöîâ, Ð.Ì. Ãåéäåëü-
ìàí, Þ.Ô. Áîðèñîâ, Ã.Ô. Ëàïòåâ, Â.Â. Ðûæêîâ è äðóãèå.

Â íà÷àëå 1970 ã. âîçíèêëî íåïîíèìàíèå â ïîíÿòèè íåãîëîíîìíîãî
ìíîãîîáðàçèÿ ìåæäó òîìñêèìè è ïðèáàëòèéñêèìè ãåîìåòðàìè
(Ê.È. Ãðèöåâè÷þñ, Â.È. Áëèçíèêàñ). Ê ïîñëåäíèì ïðèñîåäèíèëñÿ
Â.Ñ. Ìàëàõîâñêèé. Âåëèñü íàó÷íûå ñïîðû è äèñêóññèè íà êîíôåðåíöèÿõ,
÷òî âïîëíå åñòåñòâåííî. Â 1972 ã. Â.Ñ. Ìàëàõîâñêèé âûñòóïèë â ïå÷àòè
ñî ñòàòüåé, â êîòîðîé ñäåëàíà ïîïûòêà îïðîâåðãíóòü ìåòîä ðåïåðàæà ìíî-
ãîîáðàçèé òîìñêèõ ãåîìåòðîâ. Ñ îòâåòíîé ñòàòüåé â 1972 ã. âûñòóïèëè
Ð.Í. Ùåðáàêîâ è Â.Â. Ñëóõàåâ, à â 1975 ã. âòîðè÷íî � Ð.Í. Ùåðáàêîâ. Îí
ïîêàçàë, ÷òî âñå äîêàçàòåëüñòâà, ïîëó÷åííûå îäíèì ñïîñîáîì, ìîãóò áûòü
ïåðåâåäåíû íà ÿçûê äðóãîãî ñïîñîáà. Îäíàêî ñîçäàííîå ñîìíåíèå â èñ-
ñëåäîâàíèÿõ òîìñêèõ ãåîìåòðîâ âûçâàëî íåáëàãîïðèÿòíûå óñëîâèÿ äëÿ
èõ äåÿòåëüíîñòè. Âîçíèêëè òðóäíîñòè ñ íîâûìè ïóáëèêàöèÿìè, çàùèòîé
äèññåðòàöèé, â îáúåêòèâíîì ðåôåðèðîâàíèè ðàáîò, íå ñîñòîÿëàñü óæå
îáúÿâëåííàÿ çàùèòà äîêòîðñêîé äèññåðòàöèè Å.Ò. Èâëåâà. Åùå îäíèì
îñëîæíåíèåì îêàçàëîñü óõóäøåíèå çäîðîâüÿ åå ðóêîâîäèòåëÿ Ð.Í. Ùåð-
áàêîâà, âûíóæäåííîãî ïî ýòîé ïðè÷èíå îñòàâèòü çàâåäîâàíèå êàôåäðîé
â 1975 ã. Â ïîñëåäíèå ãîäû æèçíè, äî êîíöà 1987 ã., åãî íàó÷íûå èíòåðåñû
áûëè ñîñðåäîòî÷åíû íà âîïðîñàõ íåãîëîíîìíîé ãåîìåòðèè è ãåîìåòðèè
íååâêëèäîâûõ ïðîñòðàíñòâ. Áûë íàïèñàí «Êðàòêèé êóðñ äèôôåðåíöèàëü-
íîé ãåîìåòðèè» ñîâìåñòíî ñ À.À. Ëó÷èíèíûì, à òàêæå «Ýëåìåíòû âåê-
òîðíîãî è òåíçîðíîãî àíàëèçà».

Ïðè ó÷àñòèè ïðîôåññîðà Òîìñêîãî ïåäàãîãè÷åñêîãî óíèâåðñèòåòà
Ë.Ô. Ïè÷óðèíà áûëè íàïèñàíû ïîïóëÿðíûå êíèãè «Òðîå â îäíîé ëîäêå,
íå ñ÷èòàÿ ñîáàêè» â ñåðèè «Ðàññêàçû ñèáèðñêèõ ó÷åíûõ» (Íîâîñèáèðñê,
1975), â êîòîðîé âåëèñü áåñåäû î íååâêëèäîâîé ãåîìåòðèè; «Îò ïðîåêòèâ-
íîé ãåîìåòðèè ê íååâêëèäîâîé» (1980) è «Äèôôåðåíöèàëû ïîìîãàþò ãåî-
ìåòðèè» (1982), âûøåäøèå â èçäàòåëüñòâå «Ïðîñâåùåíèå» â Ìîñêâå.
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Â 1971 ã. ïðîôåññîðó Ð.Í. Ùåðáàêîâó áûëî ïðèñâîåíî çâàíèå çàñ-
ëóæåííîãî äåÿòåëÿ íàóê ÐÑÔÑÐ.

Â.Â. Ñëóõàåâ (1940�1996) íà÷àë ñâîþ íàó÷íóþ äåÿòåëüíîñòü ïî ïðî-
áëåìå ýêâèàôôèííîé ãåîìåòðèè âåêòîðíûõ ïîëåé, ïðåäëîæåííîé
Ð.Í. Ùåðáàêîâûì. Òåîðèþ âåêòîðíûõ ïîëåé Â.Â. Ñëóõàåâ ñâÿçàë ñ òå-
îðèåé êîìïëåêñîâ ïðÿìûõ è íåãîëîíîìíîé ãåîìåòðèåé. Â ñâîèõ ðàáî-
òàõ îí ïîäðîáíî èçó÷àåò àôôèííî-ñèììåòðè÷åñêèå âåêòîðíûå ïîëÿ, è
ïîñòðîåííàÿ òåîðèÿ ïðèìåíÿåòñÿ ê âîïðîñàì ãèäðîìåõàíèêè. Ïîñëå çà-
ùèòû â 1966 ã. êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè íà òåìó «Ýêâèàôôèííàÿ ãåî-
ìåòðèÿ óñòàíîâèâøåãîñÿ äâèæåíèÿ æèäêîñòè» îí ïðîäîëæàë èññëåäî-
âàíèÿ ïî òåîðèè âåêòîðíûõ ïîëåé è ñâÿçàííûõ ñ íåé íåãîëîíîìíûõ
ìíîãîîáðàçèé. Ïîä âëèÿíèåì ðàáîò Ï.Ê. Ðàøåâñêîãî ïî ñâåðõòåíçîð-
íîìó àíàëèçó Â.Â. Ñëóõàåâ ïðèìåíèë äèôôåðåíöèàëüíûå ôîðìû âûñ-
øåãî ïîðÿäêà äëÿ ïîëó÷åíèÿ íåîáõîäèìûõ è äîñòàòî÷íûõ óñëîâèé ëî-
êàëüíîé èíòåãðèðóåìîñòè äèôôåðåíöèàëüíîé ñèñòåìû íà ïðÿìîé. Èí-
òåðåñ ïðåäñòàâëÿþò èññëåäîâàíèÿ Â.Â. Ñëóõàåâà ïî ãåîìåòðèè êóñî-
÷íî-ëèíåéíûõ äèôôåðåíöèàëüíûõ ñèñòåì è íåãîëîíîìíûõ ìíîãîãðàí-
íèêîâ. Â ïîñëåäíåé îïóáëèêîâàííîé åãî ðàáîòå «Ëèíåéíûå êîíãðóýí-
öèè â åâêëèäîâîì ïðîñòðàíñòâå» îáðàùåíî âíèìàíèå íà èçó÷åíèå ëè-
íåé÷àòûõ ìíîãîîáðàçèé ñ îñîáåííîñòÿìè.

Â.Â. Ñëóõàåâà ïðèâëåêàëè âîïðîñû ôèëîñîôèè è ìåòîäîëîãè÷åñêèå
îñíîâû ìàòåìàòèêè. Â ÷èòàåìîì èì îðèãèíàëüíî ðàçðàáîòàííîì êóð-
ñå ìåòîäîëîãèè ìàòåìàòèêè îí ïûòàëñÿ ïîçíàêîìèòü ñëóøàòåëåé ñ èç-
ëàãàåìûìè ïðîáëåìàìè è ìíîãîå âûÿñíèòü äëÿ ñåáÿ.

Â 1972�1982 ãã. Â.Â. Ñëóõàåâ ðàáîòàë â Êåìåðîâå, ñ àïðåëÿ 1982 ã.
îí çàâåäóþùèé êàôåäðîé ãåîìåòðèè, à ñ êîíöà 1987 ã. � ðóêîâîäèòåëü
ãåîìåòðè÷åñêîãî ñåìèíàðà èìåíè Í.Ã. Òóãàíîâà.

Í.Í. Ãîðáàíåâ ïðîâåë èññëåäîâàíèÿ êâàçèñòàöèîíàðíîãî ïîòîêà èäå-
àëüíîé æèäêîñòè è íåêîòîðûõ êëàññîâ âåêòîðíûõ ïîëåé. Í.Ê. Ñìîëåí-
öåâ èçó÷àë ãåîìåòðè÷åñêèå ñâîéñòâà ïîòîêîâ èäåàëüíîé è áàðîòðîïíîé
æèäêîñòè íà êîìïàêòíûõ ðèìàíîâûõ ìíîãîîáðàçèÿõ, èñïîëüçóÿ ìåòîä
ãåîìåòðèçàöèè ìåõàíèêè ñïëîøíûõ ñðåä. Ïîçäíåå Í.Ê. Ñìîëåíöåâ çàùè-
òèë äîêòîðñêóþ äèññåðòàöèþ. Îí ðàáîòàåò â Êåìåðîâñêîì óíèâåðñèòåòå.

Å.Ì. Ãîðáàòåíêî, íà÷èíàÿ ñî ñâîèõ ïåðâûõ ðàáîò, ðàññìàòðèâàåò
îáùèå ïðîáëåìû ðåïåðàæà ñðåäñòâàìè ñîâðåìåííîé àëãåáðû. Åãî èñ-
ñëåäîâàíèÿ äèôôåðåíöèàëüíûõ ñèñòåì ñ ïîìîùüþ äèôôåðåíöèàëüíûõ
îïåðàòîðîâ íà ìîäóëÿõ âíåñëè âêëàä â îáîñíîâàíèå äèôôåðåíöèàëü-



127

4.   Íàó÷íûå èññëåäîâàíèÿ íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå

íîé ãåîìåòðèè. Â áîëåå ïîçäíèõ ðàáîòàõ Å.Ì. Ãîðáàòåíêî ðàññìàòðè-
âàåò âîïðîñû î ñâÿçíîñòÿõ è ïðîèçâîäíûõ âûñøåãî ïîðÿäêà äëÿ ñèñòåì
âíåøíèõ äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé. Ñîâìåñòíî ñ Ò.Ì. Ìàòâååíêî
â ñòàòüå «Êâàíòîâàíèå ëèíåéíûõ ñòðóêòóð Äèðàêà» ïîêàçûâàåòñÿ ñâÿçü
ãåîìåòðèè îäíîðîäíûõ ïðîñòðàíñòâ è êâàíòîâî-âíåøíèõ àëãåáð. Âíè-
ìàíèå Å.Ì. Ãîðáàòåíêî ïðèâëåêëè âîïðîñû íåãîëîíîìíîé ãåîìåòðèè.
Áûëè ðàññìîòðåíû õàðàêòåðèñòè÷åñêèå êëàññû íåãîëîíîìíûõ ðàñïðå-
äåëåíèé, êàðêàñû íåãîëîíîìíîñòè ñèñòåì âíåøíèõ äèôôåðåíöèàëüíûõ
óðàâíåíèé, íåãîëîíîìíûå ñèñòåìû óðàâíåíèé Ïôàôôà è èõ íèëüïîòå-
íèçàöèÿ, ôëàãè ðåøåíèé âíåøíåé äèôôåðåíöèàëüíîé ñèñòåìû ñ ñèìï-
ëèöèàëüíîé òî÷êè çðåíèÿ.

Í.Ì. Îíèùóê èçó÷àëà êëàññû ìíîãîîáðàçèé ïàð òî÷åê ïðîåêòèâ-
íîãî ïðîñòðàíñòâà, â áîëåå ïîçäíèõ ðàáîòàõ îáðàòèëàñü ê çàäà÷àì òåî-
ðèè âåêòîðíûõ ïîëåé. À.Ã. Ìèçèí èññëåäîâàë òîðñû ìíîãîìåðíûõ ïëîñ-
êîñòåé ïðîåêòèâíîãî ïðîñòðàíñòâà, â äðóãîé ðàáîòå îí èçó÷àë ôóíäà-
ìåíòàëüíîå ñîîòâåòñòâèå ìåæäó ðåãóëþñàìè è êîìïëåêñàìè ìíî-
ãîìåðíûõ ïëîñêîñòåé ïðîåêòèâíîãî ïðîñòðàíñòâà. Í.Ï. ×óïàõèí èñ-
ñëåäîâàë àññîöèèðîâàííûå ñ ñåìåéñòâîì ïëîñêîñòåé êîìïîçèöèè è
ñâÿçíîñòè, ïñåâäîôîêàëüíîå ñîîòâåòñòâèå â ñåìåéñòâå ïëîñêîñòåé â
ìíîãîìåðíîì ïðîåêòèâíîì ïðîñòðàíñòâå, åãî îñîáåííî ïðèâëåêëè âîï-
ðîñû ìåòîäîëîãèè ãåîìåòðèè. Ì.Ñ. Áóõòÿê ðàññìîòðåë ðÿä âîïðîñîâ î
ïîñòðîåíèè ãåîìåòðè÷åñêèõ îáúåêòîâ, èíâàðèàíòíî ñâÿçàííûõ ñ âûðîæ-
äåííîé ìåòðèêîé íà ìíîãîîáðàçèè, à òàêæå î íàõîæäåíèè ñòàöèîíàð-
íûõ ïîäãðóïï äëÿ äèôôåðåíöèàëüíûõ ïîëóèíâàðèàíòîâ êðèâîé è ïðåä-
ñòàâëåíèè èõ òî÷êàìè ïðîåêòèâíîé ïëîñêîñòè. Ïîçäíåå îí çàíèìàëñÿ
îïðåäåëåíèåì ãåîìåòðè÷åñêèõ ñâîéñòâ àíèçîòðîïíîãî ìàòåðèàëà ïðè
âîñïðîèçâåäåíèè çàðàíåå îïðåäåëåííîé ôîðìû ïîâåðõíîñòè. Å.Å. Êî-
ðÿêèíà ñäåëàëà âûâîä óðàâíåíèé Ýéëåðà�Ëàãðàíæà â ïîäâèæíîì ðå-
ïåðå è óêàçàëà èõ ïðèìåíåíèå äëÿ èçó÷åíèÿ ñâîéñòâ ãåîäåçè÷åñêèõ êðè-
âûõ â ðèìàíîâîé ìåòðèêå.

Í.Ð. Ùåðáàêîâ çàíèìàëñÿ èññëåäîâàíèåì ìåòîäàìè ïðîåêòèâíî-äèô-
ôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè ñåìåéñòâ ìíîãîìåðíûõ ïëîñêîñòåé. Èì äàíà
êëàññèôèêàöèÿ îäíîãî êëàññà ñåìåéñòâ ïëîñêîñòåé â ìíîãîìåðíîì ïðî-
åêòèâíîì ïðîñòðàíñòâå ïî ñòðîåíèþ ìíîãîîáðàçèé îñîáûõ òî÷åê. Ïî-
çäíåå åãî ïðèâëåêëè êîìïüþòåðíîå ìîäåëèðîâàíèå è íåêîòîðûå ïðèìå-
íåíèÿ äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè ê ìåõàíèêå. Ñ 1996 ã. Í.Ð. Ùåðáà-
êîâ çàâåäóåò êàôåäðîé ãåîìåòðèè, â 1999�2004 ãã. îí äåêàí ÌÌÔ.
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§ 4

Ñ êîíöà 60-õ ãã. â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå ïîä îáùèì ðóêîâîäñòâîì
äîöåíòà (ñ 1993 ã. ïðîôåññîðà) Èñààêà (Èöèêà) Õàèìîâè÷à Áåêêåðà
(1928�1997) ðàçâåðíóëèñü èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðèè àáåëåâûõ ãðóïï è
ìîäóëåé â íåñêîëüêèõ íàïðàâëåíèÿõ. Ñðåäè íèõ íóæíî âûäåëèòü: èçó-
÷åíèå ñâîéñòâ êîëåö ýíäîìîðôèçìîâ, ãðóïï àâòîìîðôèçìîâ, àôôèííûõ
ãðóïï (ãîëîìîðôîâ), àáåëåâûõ ãðóïï è ìîäóëåé; ðåøåíèå çàäà÷ êîð-
ðåêòíîñòåé è áëèçêèõ ê íèì äëÿ àáåëåâûõ ãðóïï ìîäóëåé è àôôèííûõ
ãðóïï; âû÷èñëåíèå ãðóïï êîãîìîëîãèé è ðåøåíèå çàäà÷, ñâÿçàííûõ ñ
íåêîòîðûìè ôóíêòîðàìè â êàòåãîðèÿõ ìîäóëåé èëè àáåëåâûõ ãðóïï.

Îñíîâàíèåì äëÿ ïðîâîäèìûõ èññëåäîâàíèé áûëè èäåè îá óñòàíîâ-
ëåíèè âçàèìîñâÿçè ìåæäó ñâîéñòâàìè àáåëåâûõ ãðóïï, ìîäóëåé è èõ
êîëüöàìè ýíäîìîðôèçìîâ, ãðóïïàìè àâòîìîðôèçìîâ è íàëîæåíèå íå-
êîòîðûõ îãðàíè÷åíèé íà àáåëåâû ãðóïïû, ìîäóëè, íà èõ êîëüöà ýíäî-
ìîðôèçìîâ è ãðóïïû àâòîìîðôèçìîâ, à òàêæå èñïîëüçîâàíèå áëèçêèõ
ïîíÿòèþ èçîìîðôèçìà ãðóïï è ìîäóëåé, â ÷àñòíîñòè ïðèìåíåíèå òåî-
ðèè êâàçèðàçëîæåíèé àáåëåâûõ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ.

Îáîáùåíèåì èçâåñòíîãî ñâîéñòâà, ÷òî ëèíåéíûå ïðåîáðàçîâàíèÿ
(îïåðàòîðû) âåêòîðíîãî ïðîñòðàíñòâà îáðàçóþò êîëüöî, ñòàëî èññëå-
äîâàíèå ìàëîèçó÷åííûõ êîëåö ýíäîìîðôèçìîâ ðÿäà êëàññîâ Ê-ìîäó-
ëåé (ìîäóëåé íàä êîëüöîì Ê). Îòìåòèì îñíîâíûå ðåçóëüòàòû, ïîëó÷åí-
íûå â ýòîì íàïðàâëåíèè: äàíà ïîëíàÿ õàðàêòåðèñòèêà íóëü-ðàäèêàëîâ
è ðàäèêàëîâ Äæåêîáñîíà êîëåö ýíäîìîðôèçìîâ àáåëåâûõ ãðóïï áåç
êðó÷åíèÿ êîíå÷íîãî ðàíãà è íåêîòîðûõ ãðóïï áåñêîíå÷íîãî ðàíãà; ïî-
ëó÷åíû îïèñàíèå ðåãóëÿðíî çàìêíóòûõ àáåëåâûõ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ,
ïðèíàäëåæàùèõ øèðîêîìó êëàññó ãðóïï, è êëàññèôèêàöèÿ ãðóïï àâòî-
ìîðôèçìîâ ðåãóëÿðíî ïîëíûõ è ðåãóëÿðíî ïðîñòûõ ãðóïï èç ýòîãî êëàñ-
ñà; óñòàíîâëåíû ñâîéñòâà ãîëîìîðôîâ àáåëåâûõ ãðóïï, âûäåëåíû êëàñ-
ñû àáåëåâûõ ãðóïï, îïðåäåëÿþùèõñÿ ñâîèìè ãîëîìîðôàìè; óñòàíîâëå-
íû êðèòåðèè îïðåäåëåíèÿ àáåëåâûõ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ ñâîèìè êî-
ëüöàìè ýíäîìîðôèçìîâ êàê â êëàññå âñåõ àáåëåâûõ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ,
òàê è â êëàññå âñåõ àáåëåâûõ ãðóïï.

Îñíîâíûì êðóãîì íàó÷íûõ èíòåðåñîâ È.Õ. Áåêêåðà áûëè ãîëîìîð-
ôû àáåëåâûõ ãðóïï è ãðóïïû êîãîìîëîãèé ìàëûõ ðàçìåðíîñòåé. Ãîëî-
ìîðô àáåëåâîé ãðóïïû ïðåäñòàâëÿåò ñîáîé ïîëóïðÿìîå ðàñøèðåíèå
ýòîé ãðóïïû ñ ïîìîùüþ å¸ ãðóïïû àâòîìîðôèçìîâ. Èññëåäîâàíèå ãî-
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ëîìîðôîâ ñîåäèíÿåò â ñåáå ìåòîäû êîììóòàòèâíîé è íåêîììóòàòèâ-
íîé àëãåáðû. Îòäåëüíûå ðåçóëüòàòû î ãîëîìîðôàõ êîíå÷íûõ è êîíå÷-
íî-ïîðîæäåííûõ ãðóïï ïîçâîëèëè È.Õ. Áåêêåðó çíà÷èòåëüíî ïðîäâè-
íóòüñÿ â èçó÷åíèè ãîëîìîðôîâ áåñêîíå÷íûõ ãðóïï, ïîëíîñòüþ ðåøèòü
âîïðîñ î ñîâåðøåííîñòè ãîëîìîðôîâ àáåëåâûõ ãðóïï îïðåäåëåííîãî
êëàññà. Áûëè íàéäåíû ðàçëè÷íûå êëàññû àáåëåâûõ ãðóïï ïî ñâîèì ãî-
ëîìîðôàì. Èì áûëè ïîëó÷åíû êîãîìîëîãè÷åñêèå õàðàêòåðèñòèêè àáå-
ëåâûõ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ. Ãðóïïû êîãîìîëîãèé ïðåäñòàâëÿþò èíòåðåñ
íå òîëüêî êàê àëãåáðàè÷åñêèé îáúåêò, íî òàêæå â ñâÿçè ñ èõ ïðèëîæå-
íèÿìè â òîïîëîãèè è òåîðåòè÷åñêîé ôèçèêå. Â äàëüíåéøèõ ðàáîòàõ
È.Õ. Áåêêåð ïîëó÷èë ðÿä ãëóáîêèõ ðåçóëüòàòîâ â òåîðèè àôôèííûõ
ãðóïï, ìîäóëåé è êîëåö, â êîòîðûõ åìó óäàëîñü óñòàíîâèòü ñâÿçè ñâîèõ
èññëåäîâàíèé ñ òåîðèåé êàòåãîðèé. Ðàçâèòèå ýòîãî íàïðàâëåíèÿ áûëî
ïîçäíåå ïðîäîëæåíî åãî ó÷åíèêàìè. È.Õ. Áåêêåð ïðîâåë áîëüøóþ ðà-
áîòó ïî ðàçâèòèþ ñïåöèàëèçàöèè ïî àëãåáðå íà ÌÌÔ. Ñðåäè åãî ó÷å-
íèêîâ 14 êàíäèäàòîâ è 4 äîêòîðà ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêèõ íàóê.

Ï.À. Êðûëîâ íà÷àë çàíèìàòüñÿ íàó÷íûìè èññëåäîâàíèÿìè â îáëàñòè
àëãåáðû óæå â ñòóäåí÷åñêèå ãîäû. Â âûïîëíåííîé èì ðàáîòå ïîëó÷åíî
íåîáõîäèìîå è äîñòàòî÷íîå óñëîâèå âîçìîæíîñòè ïðîäîëæåíèÿ âñÿêîãî
÷àñòè÷íîãî àâòîìîðôèçìà ïðèìàðíîé àáåëåâîé ãðóïïû áåç ýëåìåíòîâ
áåñêîíå÷íîé âûñîòû äî àâòîìîðôèçìà ñàìîé ãðóïïû, ñîñòîÿùåå â ïðè-
íàäëåæíîñòè ãðóïïû ê çàìêíóòûì ãðóïïàì ñ êîíå÷íûìè óëüìîâñêèìè
èíâàðèàíòàìè. Áûëè ïîëó÷åíû äðóãèå ïðèçíàêè ïðîäîëæåíèÿ ÷àñòè÷íûõ
àâòîìîðôèçìîâ. Ï.À. Êðûëîâ ðàçâèë íåêîòîðûå íàïðàâëåíèÿ òåîðèè
àáåëåâûõ ãðóïï è èõ êîëåö ýíäîìîðôèçìîâ. Èì îñíîâàíà è ðàçðàáîòàíà
òåîðèÿ âïîëíå òðàíçèòèâíûõ àáåëåâûõ ãðóïï. Îñíîâíûå åãî ðåçóëüòàòû
îòíîñÿòñÿ ê òåîðèè ãðóïï è ìîäóëåé ñ íàñëåäñòâåííûìè êîëüöàìè ýíäî-
ìîðôèçìîâ è ãðóïï êàê ìîäóëåé íàä ñâîèìè êîëüöàìè ýíäîìîðôèçìîâ, à
òàêæå ê âîïðîñàì ñòðîåíèÿ àáåëåâûõ ãðóïï ñ áîëüøèì ÷èñëîì ýíäîìîð-
ôèçìîâ. Ïîçäíåå Ï.À. Êðûëîâ ïðèñòóïèë ê èçó÷åíèþ ãðóïï ãîìîìîðôèç-
ìîâ è òåíçîðíûõ ïðîèçâåäåíèé àáåëåâûõ ãðóïï êàê ìîäóëåé íàä êîëüöà-
ìè ýíäîìîðôèçìîâ. Ýòî ïîçâîëèëî îáúåäèíèòü äâà íàïðàâëåíèÿ â òåî-
ðèè êîëåö ýíäîìîðôèçìîâ � èçó÷åíèå êîëüöåâûõ ñâîéñòâ è èññëåäîâàíèå
ãðóïï êàê ìîäóëåé íàä ýòèìè êîëüöàìè. Ï.À. Êðûëîâ ðåøèë íåêîòîðûå
çàäà÷è èç òåîðèè ãðóïï ðàñøèðåíèé � îäíîé èç êëàññè÷åñêèõ îáëàñòåé
àëãåáðû, â ÷àñòíîñòè èç ñáîðíèêà íåðåøåííûõ çàäà÷, èçâåñòíîãî ïîä íà-
çâàíèåì Êîóðîâñêîé òåòðàäè. Ïðèâëåêëè âíèìàíèå Ï.À. Êðûëîâà àôôèí-
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íûå ãðóïïû ìîäóëåé è èõ àâòîìîðôèçìû, Å-ìîäóëè è Ò-ìîäóëè, ðàäèêà-
ëû è êðó÷åíèÿ â êàòåãîðèÿõ ìîäóëåé, îáîáùåííûå è òðåóãîëüíûå êîëüöà
ìàòðèö è ìîäóëè íàä íèìè. Â 1975 ã. Ï.À. Êðûëîâ çàùèòèë êàíäèäàòñ-
êóþ äèññåðòàöèþ «Ðàäèêàëû êîëåö ýíäîìîðôèçìîâ àáåëåâûõ ãðóïï áåç
êðó÷åíèÿ», à â 1991 ã. � äîêòîðñêóþ äèññåðòàöèþ «Êîëüöà ýíäîìîðôèç-
ìîâ è ñòðóêòóðíàÿ òåîðèÿ àáåëåâûõ ãðóïï». Â 1996 ã. îí áûë îòìå÷åí ïðå-
ìèåé ÒÃÓ çà öèêë ðàáîò ïî òåìå «Íåêîòîðûå ïðîáëåìû òåîðèè àáåëåâûõ
ãðóïï è ìîäóëåé». Ñ 1992 ã. Ï.À. Êðûëîâ ÿâëÿåòñÿ ïðîôåññîðîì, à ñ àâãó-
ñòà 1997 ã. � çàâåäóþùèì êàôåäðîé àëãåáðû è ðóêîâîäèòåëåì íàó÷íîãî
àëãåáðàè÷åñêîãî ñåìèíàðà. Ñèñòåìàòè÷åñêîå èçëîæåíèå òåîðèè êîëåö ýí-
äîìîðôèçìîâ àáåëåâûõ ãðóïï áûëî äàíî â ñîâìåñòíûõ ðàáîòàõ
Ï.À. Êðûëîâà è ïðîôåññîðîâ èç Ìîñêâû À.Â. Ìèõàëåâà è À.À. Òóãàíáà-
åâà: «Ñâÿçè àáåëåâûõ ãðóïï è èõ êîëåö ýíäîìîðôèçìîâ» (Òîìñê, 2002),
«Endomorphism rings of Abelian groups» (J. Math. Sci. 2002. ¹ 3).

Ñ.Ô. Êîæóõîâ ïðîÿâèë ñïîñîáíîñòè ê ìàòåìàòèêå ñî øêîëüíîé ñêà-
ìüè, áûë ïîáåäèòåëåì ìíîãèõ ìàòåìàòè÷åñêèõ îëèìïèàä, â òîì ÷èñëå
Âñåðîññèéñêîé â 1966 ã. Ïîñòóïèâ â 1967 ã. â Òîìñêèé óíèâåðñèòåò, îí
ñïåöèàëèçèðîâàëñÿ ïî àëãåáðå, åãî äèïëîìíàÿ ðàáîòà «Íåêîòîðûå ñâîé-
ñòâà âïîëíå ðàçëîæèìûõ àáåëåâûõ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ» áûëà îòìå÷åíà
äèïëîìîì Ìèíèñòåðñòâà âûñøåãî îáðàçîâàíèÿ. Îáëàñòüþ íàó÷íûõ
èíòåðåñîâ Ñ.Ô. Êîæóõîâà ÿâëÿåòñÿ òåîðèÿ àáåëåâûõ ãðóïï áåç êðó÷å-
íèÿ êîíå÷íîãî ðàíãà ñ êîíå÷íûìè ãðóïïàìè àâòîìîðôèçìîâ. Èì ïîñò-
ðîåíà ñòðóêòóðíàÿ òåîðèÿ äëÿ êâàçèðàçëîæèìûõ ñâîáîäíûõ îò íèëü-
ïîòåíòíîñòåé àáåëåâûõ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ êîíå÷íîãî ðàíãà, íàéäåíà
ñèñòåìà èíâàðèàíòîâ, îïèñûâàþùèõ äàííûå ãðóïïû ñ òî÷íîñòüþ äî
èçîìîðôèçìà, ïîçâîëÿþùàÿ èçó÷àòü ñ èõ ïîìîùüþ ñòðîåíèå àáåëåâûõ
ãðóïï. Ïîëó÷åííûå ðåçóëüòàòû ñîñòàâèëè ñîäåðæàíèå åãî êàíäèäàòñ-
êîé äèññåðòàöèè «Ãðóïïû àâòîìîðôèçìîâ àáåëåâûõ ãðóïï áåç êðó÷å-
íèÿ», çàùèùåííîé â 1979 ã., à ïîçäíåå, â 1994 ã., � äîêòîðñêîé äèññåð-
òàöèè «Àáåëåâû ãðóïïû áåç êðó÷åíèÿ ñ êîíå÷íûìè ãðóïïàìè àâòîìîð-
ôèçìîâ». Â òå÷åíèå íåñêîëüêèõ ëåò Ñ.Ô. Êîæóõîâ áûë ñîòðóäíèêîì
ÍÈÈÏÌÌ, ãäå âîçãëàâëÿë îòäåë ìàòåìàòèêè. Ñ 1996 ã. ïðîôåññîð
Ñ.Ô. Êîæóõîâ ðàáîòàåò â Ñóðãóòñêîì óíèâåðñèòåòå.

À.Ì. Ñåáåëüäèí èçó÷àë àáåëåâû ãðóïïû áåç êðó÷åíèÿ ñ èçîìîðôíûìè
êîëüöàìè ýíäîìîðôèçìîâ. Èì èçó÷àëèñü ïîëíûå ïðÿìûå ñóììû àáåëå-
âûõ ãðóïï îïðåäåëåííîãî òèïà, à òàêæå óñòàíîâëåíû êðèòåðèè îïðåäåëÿ-
åìîñòè àáåëåâûõ ãðóïï ñâîèìè êîëüöàìè ýíäîìîðôèçìîâ â êëàññå âñåõ
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àáåëåâûõ ãðóïï. Â 1997 ã. À.Ì. Ñåáåëüäèí çàùèòèë äîêòîðñêóþ äèññåð-
òàöèþ, ðàáîòàåò â Íèæåãîðîäñêîì ïåäàãîãè÷åñêîì óíèâåðñèòåòå.

Þ.Á. Äîáðóñèí èññëåäîâàë îäèí êëàññ êâàçèñåðâàíòíî èíúåêòèâ-
íûõ ãðóïï.

Ñ.ß. Ãðèíøïîí ðàçðàáîòàë íîâîå íàïðàâëåíèå èññëåäîâàíèÿ âïîë-
íå õàðàêòåðèñòè÷åñêèõ ïîäãðóïï àáåëåâûõ ãðóïï, ñâÿçàííîå ñ ïîíÿòè-
åì «âïîëíå òðàíçèòèâíîñòè». Îí îòêðûë íîâûå êëàññû âïîëíå òðàíçè-
òèâíûõ ãðóïï, ïîëó÷èë äëÿ íèõ îïèñàíèå âïîëíå õàðàêòåðèñòè÷åñêèõ
ïîäãðóïï è èõ ðåøåòîê, óñòàíîâèë êðèòåðèè âïîëíå òðàíçèòèâíîñòè Ê-
ïðÿìûõ ñóìì ãðóïï ðàçëè÷íûõ êëàññîâ. Äëÿ ñåïàðàáåëüíûõ ð-ãðóïï
ïîëó÷èë ïîëíîå îïèñàíèå âïîëíå õàðàêòåðèñòè÷åñêèõ ïîäãðóïï è èõ
ðåøåòîê. Àíàëîãè÷íûå ðåçóëüòàòû áûëè ïîëó÷åíû äëÿ ñåïàðàáåëüíûõ
ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ, âåêòîðíûõ ãðóïï è ñìåøàííûõ âïîëíå ðàçëîæè-
ìûõ ãðóïï, áûëè èçó÷åíû àáåëåâû ãðóïïû èç ðàçëè÷íûõ êëàññîâ, â êî-
òîðûõ ðåøåòêà âïîëíå õàðàêòåðèñòè÷åñêèõ ïîäãðóïï äèñòðèáóòèâíà,
îáîáùåííî äèñòðèáóòèâíà, ÿâëÿåòñÿ öåïüþ. Ñ.ß. Ãðèíøïîí èññëåäî-
âàë ãðóïïû, äëÿ êîòîðûõ âåðåí àíàëîã èçâåñòíîé òåîðåòèêî-ìíîæåñòâåí-
íîé òåîðåìû Êàíòîðà�Øðåäåðà�Áåðíøòåéíà. Íàéäåííûå èì íåîáõî-
äèìûå è äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ äëÿ ð-ãðóïï A è B, ïðè êîòîðûõ èçîìîð-
ôèçì ãðóïï ýíäîìîðôèçìîâ âëå÷åò èçîìîðôèçì ñàìèõ ãðóïï A è B, äàþò
ïîëíîå ðåøåíèå îäíîé èçâåñòíîé ïðîáëåìû Ôóêñà, ïîñòàâëåííîé â åãî
ìîíîãðàôèè ïî àáåëåâûì ãðóïïàì. Èññëåäîâàíèå âîïðîñà î ðàâåíñòâå
íóëþ ãðóïïû ãîìîìîðôèçìîâ äëÿ îäíîðîäíîé ñåïàðàáåëüíîé ãðóïïû
äàëî âîçìîæíîñòü îïèñàòü êîóçêèå ãðóïïû. Â 1985 ã. Ñ.ß. Ãðèíøïîí
çàùèòèë êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ, à â 2000 ã. � äîêòîðñêóþ «Âïîëíå
õàðàêòåðèñòè÷åñêèå ïîäãðóïïû àáåëåâûõ ãðóïï è âïîëíå òðàíçèòèâ-
íîñòü». Â ïðîäîëæåíèå èññëåäîâàíèé Ñ.ß. Ãðèíøïîí ñ È.Ý. Ãðèíøïîí
ðàññìîòðåëè ïîäîáíûå ñåïàðàáåëüíûå p-ãðóïïû è ïî÷òè èçîìîðôèç-
ìû. Â ðàáîòå ñ Ò.À. Åëüöîâîé èçó÷àåòñÿ ãîìîìîðôíàÿ óñòîé÷èâîñòü
àáåëåâûõ ãðóïï. Ì.Ñ. Ãðèíøïîí ðàññìîòðåë ïðåäñòàâëÿþùèå ôàêòî-
ðû ìåæäó êàòåãîðèÿìè ñóùåñòâîâàíèÿ áàíàõîâûõ ìîäóëåé è ñòðóêòó-
ðû íåêîòîðûõ ïðîñòðàíñòâ êàê ìîäóëè.

À.Ð. ×åõëîâ ðàçðàáîòàë ýôôåêòèâíûå ìåòîäû èññëåäîâàíèÿ àáåëå-
âûõ ãðóïï ñ áîëüøèì ÷èñëîì ýíäîìîðôèçìîâ. Îí èçó÷àë êëàññû, áëèç-
êèå ê àëãåáðàè÷åñêè êîìïàêòíûì. Â 1985 ã. À.Ð. ×åõëîâ çàùèòèë êàí-
äèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ, à â 2003 ã. � äîêòîðñêóþ. Â 2004 ã. èì îïóáëè-
êîâàí ñáîðíèê çàäà÷ ïî òåîðèè ãðóïï, ïîëó÷èâøèé ãðèô ÓÌÎ.
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Ïîä ðóêîâîäñòâîì ïðîôåññîðîâ Ï.À. Êðûëîâà è Ñ.ß. Ãðèíøïîíà
ïðîâîäÿò èññëåäîâàíèÿ è çàùèòèëè êàíäèäàòñêèå äèññåðòàöèè Å.Ã. Ïà-
õîìîâà, À.È. Øåðñòíåâà, Ì.À. Ïðèõîäîâñêèé, Â.Á. Êîíîâàëîâ è äðóãèå.

Ñ.Ê. Ðîñîøåê ïðîâåë ñèñòåìàòè÷åñêîå èññëåäîâàíèå êîððåêòíûõ è
÷èñòî êîððåêòíûõ ìîäóëåé â ðàçëè÷íûõ êàòåãîðèÿõ, ïðåäñòàâëÿþùåå
èíòåðåñ äëÿ ãîìîëîãè÷åñêîé òåîðèè ìîäóëåé è òåîðèè àáåëåâûõ ãðóïï.
Â.À. Ðîìàíîâè÷ èçó÷èë îòíîøåíèÿ îðòîãîíàëüíîñòè íà óïîðÿäî÷åííûõ
ìíîæåñòâàõ, èãðàþùèõ âàæíóþ ðîëü â òåîðèè ðàçìåðíîñòè ðåøåòîê
(ñòðóêòóð). Ïîçäíåå âíèìàíèå Ñ.Ê. Ðîñîøåêà ïðèâëåêëè çàäà÷è êîìïüþ-
òåðíîé è âèçóàëüíîé àëãåáðû. Îí ðóêîâîäèë ãðóïïîé ïåäàãîãîâ-ìàòåìà-
òèêîâ, ðàçðàáîòàâøåé ñèñòåìó êîìïüþòåðíûõ òåñòîâ ïî ìàòåìàòèêå è
ìåòîäèêó èçìåðåíèÿ óñïåøíîñòè ó÷àùèõñÿ ïî èòîãàì åå âûïîëíåíèÿ. Ðà-
áîòà áûëà âûïîëíåíà ïî çàêàçó Ìèíèñòåðñòâà îáðàçîâàíèÿ.

Â.Ì. Ìèñÿêîâ èññëåäîâàë âïîëíå òðàíçèòèâíîñòü ïðÿìûõ ïðîèçâå-
äåíèé àáåëåâûõ ãðóïï.

§ 5

Èññëåäîâàíèÿ ïî ôóíêöèîíàëüíîìó àíàëèçó óñïåøíî ðàçâèâàëèñü.
Â 1968 ã. Ç.È. Êëåìåíòüåâ áûë óòâåðæäåí â ó÷åíîì çâàíèè ïðîôåññîðà
è âîçãëàâèë êàôåäðó òåîðèè ôóíêöèé.

Ç.È. Êëåìåíòüåâ ñ ãðóïïîé ó÷åíèêîâ ïðîäîëæàë ïîñòðîåíèå ðàñøè-
ðåííîé òåîðèè ìåð. Â ñòàòüÿõ 1965 ã. èçó÷àëèñü ïîëóóïîðÿäî÷åííûå ïðî-
ñòðàíñòâà àáñòðàêòíûõ ìåð ñ îãðàíè÷åííîé P-âàðèàöèåé. Â öèêëå ðàáîò
ñ Ã.Ñ. Øàõíîâè÷åì áûëè ðàññìîòðåíû âîïðîñû òåîðèè âåêòîðíîçíà÷íûõ
ìåð è êëàññû ïðîñòðàíñòâ ëîêàëüíî ñóììèðóåìûõ ôóíêöèé. Â íåñêîëü-
êèõ ðàáîòàõ Ç.È. Êëåìåíòüåâà îñâåùåíû âîïðîñû ìàòåìàòè÷åñêîãî àíà-
ëèçà â àáñòðàêòíûõ ïðîñòðàíñòâàõ, ñðåäè íèõ ïîñòðîåíèå àáñòðàêòíîãî
èíòåãðàëà Äàíèåëÿ, àíàëèòè÷åñêîå ïðåäñòàâëåíèå ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ
â ôóíêöèîíàëüíûõ ïîëóóïîðÿäî÷åííûõ ïðîñòðàíñòâàõ, ïîëíîòà ìåòðè-
÷åñêîãî ïðîñòðàíñòâà ñ ìåðîé, ïîñòðîåíèå ïðîñòðàíñòâà ñóììèðóåìûõ
ôóíêöèé, ìåðà â ëîêàëüíî êîìïàêòíîì ïðîñòðàíñòâå ñî çíà÷åíèÿìè â
ðåãóëÿðíîì ïîëóóïîðÿäî÷åííîì ïðîñòðàíñòâå. Â ýòîì êëàññå ïðîñòðàíñòâ
èññëåäóþòñÿ êîëüöà îïåðàòîðîâ â åãî ïîäïðîñòðàíñòâàõ. Äëÿ ïðîñòðàíñòâ
÷èñëîâûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé àíàëîãè÷íîå èññëåäîâàíèå áûëî ïðîâå-
äåíî Ã. Ê¸òå è Î. Òåïëèöåì â 1934 ã.
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Îáîáùåíèå òåîðèè âëîæåíèÿ íà ñëó÷àé âåêòîðíîçíà÷íûõ ìåð ðàñ-
ñìîòðåíî â ñîâìåñòíîé ðàáîòå ñ À.À. Áîêêîì, à èíòåãðàëû îò îáîá-
ùåííîé ïàðàìåòðè÷åñêîé ôóíêöèè � ñ Ð.Ì. Ìàëàõîâñêîé. Ñîâìåñòíî ñ
È.Ï. Åôðåìîâîé èçó÷àëîñü ïðîäîëæåíèå âåêòîðíîé ìåðû ñî çíà÷åíè-
ÿìè â ðåôëåêñèâíîì K-ïðîñòðàíñòâå è òåîðèÿ àáñòðàêòíûõ èíòåãðàëîâ
â ïîëóóïîðÿäî÷åííûõ ïðîñòðàíñòâàõ. Ïîñòðîåíèå òåîðèè ìåðû â ëî-
êàëüíî êîìïàêòíîì ïðîñòðàíñòâå ñî çíà÷åíèÿìè â ðåãóëÿðíîì ïîëó-
óïîðÿäî÷åííîì ïðîñòðàíñòâå ïðîâåäåíî â ðàáîòàõ ñ Â.Í. Ðóäèíûì.
Îäíîâðåìåííî Ç.È. Êëåìåíòüåâûì áûëè îïóáëèêîâàíû íàïèñàííûå íà
îñíîâå ìíîãîëåòíåãî îïûòà «Êóðñ ëåêöèé ïî òåîðèè ôóíêöèé äåéñòâè-
òåëüíîãî ïåðåìåííîãî» (1969) è «Ëåêöèè ïî ìàòåìàòè÷åñêîìó àíàëè-
çó» â 5 âûïóñêàõ (1975�1987); 6-é âûïóñê îñòàëñÿ â ðóêîïèñè.

Ã.Â. Ñèáèðÿêîâ ïîñëå îêîí÷àíèÿ óíèâåðñèòåòà, áóäó÷è â àñïèðàí-
òóðå ïîä ðóêîâîäñòâîì Ç.È. Êëåìåíòüåâà, çàíèìàëñÿ èçó÷åíèåì íåêî-
òîðûõ îïåðàòîðîâ â ïðîñòðàíñòâå îáîáùåííûõ ôóíêöèé. Â 1967 ã. çà-
ùèòèë êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ «Õàðàêòåðèñòè÷åñêèå îïåðàòîðû è
ðàçíîñòíûå óðàâíåíèÿ â ïðîñòðàíñòâå ðàñïðåäåëåíèé». Â ñëåäóþùèå
ãîäû îí ïðè ó÷àñòèè Å.À. Àðàéñà ðàçðàáàòûâàë ñèñòåìó ïðîãðàììè-
ðîâàíèÿ «Àâòî-Àíàëèòèê». Ã.Â. Ñèáèðÿêîâ ââåë ïîíÿòèå À-îïåðàòîðà
äëÿ îáîáùåííûõ ôóíêöèé, àíàëîãè÷íîãî îïåðàöèè óìíîæåíèÿ îáû÷-
íûõ ôóíêöèé â îïåðàöèîííîì èñ÷èñëåíèè.

Èíòåðåñ ê ôóíêöèîíàëüíîìó àíàëèçó è òîïîëîãèè âîçíèê ó ãðóïïû
ñòóäåíòîâ ôèçè÷åñêèõ è ìàòåìàòè÷åñêèõ ñïåöèàëüíîñòåé, ê êîòîðûì ïðè-
ñîåäèíèëñÿ È.Ê. Ñëåïóõèí. Â ýòó ãðóïïó âõîäèëè À.Â. Îñüêèí, Á.Â. Ñî-
êîëîâ, Þ.Â. Çþçüêîâ, Ñ.Ï. Ãóëüêî, Å.Ì. Ãîðáàòåíêî, Â.Â. Ìèøêèí,
Ë.Å. Ïîðòíîâ è äðóãèå. Â ñàìîäåÿòåëüíîì ñåìèíàðå îíè èçó÷àëè ñî÷èíå-
íèÿ Í. Áóðáàêè, à çàòåì ïî èíèöèàòèâå Ã.Â. Ñèáèðÿêîâà ïðîäîëæèëè èçó-
÷åíèå ôóíêöèîíàëüíîãî àíàëèçà ïî êíèãå Í. Äàíôîðäà è Äæ. Øâàðöà.

È.Ê. Ñëåïóõèí (1943�2000) â 1963 ã. ïîñòóïèë íà ðàäèîôèçè÷åñêèé
ôàêóëüòåò, íî, óâëåêøèñü ìàòåìàòèêîé, ïåðåøåë íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè-
÷åñêèé. Ïîñëå îêîí÷àíèÿ óíèâåðñèòåòà áûë àñïèðàíòîì, ïðåïîäàâàòåëåì
è íàó÷íûì ñîòðóäíèêîì ÍÈÈÏÌÌ. Â 1981 ã. çàùèòèë êàíäèäàòñêóþ
äèññåðòàöèþ «Áóëåâû ñèñòåìû ìíîæåñòâ è ôóíêöèé â òîïîëîãèè». Ñ
1991 ã. ïðåïîäàâàë íà êàôåäðå òåîðèè ôóíêöèé. È.Ê. Ñëåïóõèí â öèêëå
èññëåäîâàíèé îáîñíîâàë âîçìîæíîñòü ïîñòðîåíèÿ ðåãóëÿðíîãî îïåðàòî-
ðà óñðåäíåíèÿ ïîñðåäñòâàì îáðàòíûõ ñïåêòðîâ. Â ðóêîïèñÿõ îñòàëèñü
ðàáîòû ïî òåîðèè èãð è ìíîãîçíà÷íîìó íåëèíåéíîìó àíàëèçó.
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Ã.Â. Ñèáèðÿêîâ ñîâìåñòíî ñ À.Â. Ãóëèìîâûì äîêàçàë, ÷òî â áåñêî-
íå÷íîìåðíîì ëîêàëüíî-âûïóêëîì ïðîñòðàíñòâå çàìêíóòîå âûïóêëîå
ìíîæåñòâî ìîæåò áûòü ðåòðàöèðîâàíî â åãî ãðàíèöó.

Ñ.Ï. Ãóëüêî ñòàë àêòèâíûì ó÷àñòíèêîì êàôåäðàëüíîãî ñåìèíàðà ïî
ôóíêöèîíàëüíîìó àíàëèçó è âñêîðå ïîëó÷èë ðÿä îðèãèíàëüíûõ ðåçóëü-
òàòîâ ïî ãåîìåòðè÷åñêîé òåîðèè áàíàõîâûõ ïðîñòðàíñòâ è òîïîëîãèè.
Ñîîáùåíèÿ îá ýòèõ ðàáîòàõ áûëî îäîáðèòåëüíî ïðèíÿòî íà òîïîëîãè-
÷åñêîì ñåìèíàðå Ìîñêîâñêîãî óíèâåðñèòåòà. Â ïåðâîé ñòàòüå, îïóáëè-
êîâàííîé ñîâìåñòíî ñ À.Â. Îñüêèíûì, ñîäåðæèòñÿ ïîëíàÿ èçîìîðôíàÿ
êëàññèôèêàöèÿ ïðîñòðàíñòâ íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé íà âïîëíå óïîðÿ-
äî÷åííûõ áèêîìïàêòàõ. Ýòî áûëî ðåøåíèåì ïðîáëåìû ïîëüñêèõ ìàòå-
ìàòèêîâ À. Ïåë÷èíñêîãî è À. Áåññàãè. Äðóãîå ðåøåíèå áûëî äàíî ëå-
íèíãðàäñêèì ìàòåìàòèêîì Ñ.Â. Êèñëÿêîâûì. Â 1979 ã. Ñ.Ï. Ãóëüêî çà-
ùèòèë êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ «Íåêîòîðûå òîïîëîãè÷åñêèå ñâîé-
ñòâà ôóíêöèîíàëüíûõ ïðîñòðàíñòâ», íàó÷íûì ðóêîâîäèòåëåì áûë
Ã.Â. Ñèáèðÿêîâ. Â ñâîèõ ïîñëåäóþùèõ ðàáîòàõ Ñ.Ï. Ãóëüêî ïîëó÷èë
ðåøåíèå äâóõ ïðîáëåì Õ. Êîðñîíà. Áûëî äîêàçàíî, ÷òî Σ-ïðîèçâåäå-
íèå ëþáûõ ñåìåéñòâ ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ ÿâëÿåòñÿ êîëëåêòèâíî
íîðìàëüíî ïðîñòðàíñòâîì, à íåïðåðûâíûé îáðàç êîìïàêòà Êîðñîíà
òàêæå ÿâëÿåòñÿ êîìïàêòîì Êîðñîíà. Áûëî óñòàíîâëåíî, ÷òî ïðîñòðàí-
ñòâî âñåõ íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé â òîïîëîãèè ïîòî÷å÷íîé ñõîäèìîñòè
íà çàìêíóòîì ïîäìíîæåñòâå Σ-ïðîèçâåäåíèÿ ñåïàðàáåëüíûõ ìåòðè÷åñ-
êèõ ïðîñòðàíñòâ âñåãäà ÿâëÿåòñÿ ëèíäåëåôîâûì ïðîñòðàíñòâîì.

Ñ.Ï. Ãóëüêî ïðåäëîæèë íîâûé ìåòîä ïîñòðîåíèÿ ïîëóðåøåòîê ðåò-
ðàêöèé íà çàìêíóòûõ ïîäìíîæåñòâàõ Σ-ïðîèçâåäåíèé. Ïî ïðåäëîæå-
íèþ ìàòåìàòèêà Ñ. Íåãðåïîíòèñà, îäèí èç âàæíûõ êëàññîâ êîìïàêòîâ
ïîëó÷èë íàçâàíèå êîìïàêòîâ Ãóëüêî. Èòîãîì íàçâàííûõ ðàáîò ñòàëà
äîêòîðñêàÿ äèññåðòàöèÿ «S-ïðîèçâåäåíèÿ è ïðîáëåìà êëàññèôèêàöèè
â òîïîëîãè÷åñêîé òåîðèè ïðîñòðàíñòâ ôóíêöèé», çàùèùåííàÿ â Ìîñ-
êîâñêîì óíèâåðñèòåòå â 1991 ã. Ñ ìàðòà 1989 ã. Ñ.Ï. Ãóëüêî çàâåäóåò
êàôåäðîé òåîðèè ôóíêöèé, ñ 1991 ã. � ïðîôåññîð. Â ïðîäîëæàþùèõñÿ
èññëåäîâàíèÿõ Ñ.Ï. Ãóëüêî è åãî ó÷åíèêîâ èçó÷àþòñÿ âîïðîñû ýêâèâà-
ëåíòíîñòè è âçàèìîñâÿçè òîïîëîãè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ ñ èñïîëüçîâà-
íèåì ïîíÿòèé îïåðàòîðà ïðîäîëæåíèÿ, êîìïàêòîâ Ýáåðëåéíà, ñâîáîä-
íûõ òîïîëîãè÷åñêèõ ãðóïï. Ò.Å. Õìûëåâà óñòàíîâèëà, ÷òî ëîêàëüíàÿ
êîìïàêòíîñòü ÿâëÿåòñÿ èíâàðèàíòîì îòíîñèòåëüíî èçîìîðôèçìîâ ïðî-
ñòðàíñòâ îãðàíè÷åííûõ íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé. Â ðàáîòå Ë.Â. Ãåíçå è
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Ò.Å. Õìûëåâîé îòìå÷åíû ñâîéñòâà òîïîëîãè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ, îáîá-
ùàþùèõ ïîíÿòèå óäâîåíèÿ ïðîñòðàíñòâ ïî Ï.Ñ. Àëåêñàíäðîâó. Â äðó-
ãîé ñòàòüå Ë.Â. Ãåíçå ðàññìîòðåíà äîïîëíÿåìîñòü ïðîñòðàíñòâà ñ

0
 â

íåêîòîðûõ ôóíêöèîíàëüíûõ ïðîñòðàíñòâàõ. À.Ã. Ëåéäåðìàí èçó÷àë
ïðîñòðàíñòâî íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé íà áèêîìïàêòàõ Êîðñîíà è ïëîò-
íîñòü ìåòðèçóåìûõ ïîäïðîñòðàíñòâ êîìïàêòîâ Êîðñîíà. Äëÿ âñþäó
ïëîòíûõ ïîäïðîñòðàíñòâ êîìïàêòîâ Ýáåðëåéíà îí äîêàçàë, ÷òî òàêè-
ìè ìîãóò áûòü ìåòðèçóåìûå ïîäïðîñòðàíñòâà.

Ã.À. Ñîêîëîâ, îäàðåííûé ñëåïîé ìàòåìàòèê, çàùèòèâøèé êàíäèäàò-
ñêóþ äèññåðòàöèþ, ðàáîòàë ïîä íåïîñðåäñòâåííûì ðóêîâîäñòâîì
Ñ.Ï. Ãóëüêî. Èì áûëî ââåäåíî è íà÷àòî èññëåäîâàíèå ïîíÿòèÿ äâîé-
ñòâåííîñòè ìåæäó ìàòåìàòè÷åñêèìè èãðàìè, â ÷àñòíîñòè, îí íàøåë
ïðèëîæåíèå èãð Øîêå è Áàíàõà�Ìàçóðà â òîïîëîãè÷åñêîé òåîðèè ïðî-
ñòðàíñòâ íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé. Â.Ð. Ëàçàðåâ èññëåäîâàë õàðàêòåð ïðî-
ñòðàíñòâà íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé â òîíêîé òîïîëîãèè è ïîäïðîñòðàí-
ñòâà ìíîãî÷ëåíîâ â ïðîñòðàíñòâå íåïðåðûâíûõ âåùåñòâåííûõ ôóíêöèé
ñ òîïîëîãèåé ïîòî÷å÷íîé ñõîäèìîñòè. ß.Ñ. Ãðèíøïîí èññëåäîâàë ñâîé-
ñòâà ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé â ëèíåéíî-óïîðÿäî÷åííûõ ìíîæåñòâàõ, èñ-
õîäÿ èç ñâîéñòâ èõ ìîíîòîííûõ ïîäïîñëåäîâàòåëüíîñòåé, è äîêàçàë,
÷òî èç ëþáîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè â ëèíåéíî-óïîðÿäî÷åííîì ìíîæå-
ñòâå ìîæíî âûäåëèòü ìîíîòîííóþ ïîäïîñëåäîâàòåëüíîñòü. Äàëüíåé-
øèå åãî ðàáîòû ïîñâÿùåíû èçó÷åíèþ òîïîëîãèè ðàçäåëüíîé íåïðåðûâ-
íîñòè. Èì äîêàçàíî, ÷òî ïðîèçâåäåíèå ïàðàêîìïàêòíîãî è ðàçðåæåí-
íîãî ñèëüíî íóëüìåðíîãî ïðîñòðàíñòâ, íàäåëåííîå âïîëíå ðåãóëÿðíîé
òîïîëîãèåé ðàçäåëüíîé íåïðåðûâíîñòè, ÿâëÿåòñÿ êîëëåêòèâíî íîðìàëü-
íûì. À.Â. Àðáèò äîêàçàë èíâàðèàíòíîñòü ñâîéñòâà Ëèíäåëåôà îòíî-
ñèòåëüíî ðàâíîìåðíûõ ãîìåîìîðôèçìîì ïðîñòðàíñòâ ôóíêöèé ñ òîïî-
ëîãèåé ïîòî÷å÷íîé ñõîäèìîñòè. À.Í. Äîëãóøåâ, âûïóñêíèê Íîâîñèáèð-
ñêîãî óíèâåðñèòåòà, ó÷åíèê ïðîôåññîðà Ñ.Ñ. Êóòàòåëàäçå, ðàçðàáàòûâàë
òåîðèþ ãðàíèö Øîêå è èõ ïðèëîæåíèå ê ôóíêöèîíàëüíûì ïðîñòðàí-
ñòâàì. Íåêîòîðûì âîïðîñàì ñïåêòðàëüíîé òåîðèè îáûêíîâåííûõ äèô-
ôåðåíöèàëüíûõ îïåðàòîðîâ ïîñâÿùåíû ðàáîòû À.Ã. Ìàêñàêîâîé.
Í.Í. Êðóëèêîâñêèé çàíèìàëñÿ âîïðîñàìè èñòîðèè ðàçâèòèÿ ñïåêòðàëü-
íîé òåîðèè [198 à].

Ñ.Ã. Ñóâîðîâ, íà÷èíàâøèé ñâîé ïóòü â íàóêó ñòóäåíòîì Òîìñêîãî óíè-
âåðñèòåòà, ïîñëå îêîí÷àíèÿ Äîíåöêîãî óíèâåðñèòåòà è àñïèðàíòóðû âåð-
íóëñÿ â Òîìñê. Åãî íàó÷íûå èíòåðåñû, ñëîæèâøèåñÿ â Äîíåöêå, îòíîñè-
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ëèñü ê òîïîëîãè÷åñêîé õàðàêòåðèñòèêå íåëèíåéíûõ ýëëèïòè÷åñêèõ îïå-
ðàòîðîâ. Îñíîâíûì ìåòîäîì èññëåäîâàíèÿ áûëà òåîðèÿ Ëþñòåðíèêà�
Øíèðåëüìàíà, èçëîæåííàÿ â ñòàòüå Ñ.Ã. Ñóâîðîâà, îïóáëèêîâàííîé â
1972 ã. â «Ñèáèðñêîì ìàòåìàòè÷åñêîì æóðíàëå». Â ðÿäå åãî ðàáîò ïðîâå-
äåíî èçó÷åíèå õàðàêòåðèñòèê òèïà èíäåêñà Ìîðñà, óñëîâíûõ ýêñòðåìó-
ìîâ ôóíêöèîíàëîâ ñ ðàçðûâíûìè ãðàäèåíòàìè, êðèòè÷åñêèå ìíîæåñòâà
îòîáðàæåíèé áàíàõîâûõ ïðîñòðàíñòâ â åâêëèäîâû, êðèòè÷åñêèå ìíîæå-
ñòâà â çàäà÷àõ îïòèìèçàöèè. Ìíîãèå ðåçóëüòàòû èññëåäîâàíèÿ ìíîæå-
ñòâà ñîáñòâåííûõ ôóíêöèé íåëèíåéíûõ ýëëèïòè÷åñêèõ îïåðàòîðîâ âàðè-
àöèîííîãî òèïà âïåðâûå îïóáëèêîâàíû â åãî êíèãå «Ñîáñòâåííûå ôóíê-
öèè íåëèíåéíûõ ýëëèïòè÷åñêèõ îïåðàòîðîâ» â 1982 ã. Íàðÿäó ñ òðà-
äèöèîííûìè âîïðîñàìè òåîðèè ðàññìîòðåíû äâóñòîðîííèå îöåíêè êðè-
òè÷åñêèõ è ñîáñòâåííûõ ÷èñåë, ñõîäèìîñòü ïðèáëèæåíèé ïî ìåòîäó Ðèò-
öà, ïîçâîëÿþùàÿ â íåêîòîðûõ ñëó÷àÿõ ïîëó÷èòü èõ àñèìïòîòè÷åñêîå ïî-
âåäåíèå, èññëåäîâàíû êîíêðåòíûå çàäà÷è ñ ôóíêöèîíàëüíûìè è îïå-
ðàòîðíûìè îãðàíè÷åíèÿìè. Â ÷àñòíîñòè, ýëëèïòè÷åñêèå çàäà÷è òèïà
Äèðàêà, Ñòåêëîâà ñ ïåðèîäè÷åñêèìè ãðàíè÷íûìè óñëîâèÿìè è îïåðàòî-
ðàìè îáùåé ïðèðîäû. Â òå÷åíèå íåñêîëüêèõ ëåò Ñ.Ã. Ñóâîðîâ çàâåäîâàë
êàôåäðîé òåîðèè ôóíêöèé äî ïåðåõîäà â äîêòîðàíòóðó â 1979 ã. Ïî òåìà-
òèêå è ïîä ðóêîâîäñòâîì Ñ.Ã. Ñóâîðîâà ïðîâîäèë èññëåäîâàíèÿ Ì. Íàñ-
ðåääèíîâ, óñïåøíî çàùèòèâøèé êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ. Ñ 1984 ã.
Ñ.Ã. Ñóâîðîâ ðàáîòàåò â íàó÷íûõ ó÷ðåæäåíèÿõ Äîíåöêà.

§ 6

Èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðèè âåðîÿòíîñòè è ìàòåìàòè÷åñêîé ñòàòèñòèêå
è èõ ïðèëîæåíèÿì íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå íà÷àëèñü
â 1962 ã. ðàáîòàìè Â.Ã. Ôàñòà ïî ïðîáëåìå Òóíãóññêîãî ìåòåîðèòà, à
ïîçäíåå ðàçðàáîòàííûå ìåòîäû ïðèìåíÿëèñü äëÿ ðåøåíèÿ ñòàòèñòè÷åñ-
êèõ çàäà÷ òåîðèè óäàðíîãî êðàòåðîîáðàçîâàíèÿ íà ïëàíåòàõ.

Â 1968 ã. íà ôàêóëüòåòå ñôîðìèðîâàëàñü ãðóïïà èññëåäîâàòåëåé ïî
òåîðèè íàäåæíîñòè, ðàçðàáàòûâàâøàÿ âîïðîñû äèíàìè÷åñêîãî ðåçåðâè-
ðîâàíèÿ. Â ðàáîòàõ Ã.Ã. Ïåñòîâà è Ë.Â. Óøàêîâîé áûëè ïîëó÷åíû ìíî-
ãèå õàðàêòåðèñòèêè îïòèìàëüíûõ ñòðàòåãèé ðåçåðâèðîâàíèÿ è íàéäåíû
óïðîùåííûå àëãîðèòìû îïòèìàëüíîãî ðåçåðâèðîâàíèÿ. Â ýòîì æå íàïðàâ-
ëåíèè ïðîäîëæàë èññëåäîâàíèÿ Â.À. Òîìèëåíêî, êîòîðûé ïîëó÷èë îáîá-
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ùåííûå ðåçóëüòàòû ïðè áîëåå ñëàáûõ ïðåäïîëîæåíèÿõ. Â åãî ïîñëåäóþ-
ùèõ ðàáîòàõ ðàññìàòðèâàþòñÿ âîïðîñû, êàñàþùèåñÿ èíòåãðèðîâàíèÿ
âûïóêëûõ è ëîãàðèôìè÷åñêè âûïóêëûõ ôóíêöèé, ÷àñòî âñòðå÷àþùèõñÿ
â ïðèêëàäíûõ èññëåäîâàíèÿõ. Â 1972�1977 ãã. Â.À. Òîìèëåíêî ïîñòðîèë
ìîäåëü äâóõñòóïåí÷àòîãî ðåçåðâèðîâàíèÿ ñ äðîáíîé êðàòíîñòüþ, à ïî-
çäíåå ñîâìåñòíî ñ Ã.Ã. Ïåñòîâûì � îáùóþ ìîäåëü îïòèìàëüíîãî óïðàâ-
ëåíèÿ ñèñòåìîé ñ íåâîçîáíîâëÿåìûì ðåçåðâîì.

Ñ.À. Ðàçèí è Â.À. Ðîìàíîâè÷ ðàññìàòðèâàëè ïðîáëåìû íàäåæíîñ-
òè ýëåìåíòîâ âû÷èñëèòåëüíîé òåõíèêè â ñòàòèñòè÷åñêîì ðåæèìå.

Ñ 1976 ã. íà÷àëèñü èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðåòè÷åñêèì ïðîáëåìàì òåîðèè
âåðîÿòíîñòè è ìàòåìàòè÷åñêîé ñòàòèñòèêè. Ý.Í. Êðèâÿêîâîé áûëà ïîñò-
ðîåíà ñòàòèñòèêà ω2 äëÿ íåêîòîðûõ ïàðàìåòðè÷åñêèõ ñåìåéñòâ ðàñïðåäå-
ëåíèé â îäíîìåðíîì è ìíîãîìåðíîì ñëó÷àÿõ. Äëÿ ìíîãîìåðíîãî ðàâíî-
ìåðíîãî ðàñïðåäåëåíèÿ ïîñòðîåíà àíàëîãè÷íàÿ ñòàòèñòèêà è ñîñòàâëåíû
òàáëèöû äëÿ åå ôóíêöèè ðàñïðåäåëåíèÿ. Þ.Ê. Óñòèíîâ ïðîâåë èññëåäî-
âàíèÿ ïî òåîðèè ìàðêîâñêèõ ïðîöåññîâ â ïðîñòðàíñòâàõ âõîäîâ Äûíêè-
íà. Îí æå, îñíîâûâàÿñü íà ïîíÿòèè Ê-ðåãóëÿðíîñòè, ïîëó÷èë îáîáùåíèå
òåîðåìû Êîëìîãîðîâà î ïðåäñòàâëåíèè ñëó÷àéíûõ ïîëåé èõ áåçóñëîâíû-
ìè ðàñïðåäåëåíèÿìè, à ïîçäíåå èçó÷àë ïîíÿòèå óñëîâíîé èíâàðèàíòíîñ-
òè ðàñïðåäåëåíèé îòíîñèòåëüíî ñèãìà-àëãåáðû ñîáûòèé è åãî ïðèìåíå-
íèÿ â òåîðèè ñëó÷àéíûõ ïðîöåññîâ è ïîëåé. Â 1968�1970 ãã. â èññëåäîâà-
íèÿõ ïî òåìå «Ðåøåíèå çàäà÷ íàäåæíîñòè ýëåìåíòîâ âû÷èñëèòåëüíîé
òåõíèêè íà ÝÖÂÌ» ó÷àñòâîâàëè Â.Ã. Ôàñò, Â.À. Ðîìàíîâè÷, Þ.Ê. Óñòè-
íîâ, Ñ.À. Ðàçèí, Ý.Í. Êðèâÿêîâà, Ã.Ï. Ïðèùåïà.

Â 1972 ã. Â.Ã. Ôàñò è Í.À. Èñàåâà ïîäãîòîâèëè è èçäàëè çàäà÷íèê
ïî òåîðèè âåðîÿòíîñòåé äëÿ ÌÌÔ.

Èññëåäîâàíèÿ ïî òåîðèè óïîðÿäî÷åííûõ ñèñòåì áûëè íà÷àòû â
1964 ã. Ã.Ã. Ïåñòîâûì, êîòîðûé ââåë ïîíÿòèå n-óïîðÿäî÷åííîãî ìíî-
æåñòâà íà îñíîâå îáîáùåíèÿ ïîíÿòèÿ îðèåíòàöèè n-ìåðíîãî åâêëèäî-
âà ïðîñòðàíñòâà. Ñíà÷àëà áûëî ââåäåíî è èññëåäîâàíî ïîíÿòèå äâó-
óïîðÿäî÷åííîãî ìíîæåñòâà. Â 1965 ã. áûëà ñôîðìóëèðîâàíà àêñèîìà-
òèêà n-óïîðÿäî÷åííîãî ìíîæåñòâà è ðàññìîòðåíû ðàçëè÷íûå
îïðåäåëåíèÿ è õàðàêòåðèñòèêè n-óïîðÿäî÷åííûõ ñèñòåì. Â 1971 ã.
À.È. Òåððå è Í.Á. Áîáðîâ äîêàçàëè òåîðåìó î ðåàëèçóåìîñòè âñåõ ïÿ-
òåðîê òî÷åê íà åâêëèäîâîé ïëîñêîñòè íà îñíîâàíèè ñâîéñòâ äâóóïîðÿ-
äî÷åííûõ ñèñòåì. Â ïîñëåäóþùèå ãîäû Ã.Ã. Ïåñòîâ è À.È. Òåððå ðàñ-
ïðîñòðàíèëè èññëåäîâàíèÿ íà òåîðèþ ëèíåéíî óïîðÿäî÷åííûõ ïîëåé.
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Ðåçóëüòàòû ýòèõ èññëåäîâàíèé èçëîæåíû â êíèãå Ã.Ã. Ïåñòîâà «Ñòðîå-
íèå óïîðÿäî÷åííûõ ïîëåé», èçäàííîé â 1980 ã. Â ýòîì íàïðàâëåíèè ðà-
áîòàëè òàêæå Þ.Ê. Êîøåëüñêèé è À.È. Ñîêîëîâà. Â ñîâìåñòíîé ðàáî-
òå Ã.Ã. Ïåñòîâà è Í.Þ. Ãàëàíîâîé ïîëó÷åíû ãëóáîêèå ðåçóëüòàòû î
ñòðîåíèè íåñòàíäàðòíîé âåùåñòâåííîé îñè. Í.Þ. Ãàëàíîâà íàøëà ìîù-
íîñòü ìíîæåñòâà ñèììåòðè÷íûõ ôóíäàìåíòàëüíûõ ñå÷åíèé, â ÷àñòíî-
ñòè äëÿ ïîëÿ îãðàíè÷åííûõ ôîðìàëüíûõ ñòåïåííûõ ðÿäîâ. Â äðóãîé
ðàáîòå åþ ðàññìîòðåí îäèí êëàññ âåùåñòâåííûõ çàìêíóòûõ óïîðÿäî-
÷åííûõ ïîëåé. Â 1976�1977 ãã. Ã.Ã. Ïåñòîâ èçó÷àë òåîðèþ îáîáùåííûõ
ôóíêöèé íà óïîðÿäî÷åííûõ ïîëÿõ. À.È. Çàáàðèíà çàíèìàëàñü òåîðèåé
öèêëè÷åñêè óïîðÿäî÷åííûõ ãðóïï. Ïîçäíåå Ã.Ã. Ïåñòîâ ïðîâåë èññëå-
äîâàíèÿ çàìûêàíèé óïîðÿäî÷åííûõ ïîëåé. Íîâûå ïîíÿòèÿ è ìåòîäû
òåîðèè äâóìåðíî óïîðÿäî÷åííûõ ïîëåé áûëè èçëîæåíû â åãî ìîíîãðà-
ôèè «Äâóìåðíî óïîðÿäî÷åííûå ïîëÿ» (2003). Èòîãè ìíîãîëåòíåé ðà-
áîòû Ã.Ã. Ïåñòîâà ïîäâåäåíû â åãî äîêòîðñêîé äèññåðòàöèè «Ê òåîðèè
óïîðÿäî÷åííûõ ïîëåé è ãðóïï», çàùèùåííîé â íîÿáðå 2004 ã. â Èíñòè-
òóòå ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè Óðàëüñêîãî îòäåëåíèÿ ÐÀÍ. Â äèññåðòà-
öèè ðàçðàáîòàíî íîâîå íàïðàâëåíèå ðàçäåëà ñîâðåìåííîé àëãåáðû,
èìåþùåãî âûõîä â äðóãèå îáëàñòè ìàòåìàòèêè. Ñ ìàÿ 2005 ã. Ã.Ã. Ïåñ-
òîâ � ïðîôåññîð êàôåäðû ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà ÒÃÓ.

§ 7

Â 1967 ã. â ñâÿçè ñ îòúåçäîì ïðîôåññîðà Ã.È. Íàçàðîâà ïðîèçîøëè
èçìåíåíèÿ íà êàôåäðå òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè. Åãî ó÷åíèêè Ô.Ñ. Âëà-
äèìèðîâ, Ñ.Ñ. Òîðáóíîâ, Â.Ã. Öåïåëåâè÷ è äðóãèå ïðîäîëæàëè íàó÷-
íóþ ðàáîòó â ðàçëè÷íûõ îáëàñòÿõ ãèäðîìåõàíèêè.

Ô.Ñ. Âëàäèìèðîâ â ñòàòüå «Ê âîïðîñó î ïîñòðîåíèè îáùåãî ðåøå-
íèÿ äëÿ óðàâíåíèé îñåñèììåòðè÷åñêîãî òå÷åíèÿ íåñæèìàåìîé æèäêî-
ñòè» ñ ïîìîùüþ èíòåãðàëüíîãî îïåðàòîðà Áåðãìàíà ïîñòðîèë îáùåå
ðåøåíèå óðàâíåíèÿ äëÿ ôóíêöèè òîêà è ïîòåíöèàëà. Â äðóãîé ðàáîòå
ìåòîäîì Áåðãìàíà áûëà ðåøåíà ïëîñêàÿ çàäà÷à î ñèììåòðè÷íîì îáòå-
êàíèè êëèíà äîçâóêîâîé ñòðóåé ãàçà, âûòåêàþùåé èç êàíàëà ñ ïàðàë-
ëåëüíûìè ñòåíêàìè. Ñ.Ñ. Òîðáóíîâ èññëåäîâàë îáòåêàíèå íàêëîííîé
ïëàñòèíêè âåñîìîé íåñæèìàåìîé æèäêîñòüþ. Îí äàë îáùåå ïðèáëè-
æåííîå ðåøåíèå çàäà÷è î ñâåðõçâóêîâîì èñòå÷åíèè ãàçà èç ïëîñêîãî
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ñîïëà ìåòîäîì Áåðãìàíà�Íàçàðîâà è àíàëèòè÷åñêè äîêàçàë àïåðèîäè÷-
íîñòü òàêîãî èñòå÷åíèÿ è ïîÿâëåíèÿ ñêà÷êîâ óïëîòíåíèÿ. Â.Ã. Öåïåëå-
âè÷ ïîëó÷èë äëÿ ìàãíèòíîé ãàçîäèíàìèêè óðàâíåíèå, àíàëîãè÷íîå óðàâ-
íåíèþ Ñåäîâà, â ïåðåìåííûõ äàâëåíèå � ôóíêöèÿ òîêà, äàë êðèòåðèé
ñóùåñòâîâàíèÿ ðåøåíèÿ, à òàêæå óêàçàë íåêîòîðûå îñîáåííîñòè îáîá-
ùåííûõ òå÷åíèé. Ìåòîäîì Áåðãìàíà�Íàçàðîâà íàéäåíî îáùåå ðåøå-
íèå óðàâíåíèÿ äâèæåíèÿ ãàçà â òðàíñçâóêîâîé îáëàñòè. Â.Ã. Öåïåëåâè÷
óêàçàë ïðèáëèæåííûé ìåòîä ðåøåíèÿ ïëîñêîé çàäà÷è î áåçâèõðåâîì
óñòàíîâèâøåìñÿ äâèæåíèè ãàçà, îñíîâàííûé íà ñâåäåíèè óðàâíåíèÿ
Ñåäîâà ê óðàâíåíèþ ×åáûøåâà ìåòîäîì ïîäâèæíîé àïïðîêñèìàöèè.
Â.Ï. Õàðèòîíîâ ðàññìîòðåë â êðèâîëèíåéíûõ îðòîãîíàëüíûõ êîîðäè-
íàòàõ íåêîòîðûå ñëó÷àè âèíòîâûõ äâèæåíèé èäåàëüíî ñæèìàåìîé æèä-
êîñòè. Â äðóãîé åãî ðàáîòå óêàçàíî ïðèìåíåíèå óêàçàííîãî ðàíåå ìå-
òîäà ê çàäà÷å î âèíòîâûõ äâèæåíèÿõ ñæèìàåìîé æèäêîñòè âíóòðè êðó-
ãîâîãî êîíóñà, ïîëó÷åíî àíàëèòè÷åñêîå ðåøåíèå óðàâíåíèÿ äëÿ ôóíêöèè
òîêà è íàéäåíû ïàðàìåòðû òå÷åíèÿ.

Ñ 1967 ïî 1979 ã. êàôåäðîé òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè çàâåäîâàë
Â.Å. Òîìèëîâ. Ïîä åãî ðóêîâîäñòâîì ñôîðìèðîâàëàñü ãðóïïà ó÷åíûõ, ðà-
áîòàþùèõ íàä âîïðîñîì î íåñòàöèîíàðíîì òåïëîîáìåíå òâåðäûõ òåë ñ
ïîòîêàìè æèäêîñòåé è ãàçîâ. Òåîðåòè÷åñêîå èññëåäîâàíèå ýòîãî òåïëî-
îáìåíà îñíîâûâàåòñÿ íà ðåøåíèè ñîïðÿæåííûõ çàäà÷. Ðàññìîòðåí òåï-
ëîîáìåí ïðè âûíóæäåííîé êîíâåêöèè äëÿ ñëó÷àÿ íåóñòàíîâèâøåãîñÿ äâè-
æåíèÿ âÿçêîãî ãàçà. Ïðåäëîæåíû àíàëèòè÷åñêèå ìåòîäû ðåøåíèÿ çàäà÷,
îñíîâàííûå íà ââåäåíèè â èñõîäíóþ êðàåâóþ çàäà÷ó èçâåñòíîé çàðàíåå
ñêîðîñòè ïîòîêà îñåâîé òåìïåðàòóðû ãàçà. Ðàññìîòðåí ïîëóàíàëèòè÷åñ-
êèé ìåòîä ðåøåíèÿ âíóòðåííèõ ñîïðÿæåííûõ çàäà÷ è ñ åãî ïîìîùüþ èçó-
÷åí ðÿä âîïðîñîâ òåïëîîáìåíà. Ïðîâåäåíî èññëåäîâàíèå íåñòàöèîíàð-
íîãî òåïëîîáìåíà íà íà÷àëüíûõ òåðìè÷åñêèõ ó÷àñòêàõ ïðè ëàìèíàðíîì
òå÷åíèè íåñæèìàåìîé æèäêîñòè ñ ó÷åòîì îñåâîé òåïëîïðîâîäíîñòè. Ìå-
òîäîì äðîáíûõ øàãîâ íà îñíîâå ïîëíûõ óðàâíåíèé Íàâüå�Ñòîêñà ïðî-
âåäåí ÷èñëåííûé àíàëèç ñîïðÿæåííîãî òåïëîîáìåíà è èçó÷åí òåïëîïåðå-
íîñ ïðè ïóëüñèðóþùåì òå÷åíèè âÿçêèõ æèäêîñòåé â êàíàëàõ ðàçëè÷íîé
ôîðìû. Â ýòèõ ðàáîòàõ ïðèíèìàëè ó÷àñòèå Â.È. Êîíäðàøîâ, Â.Ô. Ãîð-
áóíîâ, Ñ.Ã. Èâàíóøêèí, Ë.Â. Êèì, À.Ì. Áóáåí÷èêîâ è äðóãèå.

Â.À. Øòàíüêî èññëåäîâàë çàäà÷è èñòå÷åíèÿ æèäêîñòè è îáòåêàíèÿ òåë.
Â äàëüíåéøåì èì èçó÷àëèñü çàäà÷à î ñòðóéíîì îáòåêàíèè ïëàñòèíêè, â
öåíòðå êîòîðîé ðàñïîëîæåí èñòî÷íèê èëè ñòîê, à òàêæå îáðàòíàÿ çàäà÷à
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î âëèÿíèè âñòðå÷íîé ñòðóè íà ñîïðîòèâëåíèå òåëà. Â.À. Øòàíüêî âûåç-
æàë äëÿ ïðåïîäàâàòåëüñêîé ðàáîòû â Êàìáîäæó è Àëæèð, ïîâûøàë êâà-
ëèôèêàöèþ â îäíîì èç óíèâåðñèòåòîâ Ïàðèæà. Íåñêîëüêî ëåò îí çàâåäî-
âàë êàôåäðîé òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè è áûë äåêàíîì ÌÌÔ.

À.Ì. Áóáåí÷èêîâ îêîí÷èë ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêèé ôàêóëüòåò â
1976 ã. Â ïîñëåäóþùèå ãîäû áûë àñïèðàíòîì, ñòàðøèì ïðåïîäàâàòåëåì,
ñîòðóäíèêîì ÍÈÈÏÌÌ, äîöåíòîì êàôåäðû òåîðåòè÷åñêîé ìåõàíèêè,
çàâåäîâàë êàôåäðîé â 1987�1991 ãã., áûë äîêòîðàíòîì. Íàó÷íûå èíòåðå-
ñû åãî îòíîñÿòñÿ ê âû÷èñëèòåëüíîé ãèäðîãàçîäèíàìèêå, ïðîáëåìàì òåï-
ëîìàññîîáìåíà, ìàãíèòíîé ãèäðîäèíàìèêå, èõ ïðèëîæåíèÿì. Îí ðàçðà-
áàòûâàë ýôôåêòèâíûå àëãîðèòìû ÷èñëåííîãî ðåøåíèÿ çàäà÷ âÿçêîé æèä-
êîñòè. Äëÿ èíòåãðèðîâàíèÿ ñâÿçàííûõ ñêîðîñòü � äàâëåíèå ýëëèïòè÷åñêèõ
óðàâíåíèé áûë ïðèìåíåí íîâûé ìàðøåâûé ñïîñîá, äëÿ ÷èñëåííîãî èí-
òåãðèðîâàíèÿ óðàâíåíèé Íàâüå�Ñòîêñà â ñëîæíûõ îáëàñòÿõ ðàçðàáîòà-
íû ñïîñîáû ñ èñïîëüçîâàíèåì íåîðòîãîíàëüíûõ êîîðäèíàò è íåðàçíå-
ñåííûõ ñåòîê. Äëÿ íåñèììåòðè÷íûõ òå÷åíèé ïðè èñïîëüçîâàíèè öèëèíä-
ðè÷åñêèõ, ýëëèïòè÷åñêèõ, òîðîèäàëüíûõ êîîðäèíàò ïîëó÷åíî íåëîêàëüíîå
ãðàíè÷íîå óñëîâèå äëÿ âñåõ ãèäðîäèíàìè÷åñêèõ âåëè÷èí. Ðàçðàáîòàíà
ýôôåêòèâíàÿ âû÷èñëèòåëüíàÿ òåõíîëîãèÿ äëÿ ðåàëèçàöèè ìíîãîïàðàìåò-
ðè÷åñêèõ ìîäåëåé òóðáóëåíòíîãî ïåðåíîñà. Ðåøåíû ñâÿçàííûå çàäà÷è
ýëåêòðîãàçîäèíàìèêè è òåïëîìàññîîáìåíà ïðèìåíèòåëüíî ê èìïóëüñíîé
òåõíèêå, èçó÷åíû ðåçîíàíñíûå ýôôåêòû â ñèñòåìå êðîâîîáðàùåíèÿ. Â
íîÿáðå 1994 ã. À.Ì. Áóáåí÷èêîâ çàùèòèë äîêòîðñêóþ äèññåðòàöèþ «Òåï-
ëî- è ìàññîîáìåí â êàíàëàõ èìïóëüñíûõ ñèñòåì è ýíåðãåòè÷åñêèõ óñò-
ðîéñòâ». Ñ 1995 ã. � ïðîôåññîð, à ñ 2000 ã. � çàâåäóþùèé êàôåäðîé òåîðå-
òè÷åñêîé ìåõàíèêè.

§ 8

Íîâîå íàó÷íîå íàïðàâëåíèå ïîÿâèëîñü â 1966 ã. íà ìåõàíèêî-ìàòå-
ìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå ñ ïðèåçäîì ïî ðàñïðåäåëåíèþ íà ðàáîòó â ÒÃÓ
èç Ñàðàòîâà Àíàòîëèÿ Ìèõàéëîâè÷à Ãðèøèíà, ãäå îí îêîí÷èë óíè-
âåðñèòåò è àñïèðàíòóðó â ïåäàãîãè÷åñêîì èíñòèòóòå. Åãî íàó÷íûì ðó-
êîâîäèòåëåì áûë äîöåíò À.È. Ãîâÿäèíîâ. Íà âûáîð òåìû èññëåäîâà-
íèÿ è êàíäèäàòñêîé äèññåðòàöèè áîëüøîå âëèÿíèå îêàçàë ïðîôåññîð
Î.Ì. Òîäåñ èç Ëåíèíãðàäñêîãî âîåííîãî èíæåíåðíî-òåõíè÷åñêîãî êî-
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ìàíäíîãî ó÷èëèùà, îäèí èç ñîçäàòåëåé òåîðèè òåïëîâîãî âçðûâà. Êàí-
äèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ «Íåêîòîðûå çàäà÷è òåîðèè âîñïëàìåíåíèÿ»
À.Ì. Ãðèøèí çàùèòèë â Òîìñêå â ôåâðàëå 1967 ã. Â ýòîé ðàáîòå îí ðàç-
âèë íîâûé ìåòîä îïðåäåëåíèÿ êðèòè÷åñêèõ óñëîâèé òåïëîâîãî âçðûâà,
êîãäà çàäà÷à ñâîäèòñÿ ê îïðåäåëåíèþ ñîáñòâåííûõ çíà÷åíèé êðàåâîé
çàäà÷è äëÿ ëèíåéíûõ ñòàöèîíàðíûõ óðàâíåíèé ýëëèïòè÷åñêîãî òèïà.

Â ñëåäóþùåì ãîäó áûëî íà÷àòî ÷òåíèå êóðñà ëåêöèé ïî àýðîòåðìî-
õèìèè. Àýðîòåðìîõèìèÿ � ýòî íàóêà î òå÷åíèè ðåàãèðóþùèõ ñðåä, ðàñ-
ñìàòðèâàþùàÿ ìàòåìàòè÷åñêèå ìîäåëè òåðìîõèìè÷åñêèõ ðàçðóøåíèé
ðåàãèðóþùèõ òåë è ìåòîäîâ ðåøåíèÿ ñîîòâåòñòâóþùèõ óðàâíåíèé ìà-
òåìàòè÷åñêîé ôèçèêè. Ìåòîäû àýðîòåðìîõèìèè ïîçâîëèëè ðåøèòü íå-
êîòîðûå ïðàêòè÷åñêèå çàäà÷è, ñâÿçàííûå ñ òåïëîâîé çàùèòîé ñâåðõ-
çâóêîâûõ àïïàðàòîâ, òåïëî- è ìàññîïåðåíîñà â êîíâåðòîðàõ, ïîæàðîâ
è âçðûâîâ, áåçîïàñíîñòè â øàõòàõ, ðàçðàáîòàòü ìàòåìàòè÷åñêóþ ìî-
äåëü âåðõîâûõ è èíòåíñèâíûõ íèçîâûõ ëåñíûõ ïîæàðîâ.

Çíà÷èòåëüíûé èíòåðåñ ïðåäñòàâëÿåò êà÷åñòâåííûé àíàëèç ðåøåíèé
íåêîòîðûõ íåëèíåéíûõ êðàåâûõ çàäà÷ äëÿ ïàðàáîëè÷åñêèõ óðàâíåíèé.

Íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå â 1977 ã. áûëà îòêðûòà
êàôåäðà ôèçè÷åñêîé ìåõàíèêè, ïîçäíåå ïîëó÷èâøàÿ ðàñøèðåííîå íà-
çâàíèå êàôåäðû ôèçè÷åñêîé è âû÷èñëèòåëüíîé ìåõàíèêè. Â ÍÈÈÏÌÌ
â 1972 ã. áûë ñîçäàí ñåêòîð àýðîòåðìîõèìèè, ñ 1975 ã. � ëàáîðàòîðèÿ, à
ñ 1972 ã. � îòäåë ìåõàíèêè ðåàãèðóþùèõ ñðåä.

Íàó÷íûå èíòåðåñû À.Ì. Ãðèøèíà è åãî ñîòðóäíèêîâ ñîñðåäîòî÷èëèñü
â îáëàñòè ìåõàíèêè ñïëîøíûõ ðåàãèðóþùèõ ñðåä è âû÷èñëèòåëüíîé ìà-
òåìàòèêè. Íà ôîðìèðîâàíèå òåìàòèêè íàó÷íûõ èññëåäîâàíèé áîëüøîå
âëèÿíèå îêàçàëè àêàäåìèêè Í.Í. ßíåíêî è Ë.È. Ñåäîâ. Â êðóã èññëåäî-
âàíèé âîøëè âîïðîñû ìàòåìàòè÷åñêîãî ìîäåëèðîâàíèÿ ïðîáëåì ìåõà-
íèêè æèäêîñòè, ãàçà, ïëàçìû è ÷èñëåííîãî ðåøåíèÿ ñëîæíûõ çàäà÷ ìàòå-
ìàòè÷åñêîé ôèçèêè. Êðîìå òîãî, áûëè óñòàíîâëåíû ïðî÷íûå äåëîâûå
ñâÿçè ñ Èíñòèòóòîì ìåõàíèêè ÌÃÓ (äèðåêòîð àêàäåìèê Ã.Ã. ×åðíûé) è
Ìîñêîâñêèì èíñòèòóòîì òåïëîòåõíèêè, Âû÷èñëèòåëüíûì öåíòðîì Àêà-
äåìèè íàóê (äèðåêòîð àêàäåìèê À.À. Äîðîäíèöûí) è äðóãèìè íàó÷íûìè
è íàó÷íî-ïðîèçâîäñòâåííûìè îáúåäèíåíèÿìè.

Â 1981 ã. À.Ì. Ãðèøèí çàùèòèë äîêòîðñêóþ äèññåðòàöèþ «Ìàòåìà-
òè÷åñêîå ìîäåëèðîâàíèå íåêîòîðûõ àýðîòåðìîõèìè÷åñêèõ ÿâëåíèé». Â
ýòîé ðàáîòå îí ðàçâèë íîâîå íàó÷íîå íàïðàâëåíèå � ñîïðÿæåííûå çàäà÷è
ìåõàíèêè ðåàãèðóþùèõ ìíîãîôàçíûõ ñðåä è ýêîëîãèé. Ïðè äèíàìè÷åñ-
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êîì è òåïëîâîì âçàèìîäåéñòâèè ñèñòåì ìàòåðèàëüíûõ òåë è ñðåä íåîáõî-
äèìî ó÷èòûâàòü âëèÿíèå ýòîãî âçàèìîäåéñòâèÿ íà ñîñòîÿíèå ñèñòåìû.
Óñëîâèÿ âçàèìîäåéñòâèÿ íà ãðàíèöàõ ðàçäåëà ñðåä íàçûâàþòñÿ óñëîâèÿ-
ìè ñîïðÿæåíèÿ, èëè ñøèâêàìè. À.Ì. Ãðèøèíûì ðàçðàáîòàíû íîâûå ìà-
òåìàòè÷åñêèå ìîäåëè òåïëî- è ìàññîïåðåíîñà â ïîðèñòîì ðåàãèðóþùåì
òåëå, äàíû íîâûå ïîñòàíîâêè è ðåøåíèÿ ñîïðÿæåííûõ çàäà÷ ìåõàíèêè
ðåàãèðóþùèõ òåë â ñâÿçè ñ ïðîáëåìàìè âõîäà òåë â ïëîòíûå ñëîè àòìîñ-
ôåðû ñ áîëüøîé ñâåðõçâóêîâîé ñêîðîñòüþ, ðàçâèòà òåîðèÿ ãåòåðîãåííî-
ãî âîñïëàìåíåíèÿ è ñãîðàíèÿ íåêîòîðûõ òèïîâ ðàêåòíîãî òîïëèâà, ðàñ-
ñìîòðåí íîâûé ïðèíöèï òåïëîâîé çàùèòû ãèïåðçâóêîâûõ àïïàðàòîâ. Â
äàëüíåéøèõ ðàáîòàõ äàíà òåîðèÿ âîçíèêíîâåíèÿ è ðàñïðîñòðàíåíèÿ ëåñ-
íûõ ïîæàðîâ, ïîçâîëÿþùàÿ ïðîãíîçèðîâàòü ýêîëîãè÷åñêèå ïîñëåäñòâèÿ
ïîæàðîâ è ïðåäåëüíûå óñëîâèÿ èõ ðàñïðîñòðàíåíèÿ, è ðåêîìåíäîâàíà
íîâàÿ êîíöåïöèÿ áîðüáû â ëåñíûìè ïîæàðàìè ïóòåì ìàëûõ ýíåðãåòè÷åñ-
êèõ âîçäåéñòâèé. Íàðÿäó ñ ñîçäàíèåì ìàòåìàòè÷åñêîé òåîðèè èçó÷àåìûõ
ÿâëåíèé ïðîâîäèëèñü è ýêñïåðèìåíòû.

Èññëåäîâàíèÿ À.Ì. Ãðèøèíà ïî ìåõàíèêå ñîïðîâîæäàþòñÿ ðàçâèòè-
åì ìàòåìàòè÷åñêèõ ìåòîäîâ. Ïðè ðåøåíèè ñëîæíûõ íåëèíåéíûõ çàäà÷ â
òåîðèè ãîðåíèÿ è òåïëîâîé çàùèòû ãèïåðçâóêîâûõ àïïàðàòîâ, òåîðèè
ïîæàðîâ À.Ì. Ãðèøèíûì ðàçðàáîòàí èòåðàöèîííî-èíòåðïîëÿöèîííûé
ìåòîä ðåøåíèÿ êðàåâûõ çàäà÷ ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè äëÿ óðàâíåíèé âñåõ
îñíîâíûõ òèïîâ. Â òåîðèè òåïëîâîãî âçðûâà îí ïðåäëîæèë è îáîñíîâàë
ìåòîä ëèíåàðèçàöèè íåëèíåéíûõ êðàåâûõ çàäà÷ äëÿ óðàâíåíèé ýëëèïòè-
÷åñêîãî òèïà. Äëÿ ÷èñëåííîãî ðåøåíèÿ íåëèíåéíûõ èíòåãðàëüíûõ óðàâ-
íåíèé òèïà Âîëüòåððà ðàçðàáîòàí íîâûé ìåòîä äâóñòîðîííåãî ïðèáëè-
æåíèÿ. Ïðåäñòàâëÿþò íåñîìíåííûé èíòåðåñ îðèãèíàëüíûå ìåòîäû àíà-
ëèçà óñòîé÷èâîñòè ðåøåíèÿ çàäà÷ òåîðèè òåïëîâîãî âçðûâà è òåîðèè
ãîðåíèÿ, âêëþ÷àÿ òåîðèþ ëåñíûõ ïîæàðîâ, à òàêæå ìåòîäèêà ðèñê-àíà-
ëèçà ïðèðîäíûõ òåõíîãåííûõ êàòàñòðîô, ñî÷åòàþùàÿ ìåòîäû òåîðèè âå-
ðîÿòíîñòåé è ìåòîäû ìàòåìàòè÷åñêîãî è ôèçè÷åñêîãî ìîäåëèðîâàíèÿ,
øèðîêî ïðèìåíÿåìûå â ìåõàíèêå ñïëîøíûõ ñðåä.

Íàó÷íûé êîëëåêòèâ, çàíèìàþùèéñÿ âîïðîñàìè ìåõàíèêè ðåàãèðó-
þùèõ ñðåä, îáðàçîâàëñÿ â îñíîâíîì èç ñîòðóäíèêîâ êàôåäðû ôèçè÷åñ-
êîé ìåõàíèêè è ÍÈÈÏÌÌ.

Â.È. Çèí÷åíêî çàíèìàëñÿ âîïðîñàìè òåïëî- è ìàññîîáìåíà â ðåàãèðó-
þùèõ ñðåäàõ. Â 1975 ã. çàùèòèë êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ «Âëèÿíèå
íåðàâíîâåñíûõ ãîìîãåííûõ è ãåòåðîãåííûõ õèìè÷åñêèõ ðåàêöèé íà õà-
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ðàêòåðèñòèêè íåñòàöèîíàðíîãî è êâàçèñòàöèíàðíîãî òåïëî- è ìàññîîá-
ìåíà». Ïîçäíåå ó÷àñòâîâàë â ðàçðàáîòêå íîâûõ ìàòåìàòè÷åñêèõ ìîäåëåé
ïðîöåññà ïåðåíîñà â ðåàãèðóþùèõ ãàçàõ è óãëåãðàôèòîâûõ òåïëîçàùèò-
íûõ ìàòåðèàëàõ. Â 1991 ã. çàùèòèë äîêòîðñêóþ äèññåðòàöèþ, ñ 1992 ã. �
ïðîôåññîð êàôåäðû ôèçè÷åñêîé è âû÷èñëèòåëüíîé ìåõàíèêè. Â 1995�
1998 ãã. � ïðîðåêòîð óíèâåðñèòåòà ïî íàó÷íîé ðàáîòå, ñ 1998 ã. � çàìåñòè-
òåëü ãëàâû àäìèíèñòðàöèè Òîìñêîé îáëàñòè.

À.ß. Êóçèí çàèíòåðåñîâàëñÿ àýðîòåðìîõèìèåé áóäó÷è ñòóäåíòîì è
âûïîëíèë äèïëîìíóþ ðàáîòó «Ðåøåíèå íåêîòîðûõ çàäà÷ àýðîòåðìîõè-
ìèè». Ïî îêîí÷àíèè óíèâåðñèòåòà ðàáîòàë íàó÷íûì ñîòðóäíèêîì â
ÍÈÈÏÌÌ. Îñíîâíîé îáëàñòüþ åãî íàó÷íûõ èíòåðåñîâ áûëî ðåøåíèå
îáðàòíûõ çàäà÷. Èì ðàçðàáîòàíû íîâûå ðåãóëÿðèçèðóþùèå ÷èñëåííûå
àëãîðèòìû âîññòàíîâëåíèÿ õàðàêòåðèñòèê òåïëîîáìåíà íà ïîâåðõíîñòÿõ
òåë â óñëîâèÿõ àêòèâíîé è ïàññèâíîé òåïëîçàùèòû. Ìåòîäàìè ðåøåíèÿ
ìíîãîìåðíûõ ïðÿìûõ è îáðàòíûõ çàäà÷ äîñòàòî÷íî ïîëíî èçó÷åíû è îáî-
ñíîâàíû íîâûå îðèãèíàëüíûå ñïîñîáû óïðàâëåíèÿ òåïëîâûìè ðåæèìà-
ìè ñâåðõçâóêîâûõ ëåòàòåëüíûõ àïïàðàòîâ. Ðåçóëüòàòû èññëåäîâàíèé â
îáëàñòè ãðàíè÷íûõ îáðàòíûõ çàäà÷ ëåãëè â îñíîâó êîíñòðóèðîâàíèÿ äàò-
÷èêîâ òåïëîâîãî ïîòîêà ðàçëè÷íîãî öåëåâîãî íàçíà÷åíèÿ.

Èíòåíñèâíûå èññëåäîâàíèÿ ïî ñîïðÿæåííûì âíóòðåííèì çàäà÷àì
ìåõàíèêè ðåàãèðóþùèõ ñðåä ïðîâîäèëèñü äîöåíòîì Í.À. Èãíàòåíêî
ñîâìåñòíî ñ äðóãèìè ñîòðóäíèêàìè.

Ñ ïîëíûì îñíîâàíèåì ìîæíî ãîâîðèòü î âîçíèêíîâåíèè â Òîìñ-
êîì óíèâåðñèòåòå íàó÷íî-ïåäàãîãè÷åñêîé øêîëû «Ñîïðÿæåííûå çàäà-
÷è ìåõàíèêè è ýêîëîãèè». Ïðîôåññîð À.Ì. Ãðèøèí îòìå÷àåò íåñêîëü-
êî ýòàïîâ ôîðìèðîâàíèÿ øêîëû. Íà ïåðâîì ýòàïå (1963�1977) áûëè
ïîñòàâëåíû è àíàëèòè÷åñêè ðåøåíû çàäà÷è òåîðèè âîñïëàìåíåíèÿ è
ãîðåíèÿ ðàçëè÷íûõ òâåðäûõ ðåàãèðóþùèõ âåùåñòâ. Ïðè ýòîì áûë ðàç-
ðàáîòàí íîâûé èòåðàöèîííî-èíòåðïîëÿöèîííûé ìåòîä (ÈÈÌ) ðåøå-
íèÿ çàäà÷ ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè. Âòîðîé ýòàï (1974�1980) õàðàêòå-
ðèçóåòñÿ òåîðåòè÷åñêèì èññëåäîâàíèåì íåñòàöèîíàðíîãî òåïëî- è ìàñ-
ñîîáìåíà ðåàêöèîííîñïîñîáíûõ òåë ñ ïîòîêîì ðåàãèðóþùåãî ãàçà.
Áûëè ðàçðàáîòàíû íîâûå ìàòåìàòè÷åñêèå ìîäåëè è ïðîãðàììû ìîäå-
ëèðîâàíèÿ ïðèêëàäíûõ çàäà÷. Â èññëåäîâàíèÿõ òåïëî- è ìàññîîáìåíà
ó÷àñòâîâàëè Â.Í. Áåðöóí è Â.Ì. Àãðàíàò. Îðèãèíàëüíàÿ ìåòîäèêà ðå-
øåíèÿ îáðàòíûõ çàäà÷ àýðîòåðìîõèìèè äàëà âîçìîæíîñòü îïðåäåëå-
íèÿ íåêîòîðûõ õàðàêòåðèñòèê õîäà õèìè÷åñêèõ ðåàêöèé. Íà òðåòüåì
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ýòàïå (1980�1999) ñîçäàíà îáùàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ ìîäåëü ëåñíûõ ïîæà-
ðîâ. Íà ÷åòâåðòîì ýòàïå (ñ 1999 ã.) îñíîâíîå âíèìàíèå óäåëÿåòñÿ ñîçäà-
íèþ è ðàçâèòèþ ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêîé òåîðèè êàòàñòðîô.

Îäíîâðåìåííî øëà îðãàíèçàöèîííàÿ è ïåäàãîãè÷åñêàÿ äåÿòåëüíîñòü
ïî ïîäãîòîâêå ñïåöèàëèñòîâ ðàçíûõ óðîâíåé. Ñîçäàíû êàôåäðà ôèçè-
÷åñêîé è âû÷èñëèòåëüíîé ìåõàíèêè, íàó÷íûå ëàáîðàòîðèè. Ìíîãî ñäå-
ëàíî ïî ñîçäàíèþ ó÷åáíûõ ïîñîáèé è ìîíîãðàôèé ïî îòäåëüíûì ïðî-
áëåìàì ñîïðÿæåííîé àýðîòåðìîõèìèè, ïîäãîòîâëåíî 10 äîêòîðîâ è
áîëåå 50 êàíäèäàòîâ íàóê, îêàçàíà ïîìîùü â îðãàíèçàöèè è ðàçâèòèè
êàôåäðû âû÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêè â Êåìåðîâñêîì óíèâåðñèòåòå.

§ 9

Îòêðûòèå â Òîìñêîì óíèâåðñèòåòå â 1957 ã. êàôåäðû ïðèêëàäíîé è
âû÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêè áûëî âûçâàíî íàó÷íûì è òåõíè÷åñêèì ïðî-
ãðåññîì, êîãäà ïîòðåáîâàëîñü ñîçäàòü íîâûå òåõíè÷åñêèå ñðåäñòâà âû-
÷èñëåíèé è âûðàáîòàòü ïðèíöèïèàëüíî íîâûå âû÷èñëèòåëüíûå ìåòîäû.

Â ðàáîòàõ òîìñêèõ ó÷åíûõ âîïðîñû âû÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêè
ðàññìàòðèâàëèñü ïðè ðåøåíèè çàäà÷ àñòðîíîìèè, òåîðåòè÷åñêîé ìåõà-
íèêè, ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè, íåêîòîðûõ òåõíè÷åñêèõ âîïðîñîâ.

Ïåðåä êàôåäðîé, ïðåæäå âñåãî, âîçíèêëè çàäà÷è îðãàíèçàöèè îáó÷å-
íèÿ ñòóäåíòîâ ïî íîâîé ñïåöèàëèçàöèè «Âû÷èñëèòåëüíàÿ ìàòåìàòèêà».
Íàçíà÷åííûé çàâåäóþùèì êàôåäðîé äîöåíò Ã.À. Áþëåð è ïåðâûå ïðåïî-
äàâàòåëè êàôåäðû áûëè íàïðàâëåíû â Ìîñêîâñêèé óíèâåðñèòåò íà êóð-
ñû âû÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêè. Ïîñòåïåííî ðàçðàáàòûâàëèñü îáùèå è
ñïåöèàëüíûå êóðñû ëåêöèé. Ïåðâûå ãðóïïû âû÷èñëèòåëåé ïðîõîäèëè
ïðàêòèêó â âû÷èñëèòåëüíîì öåíòðå Ìîñêîâñêîãî óíèâåðñèòåòà, à ñ
1965 ã. � â ÂÖ ÑÎ ÀÍ è íà çàâîäå ìàòåìàòè÷åñêèõ ìàøèí â Òîìñêå. Â
1959 ã. ñîñòîÿëñÿ ïåðâûé â Ñèáèðè âûïóñê ìàòåìàòèêîâ-âû÷èñëèòåëåé.

Íàó÷íûå èññëåäîâàíèÿ íà êàôåäðå âû÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêè è
êîìïüþòåðíîãî ìîäåëèðîâàíèÿ âåäóòñÿ ïî ÷èñëåííûì è àíàëèòè÷åñ-
êèì ìåòîäàì ðåøåíèÿ çàäà÷ ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè, òåîðèè èíòåëëåê-
òóàëüíûõ ñèñòåì è ïàðàëëåëüíûì êîìïüþòåðíûì òåõíîëîãèÿì.

Ïðè ñòàíîâëåíèè íàó÷íîé òåìàòèêè ñóùåñòâåííîå âëèÿíèå îêàçàëè
âûïóñêíèêè ôàêóëüòåòà àêàäåìèê Í.Í. ßíåíêî è ïðîôåññîð Þ.Ñ. Çà-
âüÿëîâ. Êíèãà Í.Í. ßíåíêî ïî ìåòîäó äðîáíûõ øàãîâ áûëà èçó÷åíà íà
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êàôåäðàëüíîì ñåìèíàðå ïîä ðóêîâîäñòâîì Ð.Ì. Ìàëàõîâñêîé è ñïî-
ñîáñòâîâàëà ðàçâèòèþ íîâîãî íàó÷íîãî íàïðàâëåíèÿ ïî ÷èñëåííûì
ìåòîäàì ðåøåíèÿ ìíîãîìåðíûõ êðàåâûõ çàäà÷. Þ.Ñ. Çàâüÿëîâ, ñîçäà-
òåëü íàó÷íîé øêîëû ïî òåîðèè ñïëàéíîâ, ïðèâëåê ê íåé âíèìàíèå ñî-
òðóäíèêîâ êàôåäðû, îí íåîäíîêðàòíî ïðèåçæàë äëÿ ÷òåíèÿ ëåêöèé ñòó-
äåíòàì è ïðåïîäàâàòåëÿì ÌÌÔ.

Äîöåíò Ð.Ì. Ìàëàõîâñêàÿ (1926�1998) áûëà ñîòðóäíèêîì êàôåäðû
ñ 1957 ã. Åå íàó÷íûå èíòåðåñû áûëè â îáëàñòè îïåðàöèîííîãî èñ÷èñëå-
íèÿ è îáîáùåííûõ ôóíêöèé. Êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ è ïîñëåäóþ-
ùèå ïóáëèêàöèè îíà ïîñâÿòèëà ïîñòðîåíèþ àëãåáðàè÷åñêîãî è îïåðà-
öèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ íà îñíîâå ïîíÿòèÿ è ñâîéñòâ îáîáùåííûõ ôóíê-
öèé Ñîáîëåâà�Øâàðöà è ðàññìîòðåíèþ ïðèëîæåíèé òåîðèè îáî-
áùåííûõ ôóíêöèé è àëãåáðàè÷åñêîãî îïåðàöèîííîãî èñ÷èñëåíèÿ ê ðàç-
ëè÷íûì çàäà÷àì ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè. Îíà çàíèìàëàñü òàêæå âîï-
ðîñàìè êîððåêòíîé ïîñòàíîâêè çàäà÷ ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè è ìåòî-
äîâ èõ ðåøåíèÿ, â òîì ÷èñëå ÷èñëåííûõ. Â ïîñëåäíèå ãîäû æèçíè ïðåä-
ìåòîì åå èññëåäîâàíèé áûëè êðàåâûå çàäà÷è äëÿ óðàâíåíèÿ ôèëüòðàöèè
æèäêîñòè â òðåùèíîâàòûõ ïîðîäàõ. Ð.Ì. Ìàëàõîâñêîé ïðèíàäëåæàò
ìîíîãðàôèè «Àëãåáðàè÷åñêîå îïåðàöèîííîå èñ÷èñëåíèå è åãî ïðèëî-
æåíèÿ» â 2 ÷àñòÿõ è «Îñíîâíûå âàðèàöèîííûå ìåòîäû â ìàòåìàòè÷åñ-
êîé ôèçèêå».

Ïðèëîæåíèå òåîðèè ðàçíîñòíûõ ñõåì äëÿ ÷èñëåííîãî ðàñ÷åòà íà
ÝÂÌ ðàçëè÷íûõ çàäà÷ ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè, ãàçî- è ãèäðîìåõàíèêè
è äðóãèõ îáëàñòåé åñòåñòâîçíàíèÿ ïîñòîÿííî âõîäèëè â êðóã íàó÷íûõ
èíòåðåñîâ ñîòðóäíèêîâ êàôåäðû. Â ýòîì íàïðàâëåíèè ïðîâîäèëè èñ-
ñëåäîâàíèÿ Ì.Ä. Ìèõàéëîâ, Í.Í. Ìåðêóëîâà, Ò.Ã. Ïîãîðåëîâà ñ ó÷àñ-
òèåì ñòóäåíòîâ-äèïëîìíèêîâ. Â îäíîé èç ðàáîò Ì.Ä. Ìèõàéëîâà ïî-
ñòðîåíà äâóìåðíàÿ ìîäåëü âçàèìîäåéñòâèÿ òèïà «õèùíèê � æåðòâà» ñ
ó÷åòîì âíóòðåííåé êîíêóðåíöèè íà îñíîâå äàííûõ ïî Òîìñêîé îáëàñ-
òè î ïîïóëÿöèè âîëêîâ è çàéöåâ. Í.Í. Ìåðêóëîâà ïðîâåëà ÷èñëåííîå
èññëåäîâàíèå äèíàìèêè ñêîïëåíèÿ àìåá ñ àíàëèçîì ïîãðåøíîñòåé ìåæ-
äó ÷èñëåííûìè è àíàëèòè÷åñêèìè ðåøåíèÿìè. Ìåòîä ñïëàéí-ôóíêöèé
ê èçó÷åíèþ âîïðîñîâ, ñâÿçàííûõ ñ èññëåäîâàíèåì àòìîñôåðû, ïðèìå-
íÿëà äîöåíò Í.Â. Ãåíèíà, ó÷àñòâóÿ â ðàáîòå, ïðîâîäèìîé â ñîäðóæå-
ñòâå ñ Èíñòèòóòîì îïòèêè àòìîñôåðû. Äîöåíò Î.Ï. Ôåäîðîâà èçó÷àëà
ïðèìåíåíèå ëîêàëüíîé àïïðîêñèìàöèè ñïëàéíàìè ê èññëåäîâàíèþ
äàò÷èêîâ ïñåâäîñëó÷àéíûõ ÷èñåë.
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Äîöåíò Â.Í. Áåðöóí äàë îáîáùåíèå àëãîðèòìà èòåðàöèîííî-èíòåð-
ïîëÿöèîííîãî ìåòîäà, èññëåäîâàë ðàçíîñòíûå ñõåìû ñïëàéíîâîé èí-
òåðïîëÿöèè äëÿ ðåøåíèÿ íåîäíîìåðíûõ íåñòàöèîíàðíûõ êðàåâûõ çà-
äà÷. Äëÿ ðàçðåøèìîñòè ñèñòåì ÎÄÓ ÈÈÌ ïðåäëîæèë ïàðàëëåëüíûé
âû÷èñëèòåëüíûé àëãîðèòì. Ñîâìåñòíî ñ Î.Ë. Êðèöêèì ïðèìåíèë ñõå-
ìû ÈÈÌ è ìåòîä Á.Í. ×åòâåðóøêèíà äëÿ ðàñ÷åòà àíèçîòðîïíîé òåï-
ëîïðîâîäíîñòè êîíñòðóêöèîííûõ ýëåìåíòîâ.

À.Â. Ñòàð÷åíêî îêîí÷èë ÌÌÔ ïî ñïåöèàëüíîñòè «ìåõàíèêà» â
1980 ã. è àñïèðàíòóðó â 1983 ã. Â 1985 ã. çàùèòèë êàíäèäàòñêóþ äèñ-
ñåðòàöèþ íà òåìó «Íåñòàöèîíàðíûé ñîïðÿæåííûé òåïëîîáìåí ïðè òóð-
áóëåíòíîì ïóëüñèðóþùåì òå÷åíèè æèäêîñòè â êðóãëîé òðóáå». Â äàëü-
íåéøåì îí óäåëèë çíà÷èòåëüíîå âíèìàíèå ìàòåìàòè÷åñêîìó ìîäåëè-
ðîâàíèþ èçó÷àåìûõ ïðîöåññîâ. Èì áûëè ðàçðàáîòàíû îðèãèíàëüíûå
âû÷èñëèòåëüíûå àëãîðèòìû ðåøåíèÿ ìíîãîìåðíûõ óðàâíåíèé Íàâüå�
Ñòîêñà âÿçêîé æèäêîñòè è óðàâíåíèé ìåõàíèêè ãåòåðîãåííûõ ñðåä, à
òàêæå ÷èñëåííûå ìîäåëè òå÷åíèÿ è òåïëîîáìåíà ãàçîâçâåñåé, ñîçäàíà
íîâàÿ êîìïëåêñíàÿ ÷èñëåííàÿ ìîäåëü äëÿ èññëåäîâàíèÿ ãîðåíèÿ ïûëå-
óãîëüíîãî òîïëèâà.

Â 1998 ã. ñîñòîÿëàñü çàùèòà äîêòîðñêîé äèññåðòàöèè À.Â. Ñòàð÷åí-
êî íà òåìó «Ìàòåìàòè÷åñêîå ìîäåëèðîâàíèå äâóõôàçíûõ ïðîñòðàí-
ñòâåííûõ òå÷åíèé â êàíàëàõ è êàìåðàõ ñãîðàíèÿ».

Ñëîæíûå çàäà÷è ñîâðåìåííîé íàóêè è òåõíèêè, òàêèå êàê ðàñ÷åò
ïðîãíîçà ïîãîäû è òðàåêòîðèé êîñìè÷åñêèõ àïïàðàòîâ, çàäà÷è êîìïü-
þòåðíîé òîìîãðàôèè è ñèñòåì àâòîìàòèçàöèè ïðîåêòèðîâàíèÿ, õðàíå-
íèÿ è ïåðåäà÷è èíôîðìàöèè, ñèñòåì óïðàâëåíèÿ è îïòèìèçàöèè ðàáî-
òû ýíåðãåòè÷åñêèõ óñòàíîâîê, çàäà÷ ìàññîâîãî îáñëóæèâàíèÿ è èñêóñ-
ñòâåííîãî èíòåëëåêòà, ïðèâåëè ê íåîáõîäèìîñòè ìàòåìàòè÷åñêîãî
ìîäåëèðîâàíèÿ, ýôôåêòèâíûì ñðåäñòâîì êîòîðîãî ñòàëè ñîâðåìåííûå
òåõíîëîãèè âûñîêîïðîèçâîäèòåëüíûõ âû÷èñëèòåëüíûõ ñèñòåì.

Ïðîôåññîð À.Â. Ñòàð÷åíêî ïðîäîëæàåò çàíèìàòüñÿ ñîçäàíèåì ïà-
ðàëëåëüíûõ âû÷èñëèòåëüíûõ àëãîðèòìîâ ðåøåíèÿ çàäà÷ îõðàíû îêðó-
æàþùåé ñðåäû è ðàçðàáîòêîé èíôîðìàöèîííî-âû÷èñëèòåëüíîãî êîì-
ïëåêñà äëÿ îïåðàòèâíîãî êîíòðîëÿ çà êà÷åñòâîì âîçäóõà â ãîðîäàõ. Ïîä
ðóêîâîäñòâîì À.Â. Ñòàð÷åíêî â 2002 ã. â óíèâåðñèòåòå îòêðûòà íàó÷-
íàÿ ëàáîðàòîðèÿ âûñîêîïðîèçâîäèòåëüíûõ âû÷èñëåíèé.
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§ 10

Íàðÿäó ñ íàó÷íûìè èññëåäîâàíèÿìè ïî ìàòåìàòèêå, ìåõàíèêå, àñò-
ðîíîìèè íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå ïðîâîäèëàñü íàó÷-
íî-ìåòîäè÷åñêàÿ ðàáîòà ïî ñîçäàíèþ ó÷åáíûõ ïîñîáèé ïî îáùèì è ñïå-
öèàëüíûì êóðñàì ëåêöèé è ïðàêòè÷åñêèõ çàíÿòèé. Î íåêîòîðûõ èçäà-
íèÿõ, òàêèõ, êàê êíèãè È.À. Àëåêñàíäðîâà ïî êóðñó òåîðèè ôóíêöèé
êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî, Ð.Í. Ùåðáàêîâà, Â.Ñ. Ìàëàõîâñêîãî è
À.À. Ëó÷èíèíà ïî àíàëèòè÷åñêîé è äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè,
Ç.È. Êëåìåíòüåâà ïî ìàòåìàòè÷åñêîìó àíàëèçó è òåîðèè ôóíêöèé äåé-
ñòâèòåëüíîãî ïåðåìåííîãî, áûëî ñêàçàíî ðàíåå. Íàçîâåì åùå íåêîòî-
ðûå ðàáîòû: «Ëèíåéíûå îïåðàòîðû» È.Õ. Áåêêåðà, Â.À. Ðîìàíîâè÷à;
«Àâòîìîðôèçìû àáåëåâûõ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ» è «Óïðàæíåíèÿ ïî àë-
ãåáðå» È.Õ. Áåêêåðà, Ñ.Ô. Êîæóõîâà; «Æîðäàíîâà íîðìàëüíàÿ ôîðìà»
È.Õ. Áåêêåðà, Ñ.Ê. Ðîñîøåêà; «Ìåõàíèêà ñïëîøíûõ ñðåä è ýêîëîãèÿ»
À.Ì. Ãðèøèíà; «Êóðñ ëåêöèé ïî àýðîòåðìîõèìèè» À.Ì. Ãðèøèíà,
Å.Â. Àëåêñååâà; «Ãåîìåòðèÿ âåêòîðíûõ ïîëåé» Â.Â. Ñëóõàåâà; «Âû÷å-
òû è íåêîòîðûå èõ ïðèëîæåíèÿ» Â.Â. ×åðíèêîâà; «Âàðèàöèîííûå ìå-
òîäû ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè», «Ìåòîäû âû÷èñëåíèé» è «Àëãåáðàè-
÷åñêîå îïåðàöèîííîå èñ÷èñëåíèå è åãî ïðèëîæåíèÿ» Ð.Ì. Ìàëàõîâñ-
êîé; «Ëèíåéíûå äèíàìè÷åñêèå ñèñòåìû, ìàòðè÷íûå ýêñïîíåíòû»
Á.Ï. Êóôàðåâà, È.Á. Êóôàðåâîé; «Ñîâðåìåííûå ìàòåìàòè÷åñêèå ïðåä-
ñòàâëåíèÿ ñåðäå÷íî-ñîñóäèñòîé ñèñòåìû» À.Ì. Áóáåí÷èêîâà, Ñ.Å. Êîð-
íåëèêà; «Ââåäåíèå â òåîðèþ ïðîñòðàíñòâ Áàíàõà» Ã.Â. Ñèáèðÿêîâà;
«Ââåäåíèå â ïðîåêòèâíî-äèôôåðåíöèàëüíóþ ãåîìåòðèþ ìíîãîîáðàçèé,
ïðÿìûõ è ïëîñêîñòåé» À.Ã. Ìèçèíà, Í.Ï. ×óïàõèíà, Í.Ð. Ùåðáàêîâà;
«Ïàðàìåòðè÷åñêîå ïðåäñòàâëåíèå è îïòèìàëüíîå óïðàâëåíèå â ýêñòðå-
ìàëüíûõ çàäà÷àõ òåîðèè îòîáðàæåíèé» È.À. Àëåêñàíäðîâà, Î.È. Àëåê-
ñàíäðîâîé, Ñ.À. Êîïàíåâà, À.Í. Ìàëþòèíîé, Â.Â. ×åðíèêîâà è äðóãèå.

Âîïðîñû ìåòîäèêè ïðåïîäàâàíèÿ ìàòåìàòèêè â óíèâåðñèòåòå áûëè
ïðåäìåòîì îáñóæäåíèÿ íà ìåòîäè÷åñêèõ ñîâåùàíèÿõ è íàó÷íûõ êîíôå-
ðåíöèÿõ. Íåêîòîðûå ðåçóëüòàòû ýòîé ðàáîòû îïóáëèêîâàíû â ñáîðíèêå
«Èçáðàííûå ãëàâû ìåòîäèêè ïðåïîäàâàíèÿ ìàòåìàòèêè â âóçå äëÿ ñëó-
øàòåëåé ôàêóëüòåòà ïîâûøåíèÿ êâàëèôèêàöèè». Àâòîðàìè ñáîðíèêà
áûëè Ì.Ð. Êóâàåâ, Â.È. Êàí, Ì.È. Íåâèäèìîâà è Ð.Ñ. Ïîëîìîøíîâà.

Ñîòðóäíèêè êàôåäðû ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà È.À. Àëåêñàíäðîâ,
Ñ.À. Êîïàíåâ, Ý.Í. Êðèâÿêîâà â 2004 ã. ñîçäàëè äëÿ ñòóäåíòîâ ïåðâîãî
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êóðñà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà èíòåðåñíóþ êíèãó «Ìåñ-
òî ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà êàê íàóêè â ïîäãîòîâêå ñïåöèàëèñòîâ íà
ÌÌÔ ÒÃÓ», â êîòîðîé ðàññêàçàëè î çíà÷åíèè è ñîäåðæàíèè êóðñà ìà-
òåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà, ïîçíàêîìèëè ñ ïðîãðàììîé è ó÷åáíûì ïëàíîì,
ñîîáùèëè ñâåäåíèÿ î êàôåäðå è åå èñòîðèè. Â êíèãó âêëþ÷èëè çíàìå-
íèòûé äîêëàä Ä. Ãèëüáåðòà «Ìàòåìàòè÷åñêèå ïðîáëåìû», â êîòîðîì
îñâåùàëîñü ñîñòîÿíèå ìàòåìàòèêè íàêàíóíå ÕÕ â., è ñòàòüþ Ï.Ê. Ðà-
øåâñêîãî «Î ïîíÿòèè íàòóðàëüíîãî ðÿäà». Ýòè ñòàòüè ïðèçâàíû âûç-
âàòü ñåðüåçíûå ðàçìûøëåíèÿ ïåðâîêóðñíèêîâ î ìàòåìàòèêå. Â 2005 ã.
âûøëî ðàñøèðåííîå ïîâòîðíîå èçäàíèå ýòîé êíèãè ñ ó÷àñòèåì
Ã.Â. Ñèáèðÿêîâà. Ñîâåðøåíñòâîâàíèå è ìîäåðíèçàöèÿ ïðåïîäàâàíèÿ
êóðñà ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà íà ÌÌÔ ïðîâåäåíà Ñ.À. Êîïàíåâûì,
Ã.Ã. Ïåñòîâûì è Ã.Â. Ñèáèðÿêîâûì.

Íîâîé ôîðìîé ïðèâëå÷åíèÿ ñòóäåíòîâ ê ñàìîñòîÿòåëüíîé ðàáîòå
ñòàëà ïðåäëîæåííàÿ È.À. Àëåêñàíäðîâûì ñèñòåìà ëàáîðàòîðíûõ ðà-
áîò. Áûëè ñîñòàâëåíû çàäàíèÿ, â îñíîâíîì ïî òåìàì ìàòåìàòè÷åñêîãî
àíàëèçà, ñîñòîÿùèå èç óêàçàíèÿ çàäà÷è è ðàçâåðíóòîãî ðàçúÿñíåíèÿ
íåîáõîäèìûõ äëÿ äîêàçàòåëüñòâà òåîðåìû èëè ôîðìóëû äëÿ ïðîâåäå-
íèÿ âû÷èñëåíèé è ñîñòàâëåíèÿ îò÷åòà.

Äëÿ ñòóäåíòîâ-ìàòåìàòèêîâ È.À. Àëåêñàíäðîâ, À.Í. Ìàëþòèíà,
Á.Â. Ñîêîëîâ ðàçðàáîòàëè ïîäðîáíûå ìåòîäè÷åñêèå óêàçàíèÿ è çàäà-
íèÿ ïî êóðñó «Òåîðèÿ ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî», ïîëó÷èâ-
øèå, êàê è êíèãà È.À. Àëåêñàíäðîâà «Ìåòîäû ãåîìåòðè÷åñêîé òåîðèè
àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé» (2001), ãðèô ÓÌÎ óíèâåðñèòåòîâ ïî ìàòåìà-
òèêå è ìåõàíèêå.

Ñèñòåìàòè÷åñêóþ ðàáîòó ïî âîïðîñàì ìåòîäèêè ïðåïîäàâàíèÿ ìà-
òåìàòèêè â ñðåäíåé øêîëå è ñîçäàíèþ ñèñòåìû ïîäãîòîâêè ó÷èòåëåé
ìàòåìàòèêè â óíèâåðñèòåòå âåäåò Ç.Î. Øâàðöìàí. Èì ðàçðàáîòàíû âîï-
ðîñû âçàèìîñâÿçè êëàññíûõ è âíåêëàññíûõ çàíÿòèé ïî ìàòåìàòèêå íà
îñíîâå ëè÷íîãî ìíîãîëåòíåãî îïûòà ïðåïîäàâàíèÿ â øêîëå.

Íàðÿäó ñ òðàäèöèîííî âûñîêîé ìàòåìàòè÷åñêîé ïîäãîòîâêîé êëàñ-
ñè÷åñêîãî óíèâåðñèòåòà áóäóùèå ïðåïîäàâàòåëè ïðèîáðåòàþò ñèñòåìó
ïðîôåññèîíàëüíûõ çíàíèé è óìåíèé äëÿ óñïåøíîé ïåäàãîãè÷åñêîé äåÿ-
òåëüíîñòè. Ñîçäàííàÿ íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå ñïåöèà-
ëèçàöèÿ ïî ìåòîäèêå ïðåïîäàâàíèÿ äåéñòâóåò áîëåå 30 ëåò, ñîâåðøåíñòâó-
ÿñü ñ ó÷åòîì íîâûõ çàäà÷ îáðàçîâàíèÿ. Òåïåðü ýòî ñïåöèàëèçàöèÿ «Ïðå-
ïîäàâàíèå ìàòåìàòèêè è èíôîðìàòèêè». Â ñâÿçè ñ ýòèì Ç.Î. Øâàðöìàíîì



149

4.   Íàó÷íûå èññëåäîâàíèÿ íà ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîì ôàêóëüòåòå

ðàçðàáîòàí ñïåöêóðñ «Øêîëüíàÿ èíôîðìàòèêà», à Â.Í. Ðóäèí îáðàòèë
âíèìàíèå íà îðãàíèçàöèþ ôàêóëüòàòèâíûõ çàíÿòèé ïî èíôîðìàòèêå â
øêîëàõ è ïîäãîòîâêó ê íåé ó÷èòåëåé. Ñ.ß. Ãðèíøïîí âõîäèò â àâòîðñêèé
êîëëåêòèâ «Ìàòåìàòèêà, ïñèõîëîãèÿ, èíòåëëåêò», ñîçäàþùèé ñåðèþ ýêñ-
ïåðèìåíòàëüíûõ ó÷åáíèêîâ ïî ìàòåìàòèêå. Òðè êíèãè ýòîé ñåðèè âûøëè
â èçäàòåëüñòâå «Ïðîñâåùåíèå» ñ ãðèôîì ÓÌÎ.

Ðàáîòû ïî ìåòîäèêå ïðåïîäàâàíèÿ ìàòåìàòèêè â ñðåäíåé øêîëå
îïóáëèêîâàíû â ìåñòíûõ, öåíòðàëüíûõ è çàðóáåæíûõ èçäàíèÿõ. Çà öèêë
ðàáîò «Óãëóáëåííàÿ ìàòåìàòèêà â øêîëå» â 1992 ã. ãðóïïà ñîòðóäíè-
êîâ ôàêóëüòåòà (Ñ.Ï. Ãóëüêî, Â.Â. Ñëóõàåâ, È.À. Ïå÷íèêîâ, Ý.Í. Êðè-
âÿêîâà, C.ß. Ãðèíøïîí, Í.À. Èñàåâà, Â.Í. Ðóäèí, Ì.Ñ. Áóõòÿê) îòìå-
÷åíà ïðåìèåé ÒÃÓ. Ñèñòåìà ïîäãîòîâêè ó÷èòåëåé ìàòåìàòèêè â óíè-
âåðñèòåòå ïðèçíàåòñÿ íàèáîëåå ïðèåìëåìîé è îïòèìàëüíîé. Â ïîìîùü
ó÷èòåëÿì äëÿ ïðîâåäåíèÿ êðóæêîâûõ çàíÿòèé â øêîëå Ç.Î. Øâàðöìàí
îïóáëèêîâàë ìåòîäè÷åñêèå ðåêîìåíäàöèè íà òåìó «Ñðåäíèå çíà÷åíèÿ
íà çàíÿòèÿõ ïî ìàòåìàòèêå». Ñáîðíèê ìàòåìàòè÷åñêèõ òåêñòîâûõ çà-
äà÷ äëÿ øêîëüíèêîâ ïîäãîòîâèë Â.Í. Ðóäèí. Ñîñòàâëåííûé Í.Í. Êðó-
ëèêîâñêèì «Ñáîðíèê çàäà÷ äëÿ àáèòóðèåíòîâ» â 1963�1973 ãã. èçäàâàë-
ñÿ íåñêîëüêî ðàç çíà÷èòåëüíûì òèðàæîì è ïîëó÷èë øèðîêîå ðàñïðîñ-
òðàíåíèå çà ïðåäåëàìè Òîìñêà.

È.À. Àëåêñàíäðîâ èçäàë â 2003 ã. ïîïóëÿðíóþ êíèãó «Ýâîëþöèîí-
íûå ïðîöåññû è îáûêíîâåííûå äèôôåðåíöèàëüíûå óðàâíåíèÿ» äëÿ ó÷à-
ùèõñÿ øêîë, èíòåðåñóþùèõñÿ ìàòåìàòèêîé è åå ïðèëîæåíèÿìè, äëÿ
îðãàíèçàöèè ïðîôèëüíîãî îáó÷åíèÿ è ôàêóëüòàòèâíûõ çàíÿòèé â øêî-
ëå. Êíèãà ìîæåò ðàññìàòðèâàòüñÿ êàê ââåäåíèå ê êóðñó äèôôåðåíöè-
àëüíûõ óðàâíåíèé â âûñøåé øêîëå. Àíàëîãè÷íóþ öåëü ïðåñëåäóåò åãî
êíèãà «Êîìïëåêñíûå ÷èñëà è ýëåìåíòàðíûå ôóíêöèè êîìïëåêñíîãî
ïåðåìåííîãî», èçäàííàÿ â 2005 ã.

Ìàòåìàòè÷åñêèå îëèìïèàäû øêîëüíèêîâ ïðîâîäèëèñü Òîìñêèì
óíèâåðñèòåòîì ñ 1935 ã. Êðîìå ãîðîäñêèõ, â Òîìñêå ñîñòîÿëèñü ïÿòü
çàî÷íûõ Ñèáèðñêèõ îëèìïèàä, â êîòîðûõ ó÷àñòâîâàëî äî òûñÿ÷è øêîëü-
íèêîâ. Ñ 1961 ã. ïðåäìåòíûå îëèìïèàäû, ïðåæäå âñåãî ìàòåìàòè÷åñ-
êèå, îò øêîëüíûõ äî âñåðîññèéñêèõ è âñåñîþçíûõ ïðîâîäèëèñü Ìèíè-
ñòåðñòâîì ïðîñâåùåíèÿ. Ñîòðóäíèêè ÌÌÔ (Ã.À. Áþëåð, Í.Í. Êðóëè-
êîâñêèé, Ç.Î. Øâàðöìàí, Â.Í. Ðóäèí, Ñ.Ï. Ãóëüêî, Ñ.ß. Ãðèíøïîí è
äð.) ïîñòîÿííî ó÷àñòâîâàëè â èõ îðãàíèçàöèè è ïðîâåäåíèè. Î ìàòåìà-
òè÷åñêèõ îëèìïèàäàõ â Òîìñêå èçäàíà áðîøþðà. Â òå÷åíèå ðÿäà ëåò
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äëÿ ó÷àùèõñÿ ñòàðøèõ êëàññîâ ïðè óíèâåðñèòåòå ðàáîòàëà ëåòíÿÿ, à â
òå÷åíèå ó÷åáíîãî ãîäà � âå÷åðíÿÿ ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêàÿ øêîëà.

Íîâîé ôîðìîé ðàáîòû äëÿ ïîâûøåíèÿ èíòåðåñà ê ìàòåìàòèêå è âû-
ÿâëåíèÿ ñïîñîáíûõ è óâëåêàþùèõñÿ ìàòåìàòèêîé ó÷àùèõñÿ ñòàëî ïðî-
âåäåíèå ìåæðåãèîíàëüíûõ ìîëîäåæíûõ êîíôåðåíöèé ñòóäåíòîâ è
øêîëüíèêîâ «Ìàòåìàòèêà: åå ñîäåðæàíèå, ìåòîäû è çíà÷åíèå» è «Ìà-
òåìàòè÷åñêèå ìåòîäû â åñòåñòâîçíàíèè». Â êîíôåðåíöèÿõ ïðèíèìàëè
ó÷àñòèå øêîëüíèêè è ñòóäåíòû èç Òîìñêà, Òîìñêîé, Êåìåðîâñêîé,
Òþìåíñêîé îáëàñòåé. Ïî òåìàì êîíôåðåíöèè ó÷àñòíèêè ïðåäñòàâëÿëè
ïèñüìåííûå ðàáîòû, â êîòîðûõ çàìåòåí èíòåðåñ ê ìàòåìàòèêå, óâëå-
÷åííîñòü, æåëàíèå ïðîÿâèòü ñâîè ñïîñîáíîñòè. Ñàìûå ñåðüåçíûå ðàáî-
òû ÿâëÿþòñÿ ïðèìåðîì ïåðâûõ øàãîâ â íàóêó. Ïî ðåçóëüòàòàì êîíôå-
ðåíöèé áûëè èçäàíû ñáîðíèêè èçáðàííûõ äîêëàäîâ. Èíèöèàòîðàìè è
ïðåäñåäàòåëÿìè îðãêîìèòåòîâ êîíôåðåíöèé áûëè È.À. Àëåêñàíäðîâ,
À.Ì. Ãðèøèí, Ñ.Ï. Ãóëüêî.
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